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थोड़ा याद करें

संलग्न आकृदत में दिंिु O ्वृतत करा केंद्र है । 

आकृदत से संिंदधत दनमनदलसखत कथनों में खराली जगह भररए ।

· रेख OD ्ृवतत की .......... है ।

· रेख AB ्वृतत करा .......... है ।

· रेख PQ ्वृतत की .......... है ।

· .......... केंद्री् कोर है ।

· लघुचराप ः चराप AXD, चराप BD, ....., ....., .....

· िीघ्णचराप ः चराप PAB, चराप PDQ, ..... · अध्ण्वृतत करा चराप ः चराप ADB, ..... 

· m(चराप DB) = mÐ........ · m(चराप DAB) = 360° - mÐ........

आओ जानें

वृतत की जीवा का गुरधम्ण (Properties of chord of a circle) 

कृनत I ः 

  O केंद्र्वराले ्ृवतत की रेख AB जी्वरा खींदचए । 

  केंद्र O से जी्वरा AB पर रेख OP लिं खींदचए । 

  रेख AP तथरा रेख PB की लंिराई नरादपए ।

इस प्करार दभन्-दभन् दरिज्रा के पराँच ्वृतत करागज पर खींदचए । प्त्ेक ्वृतत में एक जी्वरा खींचकर उस 

जी्वरा पर केंद्र से लंि खींदचए । जी्वरा के िने िोनों भराग समरान हैं क्रा ? द्वभराजक की सहरा्तरा से इनकी जराँच 

कीदजए ।

आपको दनमनदलसखत गरुधम्ण प्राप्त होगरा । इसकरा अनुभ्व करें ।

वृतत के केंद्र से जीवा पर डाला गया लंब उस जीवा को समद्् नविानजत करता है ।
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कृनत II ः 
  दकसी करागज पर दभन्-दभन् दरिज्रा्वराले 5 ्वृतत खींदचए ।  
  प्त्ेक ्वृतत में एक जी्वरा खींदचए । उस जी्वरा 
  करा मध् दिंिु प्राप्त कीदजए । ्वृतत केंद्र O को जी्वरा  
  के मध् दिंिु से दमलराइए । संलग्न आकृदत में िशरा्णएनुसरार  
  प्त्ेक जी्वरा को AB और जी्वरा के मध्दिंिु को P  
  नराम िीदजए । Ð APO तथरा Ð BPO समकोर हैं  
  ्ह गदुन्रा ्रा कोरमरापक से जराँच करके िेसखए ।

  ्ह अनुभ्व ्वृतत की प्त्ेक जी्वरा से प्राप्त होतरा है इसे िेसखए । 
  इसके आधरार पर आपको दनमनदलसखत गरुधम्ण प्राप्त होगरा ।
  वृतत के केंद्र से तथा वृतत में ख्थत जीवा के मधयनबंदु को जोड़ने वाला रेखाखंड उस जीवा पर  
  लंब होता है ।

हल नकये गये उदाहरर

उदा. (1) O केंद्र ्वराले ्वृतत में जी्वरा PQ की लिंराई 7 सेमी है । 
  रेख OA ^ जी्वरा PQ, तो l(AP) ज्रात कीदजए ।

हल ः रेख OA ^ जी्वरा PQ, \ दिंिु A जी्वरा PQ करा मध्दिंिु है ।
  \	 l(PA) = 1

2
 l(PQ) = 1

2
 × 7 = 3.5 सेमी

उदा. (2) ‘O’ केंद्र्वराले दकसी ्वृतत की दरिज्रा 10 सेमी है । उस ्वृतत की एक जी्वरा 
  केंद्र से 6 सेमी की िूरी पर है, तो उस जी्वरा की लंिराई ज्रात कीदजए ।

हल ः ्वृतत की जी्वरा से केंद्र की िूरी अथरा्णत केंद्र से उस जी्वरा पर खींची गई लंि रेखराखिं की लंिराई ।
  रेख AB ्ह ‘O‘ केंद्र ्वराले ्वृतत की जी्वरा है ।
  रेख OP ^ जी्वरा AB ।
  ्वृतत की दरिज्रा = l(OB) = 10 सेमी ।
  l(OP) = 6 सेमी । ्हराँ समकोर D OPB तै्रार होतरा है ।
  पराइथरागोरस के प्मे् अनुसरार,
  [l(OP)]2 + [l(PB)]2 = [l(OB)]2

    \ 62 + [l(PB)]2 = 102

           \ [l(PB)]2 = 102 - 62

           \ [l(PB)]2 = (10 + 6) (10 - 6) = 16 × 4 = 64
            \     l(PB) = 8 सेमी
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  हम जरानते हैं दक ्वृतत के केंद्र से जी्वरा पर िरालरा ग्रा लंि उस जी्वरा को समि्् द्वभरादजत करतरा है  । 
  \	 l(AB) = 2l(PB) = 2 × 8 = 16
  \	जी्वरा AB की लिंराई 16 सेमी है ।

                                प्शनसंग्रह 17.1

2. ‘O’ केंद्र्वराले ्ृवतत की दरिज्रा 25 सेमी है । इस ्ृवतत में 
 48 सेमी लंिराई्वराली एक जी्वरा खींची गई तो ्ृवतत केंद्र से  
 ्वह दकतनी िूरी पर होगी ?

3. O केंद्र्वराले ्वृतत की एक जी्वरा की लंिराई 24 सेमी है तथरा  
 ्वह ्वृतत केंद्र से 9 सेमी िूरी पर है तो उस ्वृतत की दरिज्रा  
 ज्रात कीदजए ।

4. दकसी ्ृवतत करा केंद्र C तथरा उसकी दरिज्रा 10 सेमी है । उस ्वृतत के एक जी्वरा की लंिराई 12 सेमी हो  
 तो ्वह जी्वरा केंद्र से दकतनी िूरी पर होगी ?

1. ‘P’ केंद्र ्वराले ्वृतत में जी्वरा AB की लिंराई 13 सेमी है । 
  रेख PQ ^ जी्वरा AB तो l(QB) ज्रात कीदजए ।

आओ जानें

वृतत की जीवा के संगत चाप (Arcs corresponding to chord of a circle)

संलग्न आकृदत में, रेख AB, O केंद्र्वराले ्वृतत की जी्वरा है । 
चराप AXB लघुचराप तथरा चराप AYB िीघ्णचराप है । इन िोनों चरापों 
को जी्वरा AB के संगत चराप कहते हैं । इसके द्वपररत जी्वरा AB 
चराप AXB और चराप AYB की संगत जी्वरा है । 
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सवाांगसम चाप (Congruent arcs)

यनद एक ही वृतत के दो चापों के माप समान हों तो वे दोनों चाप सवाांगसम होते हैं ।

O केंद्र्वराले ्वृतत में 
\	mÐAOB = mÐCOD
\	m(चराप AXB) = m(चराप CYD)
\	 चराप AXB @ चराप CYD इसे ट्ेदसंग पेपर की 
सहरा्तरा से जराँच करके िेसखए ।

कृनत I ः 

 (1) O केंद्र्वरालरा एक ्वृतत खींचो ।

 (2) ्वृतत में ÐCOD तथरा ÐAOB समरान 

  मराप्वराले कोर खींचो । इसके आधरार पर 

  चराप CYD और AXB स्वराांगसम चराप  

  प्राप्त होंगे ।

्वृतत की जी्वरा और संगत चराप के गरुधम्ण िी गई कृदत ि्् ्वराररा जराँच करो तथरा ध्रान में रसखए ।

 (3) जी्वरा AB तथरा जी्वरा CD खींदचए ।

 (4) द्वभराजक की सहरा्तरा से जी्वरा AB और जी्वरा CD की लिंराई समरान है क्रा इसकरा अनुभ्व लीदजए  ।

कृनत II ः

 (1) C केंद्र्वरालरा एक ्ृवतत खींदचए ।

 (2) इस ्वृतत की रेख AB और रेख DE स्वराांगसम 

  जी्वरा खींदचए । रेख CA, रेख CB, रेख CD, 

  रेख CE दरिज्रा खींदचए ।

 (3) Ð	ACB तथरा Ð	DCE स्वराांगसम हैं ्ह िशरा्णइए ।

 (4) इसके आधरार पर चराप AB और चराप DE के मराप समरान हैं, अथरा्णत ्ह चराप स्वराांगसम हैं ्ह  

  िशरा्णइए ।

मैंने यह समझा

दकसी ्ृवतत के स्वराांगसम चरापों में संगत जी्वराएँ स्वराांगसम होती हैं दकसी ्वृतत में िो जी्वराएँ स्वराांगसम हो तो 

उनके संगत लघुचराप तथरा संगत िीघ्णचराप स्वराांगसम होते हैं ।
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प्शनसंग्रह 17.2

1. C केंद्र्वराले ्वृतत के व्रास रेख PQ तथरा रेख RS समकोर

पर प्दतचछेदित करते हैं । क्रा चराप PS और चराप SQ

स्वराांगसम है, ितराइए ।

चराप PS के स्वराांगसम अन् चरापों के नराम दलसखए ।

ÑÑÑ

उततर सूची

प्शनसंग्रह 17.1    1. 6.5 सेमी 2. 7 सेमी

3. 15 सेमी 4. 8 सेमी

प्शनसंग्रह 17.2    1. (1) क्ोंदक चरापों से संिंदधत कोर समरान मराप के अथरा्णत प्त्ेक 90° है ।   

(2) चराप PS @ चराप PR @ चराप RQ

2. (1) mÐAOB = mÐCOD = 45°
(2) चराप AB @ चराप CD के करारर चरापों के संगत कोर समरान मराप के अथरा्णत प्त्ेक 45° है ।

(3) जी्वरा AB @ जी्वरा CD के करारर स्वराांगसम चरापों की संगत जी्वराएँ स्वराांगसम होती हैं ।

2. आकृदत में O केंद्र्वराले ्वृतत करा रेख MN व्रास है ।

कुछ केंद्री् कोरों के मराप दिए हैं ।

इस आधरार पर (1) Ð	 AOB और Ð	 COD के मराप ज्रात

कीदजए ।

(2) दसद्ध करो दक, चराप AB @ चराप CD ।

(3) दसद्ध करो दक, जी्वरा AB @ जी्वरा CD ।
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प्कीर्ण प्शनसंग्रह 2

1. दनमनदलसखत प्शनों के दल्े प्रा्ण्ी उततर दि्े ग्े हैं । उनमें से उदचत प्रा्ण् चुदनए ।

 (1) एक ्वृतत करा क्षेरिफल 1386 ्व.सेमी हो तो उसकी पररदध दकतनी होगी ?

  (A) 132 ्वग्ण सेमी  (B) 132 सेमी   (C) 42 सेमी   (D) 21 ्वग्ण सेमी 

 (2) एक घन की भुजरा 4 मी है । अगर भुजरा िुगनी करें तो घनफल दकतने गुनरा िढ़ेगरा ?

  (A) िो गुनरा   (B) तीन गुनरा   (C) चरार गुनरा   (D) आठ गुनरा 

2.  प्रराली 100 मीटर िौड़ की शत्ण करा अभ्रास कर रही थी । उसके दलए ्वह 100 मीटर िूरी 20 िरार िौड़ी । हर  

 िरार के दलए लगरा सम् सेकंि में दनमनरानुसरार है । 

 18 , 17 , 17 , 16 , 15 , 16 , 15 , 14 , 16 , 15 ,

 15 , 17 , 15 , 16 , 15 , 17 , 16 , 15 , 14 , 15 िौड़ने के दल्े लगे सम् करा मराध् ज्रात कीदजए । 

3. D	DEF और D	LMN ्े दरिभुज EDF  LMN एकैकी संगती से स्वराांगसम हैं । तो इस संगदत के अनुसरार  

 स्वराांगसम भुजराएँ ए्वं स्वराांगसम कोरों की जोदि्राँ दलसखए । 

4.  एक ्ंरि की कीमत 2,50,000 रुप्े है । ्ह हर सराल 4% िर से घटती है । तो ्ंरि की खरीि के तीन सराल  

 िराि ्ंरि की कीमत दकतनी होगी ?

5. c ABCD में भुजरा AB || भुजरा DC, रेख AE ^	भुजरा DC अगर l (AB) = 9 सेमी, l (AE) = 10  

 सेमी, A(c ABCD) = 115 सेमी2, तो  l (DC) दनकरादलए ।

6. लिं ्वृततराकरार िेलन के आकरार की टंकी के आधरार करा व्रास 1.75 मी और ऊँचराई 3.2 मी है । तो उस टंकी  

 की क्षमतरा दकतने लीटर है ? ( p	= 22

7
)

7. दरिज्रा 9.1 सेमी ्वराले ्वृतत की जी्वरा की लंिराई 16.8 सेमी है । तो ्वह जी्वरा केंद्र से दकतनी िूरी पर होगी ? 

8. रोजगरार हमी ्ोजनरा के अंतग्णत A, B, C, D इन गराँ्वो में करा््णरत पुरूष ्व मदहलरा करामगरारों की संख्रा दनमन  

 सरारररी में िी है । 

गराँ्व A B C D

सरिी 150 240 90 140
पुरुष 225 160 210 110

   (1) ्ह जरानकरारी द्वभरादजत सतंभरालेख ि् ्वराररा दिखराइए ।

   (2) ्ह जरानकरारी प्दतशत सतंभरालेख ि् ्वराररा दिखराइए ।
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9. दनमनदलसखत समीकरर हल कीदजए । 

 (1)17 (x +4) + 8 ( x +6) = 11( x +5) +15 (x +3)

 (2) 3

2

4

4
5

2

4

y y y
+

+
= −

−    (3) 5(1-2 x) = 9(1-x)

10. दनमन कृदत दिए हुए सोपरानरानुसरार दकदजए । 

 (1)समिराहू  c ABCD और उसकरा द्वकर्ण AC खींदचए । 

 (2) स्वराांगसम घटक समरान दचनहों ि् ्वराररा िशरा्णइए । 

 (3) D	ADC तथरा D	ABC दकस संगदत ए्वं दकस कसौटी से स्वराांगसम होते हैं दलसखए ।

 (4) Ð	DCA @Ð	BCA, उसी प्करार Ð	DAC @	Ð	BAC दिखराने के दलए करारर दलसखए ।

 (5) दि्े ग्े सोपरान से ध्रान में आने ्वराले समिराहु चतुभु्णज करा गुरधम्ण दलसखए ।

11.  एक खेती की जमीन करा आकरार चौकोन है । उसके चरार कोनों को P, Q, R, S नराम िेकर, ली हुई मरापें  

 आगे दि्े अनुसरार हैं । 

 l(PQ) = 170 मी, l(QR)= 250 मी, l(RS) = 100 मी, 

 l(PS) = 240 मी, l(PR) = 260 मी 

 इस खेती की जमीन करा क्षेरिफल हेकटर में ज्रात कीदजए । ( 1 हकेटर =10,000 ्व मी)

12. एक ग्ंथराल् में कुल दकतरािों के 50% दकतरािें मरराठी की हैं । मरराठी दकतरािों करा 
1

3  दकतरािें अंग्ेजी की और, 

 अंग्ेजी दकतरािों करा 25% दकतरािें गदरत की हैं । िराकी िची हुई 560 दकतरािें अन् द्वष्ों की हैं  । तो उस  

 ग्ंथराल् में कुल दकतनी दकतरािें है ?

13. (2 x +1) इस ि् द्वपि से (6 x 3+11 x 2-10 x-7) इस िहुपि को भराग िीदजए । भरागफल और शेषफल  

 दलसखए ।

उततर सूची 
1.  (1) B (2) D  2. 15.7 सेकेंि
3.  भुजरा ED @	भुजरा LM, भुजरा DF @	भुजरा MN, भुजरा EF @	भुजरा LN, 
	 Ð	E @	Ð	L, Ð	D @	Ð	M, Ð	F @	Ð	N  
4.  ` 2,21,184   5. 14 सेमी  
6.  7700   7. 3.5 सेमी  

9. (1) x = 16, (2) y = 9

4
 (3) x = -4  11. 3.24 हकेटर  

12. 1920   13. भरागफल 3 x 2 + 4 x-7 ; शेषफल 0
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