
9.1  9.1  9.1  9.1  9.1  üÀoÁƒåÁ
“™åz tzQÁ N˛y uN˛Ãy ßy o¬ ú∫ gÁ¬y TÆy tÁz ∫zQÁLÂ ÆÁ oÁz üuoXZzuto “Ázoy “{ ÆÁ üuoXZzuto

å“yÊ “Ázoy “Ê{@ N˛“Î - N˛“Î ú∫ ƒz LN˛ tÓÃ∫z Nz̨  Hú∫ (coincide) “Ázoy “{@

GÃy üN˛Á∫ Æut uN˛Ãy o¬ ú∫ LN˛ ƒN¿̨  osÁ LN˛ Ã∫¬ ∫zQÁ QyÊYy \ÁÆ oÁz MÆÁ “ÁzoÁ “{?  FåÃz
uN˛å EÁN˛Á∫Áı N˛Áz QÎYåÁ ÃÊßƒ “{@ \{ÃÁ uN˛ §“Ïút √ÆÊ\N˛ ™ı §oÁÆÁ TÆÁ “{ LN˛ ƒN¿̨  ú∫ƒ¬Æ ÆÁ
ƒwÁN˛Á∫ “Áz ÃN˛oÁ “{@ LN˛ uÀs∫ u§ãtÏ ™ı Ã™Áå tÓ∫y ú∫ gÁ¬z TÆz u§ãtÏEÁzÊ Nz̨  Ã™Ó“ N˛Áz ƒw N˛“oz “̄@

LN˛ ƒwÁN˛Á∫ ƒÀoÏ N˛Áz Ã™o¬ ú∫ ¬ÏjN˛oz “ÏL EÁúåz tzQÁ “ÁzTÁ@ GtÁ“∫mÁs| :- ÃgN˛ ú∫
Y¬oy “ÏF| ÃÁFuN˛¬ Nz̨  úu“L, ∫z¬ N˛y úb∫y ú∫ Y¬oz “ÏL ∫z¬ Nz̨  úu“L EÁut \“ÁÂ ú∫ LN˛ ƒwno
osÁ Ã∫¬ ∫zQÁ N˛Áz tzQoz “̄@

Yu¬L E§ “™ tzQıTz uN˛ uN˛Ãy o¬ ú∫ LN˛ ƒwno osÁ ∫zQÁ gÁ¬åz ú∫ MÆÁ “ÁzoÁ “{?

9.1.1  9.1.1  9.1.1  9.1.1  9.1.1  LN˛ ∫zQÁ osÁ ƒw (A Line and a Circle)

EÁúN˛Áz LN˛ N˛ÁT\ ú∫ LN˛ ƒw osÁ LN˛ ∫zQÁ gÁ¬N˛∫ ty TF| “{@ Ã¬™Áå N˛Á oN|̨  “{ uN˛
FÃN˛Áz t∆Á|åz N˛y Nz̨ ƒ¬ oyå ÃÊßÁƒåÁLÂ “{@

ƒwno u\ÃN˛Á Nz̨ ã¸ ‘O’  osÁ ∫zQÁ PQ,  N˛Áz tzuQL, åyYz {ZåZ uYfi ™ı oyå ÃÊßÁ åÁLÂ t∆Á|Æy
TÆy “{@
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uYfi (i) ™ı ƒw osÁ ∫zQÁ PQ N˛Á N˛ÁzF| GßÆuå…b u§ãtÏ å“Î “{@ FÃ™ı ∫zQÁ PQ ƒw N˛Áz
üoyXZzuto å“Î N˛∫oy “{@

uYfi (ii) ™ı ∫zQÁ PQ ƒw N˛Áz u§ãtÏ A osÁ  B. ú∫ üuoXZzuto N˛∫oy “{@ Æ“ ƒw ú∫ [ÆÁ
(chord) AB N˛Á uå™Á|m N˛∫oy “{@ FÃ uÀsuo ™ı ∫zQÁ  PQ N˛Áz ƒw N˛y <<Zztå ∫zQÁ>> N˛“oz “{Ê@

uYfi (iii) ™ı ƒw osÁ ∫zQÁ  PQ  N˛Á Nz̨ ƒ¬ LN˛ GßÆuå…e u§ãtÏ A “{@ FÃ ∫zQÁ N˛Áz ƒw N˛y
<<Àú∆| ∫zQÁ>>(Tangent) N˛“oz “Ê{@

ƒw osÁ ∫zQÁ N˛Áz o¬ ú∫ gÁ¬åz N˛y N˛ÁzF| EÁ{∫ uƒuá å“Î “{@ E§ “™ ƒw N˛y Àú∆| ∫zQÁ Nz̨
EuÀonƒ, ¬qm osÁ ∫YåÁ Nz̨  §Á∫z ™ı EÜÆÆå N˛∫ıTz@
MÆÁ EÁú \Áåoz “̄?

∆£t ‘Tangent’ (Àú∆|∫zQÁ) N Ą́ ¬Áubå ∆£t ‘tangere’ Ãz EÁÆÁ “{@ u\ÃN Ą́ Es| “ÁzoÁ “{ Àú∆| N˛∫åÁ
EÁ{∫ u\Ãz Ã§Ãz ú“¬z <gzå™ÁN|̨ > Nz̨  Tumor sÁ}™Ã u¢˛åzN y̨ (Thomas Fineke) åz 1583 ™ı §oÁÆÁ sÁ@

Æ“ N˛yu\L@
   i. uN˛Ãy ßy ufi[ÆÁ N˛Á LN˛ ƒw QyÊuYL@ GÃ ú∫ uƒußãå u§ãtÏEÁzÊ

Ãz YÁ∫ Àú∆| ∫zQÁLÂ gÁu¬L@ FÃ ƒw ú∫ EÁú uN˛oåy EÁ{∫ Àú∆|
∫zQÁLÂ QyÊY ÃN˛oz “{@

   ii. ƒw Ãz NĮ̈ Z tÓ∫y ú∫ uÀso u§ãtÏ Ãz EÁú uN˛oåy Àú∆| ∫zQÁLÂ
QyÊY ÃN˛oz “{@

  iii. utL TL uYfi ™ı N˛Á{åÃy Àú∆| ∫zQÁLÂ “{?
9.2  9.2  9.2  9.2  9.2  ƒwno N˛y Àú∆| ∫zQÁLÂ (Tangent)

“™åz tzQÁ uN˛ ƒw ú∫ uN˛Ãy ßy u§ãtÏ Ãz Àú∆| ∫zQÁ QyÊY ÃN˛oz “{@ MÆÁ EÁú §oÁ ÃN˛oz “{Ê
uN˛ LN˛ ƒw ú∫  uN˛oåy Àú∆| ∫zQÁLÂ QÎY ÃN˛oz “{? FÃ uN¿̨ ÆÁ-N˛¬Áú tΩƒÁ∫Á FÃ o·Æ N˛Áz Ã™^åz
N˛Á üÆnå N˛∫ıTz@

               uN¿̨ ÆÁ-N˛¬Áú
     LN˛ ƒwÁN˛Á∫ oÁ∫ Nz̨  ÃÁs LN˛ Ãyáz oÁ∫ AB N˛Áz \ÁzugL u\ÃÃz Æ“
u§ãtÏ  P ú∫ tÁz¬å N˛∫ ÃNz̨ @ ƒwÁN˛Á∫ oÁ∫ ƒw N˛Á osÁ ÃyáÁ oÁ∫  AB

Ã∫¬ ∫zQÁ N˛Á uåªúm N˛∫oz “{Ê, \Áz u§ãtÏ  P
ú∫ LN˛ tÓÃ∫z N˛Áz üuoXZzuto N˛∫oz “{Ê@
uYfi ™ı t∆Á|L EåÏÃÁ∫ FÃ úÓm| uƒáÁå N˛Áz bz§¬ ú∫ ∫QN˛∫ oÁ∫ AB
N˛Áz u§ãtÏ  P Nz̨  YÁ∫ÁzÊ EÁz∫ VÏ™ÁFL u\ÃÃz oÁ∫ N˛y uƒußãå uÀsuoÆÁı N˛Áz
üÁõo N˛∫ ÃNz̨ @ ƒw Ãyáz oÁ∫ N˛Áz u§ãtÏ P ú∫ osÁ EãÆ u§ãtÏ  Q1, Q2,
Q3 ú∫ üuoXZzuto N˛∫oÁ “{@ \§ ∫zQÁ ƒw N˛Áz tÁz u§ãtÏEÁzÊ ú∫
üuoXZzuto N˛∫oy “{Ê oÁz Gå™ı Ãz LN˛ u§ãtÏ P Eƒ≈Æ “ÁzTÁ@
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AB  Nz̨  A1B1 N˛y ut∆Á tzuQL@ ƒw Nz̨  u§ãtÏ P ú∫ Àú∆| ∫zQÁ “̄@ ∫zQÁ AB N˛y Ãßy uÀsuoÆÁı ™ı
u§ãtÏ P ƒw N˛Áz EãÆ u§ãtÏ ú∫ üuoXZzuto N˛∫oy “{@ u§ãtÏ P osÁ EÁ{∫ LN˛ u§ãtÏ ú∫ ƒw N˛Áz
üuoXZzuto N˛∫oÁ “{@ u§ãtÏ P ú∫ A1B1 ƒw N˛y Àú∆| ∫zQÁ “ÁzTy@

“™ tzQ ÃN˛oz “{Ê uN˛ u§ãtÏ P ú∫ Nz̨ ƒ¬ LN˛ “y Àú∆| ∫zQÁ gÁ¬y TÆy “{@
oÁ∫ AB N˛Áz tÁzåÁÊz ut∆ÁEÁzÊ ™ı VÏ™Áåz ú∫ ƒ“ ƒwÁN˛Á∫ oÁ∫ N˛Áz tÁz u§ãtÏEÁzÊ ú∫ N˛ÁboÁ “{@ Æz Ãßy

Zztå ∫zQÁLÂ N˛“¬Áoy “{@ Àú∆| ∫zQÁ Zztå ∫zQÁ N˛y ƒ“ uƒ∆z  uÀsuo “{ \“ÁÂ GÃNz̨  tÁzåÁz N˛bÁå
u§ãtÏ LN˛ “y ÀsÁå ú∫ uÀso “Ázoz “{Ê@˛

Æ“ N˛yu\L@

uYfi ™ı t∆Á|L EåÏÃÁ∫ LN˛ N˛ÁT„\ ú∫ ƒw gÁ¬N˛∫ GÃ ú∫  PQ
LN˛ Zztå ∫zQÁ QyÊuYL@ Zztå ∫zQÁ Nz̨  tÁzåÁzÊ EÁz∫ NĮ̈ Z Ã™ÁåÁão∫
∫zQÁLÂ QÎuYL@

\{Ãz-\{Ãz [ÆÁ Nz̨ ã¸ u§ãtÏ Nz̨  Ã™yú EÁLTy o§ GÃN˛y ¬©§ÁF|
MÆÁ “ÁzTy?

Ã§Ãz §gy [ÆÁ (chord) N˛Á{åÃy “ÁzTy?
uN˛Ãy ßy ƒw ú∫ LN˛ tÓÃ∫z Nz̨  Ã™ÁåÁão∫ uN˛oåy Àú∆| ∫zQÁLÂ QÎY ÃN˛oz “{Ê?

ƒw osÁ Àú∆| ∫zQÁ Nz̨  GßÆuå…e u§ãtÏ N˛Áz Àú∆| u§ãtÏ osÁ Àú∆| ∫zQÁ GÃy u§ãtÏ ú∫ ƒw N˛Áz Àú∆| N˛∫oy “{@
utL TL uYfiÁı ™ı ƒw N˛y Àú∆| ∫zQÁ N˛Á uå∫yqm N˛yu\L@

uN˛Ãy ßy LN˛ u§ãtÏ Ãz ƒw ú∫ uN˛oåy Àú∆| ∫zQÁLÂ gÁ¬y \Á ÃN˛oy “{? LN˛ ƒw ú∫ NĮ̈ ¬
uN˛oåy Àú∆| ∫zQÁLÂ QyÊYy \Á ÃN˛oy “{Ê@ Àú∆| u§ãtÏ N˛Áz tzuQL@ GÃ u§ãtÏ Ãz LN˛ ufi[ÆÁ QyÊYyL@
EÁúåz Àú∆| u§ãtÏ Ãz QyÊYz TL ufi[ÆÁ osÁ Àú∆| ∫zQÁ Nz̨  §yY §ååz ƒÁ¬z N˛Ázm ™ı N˛ÁzF| uƒ∆z oÁ
úÁF| “{? Æz ufi[ÆÁÆı Àú∆| ∫zQÁ ú∫ ¬Ê§ utQÁF| tzoy “{@ E§ “™ FÃz uÃtΩá N˛∫åz N˛Á üÆnå N˛∫ıTz@

ü™zÆ-9.1 : LN˛ ƒw N˛y Àú∆| ∫zQÁ, Àú∆| u§ãtÏ Ãz TÏ\∫åz ƒÁ¬y ufi[ÆÁ ú∫ ¬Ê§ “Ázoy “{@

utÆÁ TÆÁ “{ :  LN˛ ƒw u\ÃN˛Á Nz̨ ã¸ O “{ osÁ Àú∆| ∫zQÁ  XY Àú∆|
u§ãtÏ P ú∫ ƒw N˛Áz Àú∆| N˛∫oy “{@

uÃtΩá N˛∫åÁ “{ : OP ¬Ê§ “{ XY ú∫ (EsÁ|oΩ  OP ⊥  XY)
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Gúúuno : u§ãtÏ Q ƒw Nz̨  §Á“∫ uÀso “ÁzTÁ (MÆÁı?) (åÁzb
uN˛u\L Æut u§ãtÏ Q ƒw Nz̨  Eãt∫ uÀso “ÁzTÁ oÁz XY LN˛
Zztå ∫zQÁ §åzTy, Àú∆| ∫zQÁ å“Î@)

Eo: OQ ufi[ÆÁ OP Ãz §gÁ “ÁzåÁ YÁu“L (MÆÁzÊ?) EsÁ|oΩ
OQ > OP.

Æ“  XY ú∫ uÀso Ãßy u§ãtÏEÁzÊ N˛Áz ¬ÁTÓ “ÁzTÁ@ Eo: Æ“ uÃtΩá “ÁzoÁ “{ uN˛  OP Gå Ãßy
∫zQÁEÁzÊ Ãz ZÁzby “ÁzTy \Áz XY ú∫ gÁ¬z TÆz tÓÃ∫z u§ãtÏEÁzÊ Ãz QÎYy \Áoy “{@ MÆÁıuN˛ utL TL u§ÊtÏ
Ãz gÁ¬y TÆy ∫zQÁEÁı ™ı ¬Ê§ Ã§Ãz ZÁzby “Ázoy “{@ (ÃÁoƒÎ N˛qÁ N˛y uN¿̨ ÆÁN˛¬Áú 5.3 Nz̨  EåÏÃÁ∫)

Eo: “™Á∫y N˛¡úåÁ OP,  XY ú∫ ¬Ê§ å“Î “{ Æ“ EÃnÆ uÃtΩá “Ázoy “{@ EsÁ|oΩ OP  ¬Ê§ “{

XY ú∫ Æ“ uÃtΩá “ÁzoÁ “{@ EsÁ|o‚ OP  ⊥ XY

åÁzb : Àú∆| u§ãtÏ Ãz gÁ¬y TÆy ufi[ÆÁ N˛Áz “™ Àú∆| ∫zQÁ N˛Á ¬Ê§ N˛“ ÃN˛oz “{Ê@

     üÆnå N˛yu\L@

Hú∫y ü™zÆ N˛Á uƒ¬Áz™ EÁú N{̨ Ãz uÃtΩá N˛∫ÁzTz?

   <<LN˛ ƒw N˛y ufi[ÆÁ Nz̨  EÊo u§ãtÏ Ãz GÃ ú∫ QÎYy TÆy ¬Ê§ ∫zQÁ ƒw N˛y Àú∆| ∫zQÁ “Ázoy “{Ê@
Gú∫ÁzMo ü™zÆ Ãz “™ NĮ̈ Z EÁ{∫ uå…N˛ | üÁõo N˛∫ıTz@

(i) MÆÁıuN˛ u§ãtÏ P Ãz Nz̨ ƒ¬ LN˛ “y ¬Ê§  OP gÁ¬Á \Á ÃN˛oÁ “{ FÃÃz Æ“ úoÁ Y¬oÁ “{ uN˛
ƒw úu∫uá ú∫ gÁ¬z TL u§ãtÏ Ãz Nz̨ ƒ¬ LN˛ “y Àú∆| ∫zQÁ QÎYy \Á ÃN˛oy “{@

(ii) MÆÁıuN˛ u§ãtÏ P Ãz XY ú∫ LN˛ “y ¬Ê§ gÁ¬Á \Á ÃN˛oÁ “{ FÃÃz Æ“ úoÁ Y¬oÁ “{ uN˛ ƒw
Nz̨  Àú∆| u§ãtÏ Ãz Àú∆| ∫zQÁ ú∫ gÁ¬Á TÆÁ ¬Ê§ Nz̨ ã¸ Ãz TÏ\∫oÁ “{@

FåNz̨  §Á∫z ™ı uƒYÁ∫ N˛yu\L EÁ{∫ Eúåz u™fiÁı osÁ EÜÆÁúN˛ Nz̨  ÃÁs FÃN˛y YYÁ| N˛yu\L@

9.2.1 9.2.1 9.2.1 9.2.1 9.2.1 ƒw Nz̨  Àú∆| ∫zQÁ N˛y ∫YåÁ (Construction of Tangent to a Circle)

“™ ƒw Nz̨  Àú∆| u§ãtÏ ú∫ Àú∆| ∫zQÁ N˛y ∫YåÁ N{̨ Ãz N˛∫ÊzTz? “™ FÃy o·Æ N˛Áz EÁáÁ∫ ™ÁåıTz
uN˛ Àú∆| u§ãtÏ ú∫ gÁ¬y TÆy Àú∆| ∫zQÁ ƒw N˛y ufi[ÆÁ ú∫ ¬Ê§ “ÁzoÁ “{@ Àú∆| ∫zQÁ N˛Áz QÎYåz Nz̨
u¬L ufi[ÆÁ Nz̨  EÊuo™ u§ãtÏ ú∫ ¬Ê§ gÁ¬åÁ “ÁzTÁ@ ufi[ÆÁ N˛Áz QÎYåz Nz̨  u¬L ƒw Nz̨  Nz̨ ã¸ u§ãtÏ N˛y
\ÁåN˛Á∫y EÁƒ≈ÆN˛ “{@ Yu¬L E§ “™ FÃN˛y ∫YåÁ N¿̨ ™ N˛Áz tzQıTz@
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∫YåÁ : GÃ ƒw N˛y Àú∆| ∫zQÁ QÎuYL u\ÃN˛Á Nz̨ ã¸ u§ãtÏ rÁo “{@

“™ı LN˛ ƒw üÁõo “{ u\ÃN˛Á Nz̨ ã¸ ‘O’ “{ osÁ GÃN˛y úu∫uá ú∫ u§ãtÏ P gÁ¬Á TÆÁ “{@ E§
“™ı u§ãtÏ P Ãz Àú∆| ∫zQÁ QÎYåy “{@ E§ “™ Àú∆| ∫zQÁ Nz̨  ∫YåÁ N¿̨ ™ N˛Áz tzQıTz@

∫YåÁ N¿̨ ™ :-
1. Nz̨ ã¸ ‘O’ Ãz LN˛ ƒw QÎuYL GÃ ú∫
LN˛ u§ãtÏ ‘P’ EÊuN˛o N˛yu\L@  OP N˛Áz
u™¬ÁFL@
2.  u§ãtÏ P Ãz LN˛ ¬Ê§ QÎuYL osÁ
GÃN˛Áz XY åÁ™ tyu\L@
3.  XY utL TL ƒw N˛y FuXZo Àú∆|
∫zQÁ “ÁzTy \Áz u§ãtÏ P Ãz TÏ\∫oy “{@
MÆÁ u§ãtÏ P Ãz tÓÃ∫y Àú∆| ∫zQÁ QÎYy \Á ÃN˛oy “{? N Ą́∫m §oÁFL@

     üÆnå N˛yu\L@

\§ ƒw N˛Á Nz̨ ã¸ u§ãtÏ rÁo å “Áz oÁz EÁú GÃN˛y Àú∆| ∫zQÁ N{̨ Ãz
QÎYzTz?

ÃÊN z̨o (Hint) : tÁz Ã™Áå N˛Ázm ∠QPX  osÁ PRQ∠ . QÎuYL@ GÃN˛y
∫YåÁ N˛Áz Ã™^ÁFL@

9.2.2 9.2.2 9.2.2 9.2.2 9.2.2 Àú∆| ∫zQÁ N˛y ¬©§ÁF| rÁo N˛∫åÁ (Finding Length of the Tangent )

 MÆÁ “™ utL TL u§ãtÏ Ãz Àú∆| ∫zQÁ N˛y ¬©§ÁF| rÁo N˛∫ ÃN˛oz “̄?
GtÁ“∫m :  Æut LN˛ ƒw N˛y ufi[ÆÁ = 6 Ãz.™y. osÁ u§ãtÏ P Ãz tÓ∫y OP = 10 Ãz.™y. “{, osÁ GÃN˛Á
Nz̨ ã¸ u§ãtÏ O “Áz oÁz GÃ ú∫ gÁ¬z TÆz Àú∆| ∫zQÁ N˛y ¬©§ÁF| rÁo N˛yu\L@
“¬ : Àú∆| u§ãtÏ Ãz Àú∆| ∫zQÁ ufi[ÆÁ ú∫ ¬Ê§ “Ázoy “{@ (ü™zÆ 9.1)

Æ“ÁÂ PA  Àú∆| ∫zQÁQlg “{ osÁ OA ƒw N˛y ufi[ÆÁ “{@
OA PA OAP 90∴ ⊥ ⇒ ∠ = °

E§ ΔOAP ™ı,       OP2 =  OA2 + PA2  (úÁÆsÁTÁz∫Ã ü™zÆ tΩƒÁ∫Á)
     102  =  62 + PA2

         100  =  36 + PA2

     PA2  = 100 - 36
             = 64

        ∴  PA = 64  = 8 Ãz.™y.
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          E•ÆÁÃ - 9.1 - 9.1 - 9.1 - 9.1 - 9.1

1. u∫Mo ÀsÁåÁı N˛y úÓuo| N˛yu\L@
(i) LN˛ Àú∆| ∫zQÁ ƒw N˛Áz ................ u§ãtÏEÁzÊ ú∫ üuoXZzuto N˛∫oy “{@
(ii) LN˛ ∫zQÁ \Áz ƒw N˛Áz tÁz uƒußãå u§ãtÏEÁzÊ ú∫ üuoXZzuto N˛∫oy “{ GÃz ƒw N˛Á

..................................... N˛“oz “{Ê@
(iii) ƒw ú∫ Ã∫¬oÁ Ãz gÁ¬z \Áåz ƒÁ¬y Àú∆| ∫zQÁLÂ ............ “Ázoy “{ @
(iv) uN˛Ãy ßy ƒw ú∫ EuáN˛ Ãz EuáN˛ ............. Ã™ÁåÁão∫ Àú∆| ∫zQÁLÂ gÁ¬ ÃN˛oz “{Ê@
(v) ƒw osÁ Àú∆| ∫zQÁ N˛Á Zztå u§ãtÏ ..................... N˛“¬ÁoÁ “{@
(vi) LN˛ ƒw ú∫ ............................ Àú∆| ∫zQÁLÂ gÁ¬ ÃN˛oz “{Ê@

2. Àú∆| ∫zQÁ PQ , 5 Ãz.™y. ufi[ÆÁ ƒÁ¬z ƒw N˛Áz, u§ãtÏ  P ú∫ Àú∆| N˛∫oy “{@ ƒ“ ∫zQÁ O  Ãz
TÏ\∫åz ƒÁ¬y ∫zQÁ ú∫ Q ú∫ u™¬oy “{ u\ÃÃz OQ = 12 Ãz.™y. PQ N˛y ¬©§ÁF| rÁo N˛yu\L@

3. ƒw ú∫ tÁz Ã™ÁåÁão∫ ∫zQÁLÂ FÃ üN˛Á∫ gÁu¬L u\Ã™ı Ãz LN˛ Àú∆| ∫zQÁ “Áz osÁ tÓÃ∫y Zztå
∫zQÁ “Áz@

4.  Nz̨ ã¸ Ãz 15 Ãz.™y. tÓ∫y ú∫ uÀso u§ãtÏ ú∫ gÁ¬y TÆy Àú∆| ∫zQÁ N˛y ¬©§ÁF| rÁo N˛yu\L u\Ã
ƒw N˛y ufi[ÆÁ 9 Ãz.™y. “{@

5. uÃtΩá N y̨u\L uN˛ ƒw Nz̨  √ÆÁÃ Nz̨  EÊuo™ u§ãtÏEÁzÊ ú∫ gÁ¬y TÆy Àú∆| ∫zQÁÆı Ã™ÁåÁão∫ “Ázoy “{@

9.39.39.39.39.3 uN˛Ãy u§ãtÏ Ãz ƒw ú∫ gÁ¬y TÆy Àú∆| ∫zQÁEÁzÊ N˛y ÃÊPÆÁ (Number of tangent to a
circle from any point)

FÃ uN¿̨ ÆÁ N˛¬Áú tΩƒÁ∫Á “™ LN˛ ƒw ú∫ gÁ¬z TÆz Àú∆| ∫zQÁEÁzÊ N˛y \ÁåN˛Á∫y üÁõo N˛∫ıTz@

uN¿̨ ÆÁN˛¬Áú

(i) LN˛ N˛ÁT\ ú∫ ƒww gÁu¬L@ LN˛ u§ãtÏ
P N˛Áz ƒw Nz̨  Eãt∫ gÁu¬L@ MÆÁ “™ FÃ
u§ãtÏ Ãz N˛ÁzF| Àú∆| ∫zQÁ gÁ¬ ÃN˛oz “{?
EÁú tzQıTz uN˛ FÃ u§ãtÏ Ãz TÏ\∫åz ƒÁ¬y
Ãßy ∫zQÁLÂ ƒw N˛Áz tÁz u§ãtÏEÁzÊ ú∫
üuoXZzuto N˛∫oy “{@ Fã“ı MÆÁ N˛“oz “{@

(ii) E§ “™ LN˛ u§ãtÏ ƒw ú∫ gÁ¬ıTz,
EÁúåz tzQÁ uN˛ FÃ u§ãtÏ Ãz Nz̨ ƒ¬ LN˛
“y Àú∆| ∫zQÁ QÎYy \Á ÃN˛oy “{@ (ÃÁs
ƒÁ¬z uYfi N˛Áz tzuQL@)
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O

(ii)

O

(i)
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(iii) E§ “™ LN˛ u§ãtÏ ƒw Nz̨  §Á“∫ gÁ¬ıTz
GÃ u§ãtÏ Ãz Àú∆| ∫zQÁLÂ QÎYåz N˛Á
üÆnå N˛∫ıTz@ EÁúåz MÆÁ tzQÁ? FÃ
u§ãtÏ ™ı “™ı tÁz Àú∆| ∫zQÁLÂ üÁõo “ÁzTy@
(uYfi ™ı tzuQL)

E§ “™ı Æ“ ÃÁ∫ üÁõo “ÁzoÁ “{@

uÀsuo (i)    :    ƒw Nz̨  ßyo∫y u§ãtÏ Ãz N˛ÁzF| ßy Àú∆| ∫zQÁ å“Î QÎYy \Á ÃN˛oy “{@
uÀsuo (ii) : ƒw ú∫ gÁ¬z TÆz u§ãtÏ Ãz Nz̨ ƒ¬ LN˛ Àú∆| ∫zQÁ QÎYy \Á ÃN˛oy “{@
uÀsuo (iii) : ƒw Nz̨  §Á“∫y u§ãtÏ Ãz ƒw ú∫ tÁz Àú∆| ∫zQÁLÂ  PA osÁ PB gÁ¬y TÆy “{ FÃ

   uÀsuo ™ı u§ãtÏ A osÁ B ú∫ ƒw N˛Áz Àú∆| N˛∫oy “{@
FÃ ∫zQÁQlg N˛y ¬©§ÁF| §Áÿ u§ãtÏ P Ãz Àú∆| u§ãtÏ N˛y tÓ∫y “ÁzTy@ u\Ãz “™ Àú∆| ∫zQÁ N˛y

¬©§ÁF| N˛“ıTz@
ÜÆÁå tyu\L Hú∫ Nz̨  uYfi (iii)  ™ı PA osÁ  PB Àú∆| ∫zQÁEÁzÊ N˛y ¬©§ÁF| u§ãtÏ P Ãz ƒw Nz̨

Àú∆| u§ãtÏ oN˛ N˛y tÓ∫y “{@ PA osÁ PB Nz̨  §yY MÆÁ ÃÊ§Êá “ÁzTÁ?

ü™zÆ-9.2 : §Áÿ u§ãtÏ Ãz ƒw ú∫ gÁ¬z TÆz Àú∆| ∫zQÁEÁzÊ N˛y ¬©§ÁF| Ã™Áå “Ázoy “{@
utÆÁ TÆÁ : Nz̨ ã¸ O Ãz LN˛ ƒw gÁ¬Á TÆÁ “{  P ƒw Nz̨  §Á“∫ uÀso LN˛ u§ãtÏ “{@ osÁ u§ãtÏ  P
Ãz tÁz Àú∆| ∫zQÁLÂ PA osÁ PB QÎYz TÆz “{@ (uYfi ™ı tzuQL)
uÃtΩá N˛∫åÁ “{ : PA = PB

Gúúu : OA osÁ OB osÁ OP N˛Áz u™¬ÁFL@
0OAP OBP 90∠ = ∠ = (ufi[ÆÁ osÁ Àú∆| ∫zQÁ Nz̨  ™ÜÆ §ååz ƒÁ¬Á

tÁz Ã™N˛Ázm ufißÏ\Áı ™ı   N˛Ázm ü™zÆ 9.1 uÃtΩá)

ΔOAP  osÁ ΔOBP ™ı
OA = OB (ƒw N˛y ufi[ÆÁÆz)
OP  =  OP (GßÆuå…e)
FÃu¬L R.H.S. ÀƒÆÊ o·Æ ˚Á∫Á
ΔOAP  ≅  ΔOBP
FÃÃz   PA = PB(CPCT) üÁõo “ÁzoÁ “{@
Eo: uÃtΩá uN˛ÆÁ TÆÁ@

     üÆnå N˛yu\L@

    úÁÆsÁTÁz∫Ã ü™zÆ tΩƒÁ∫Á Gú∫ÁzMo ü™zÆ N˛y Gúúu u¬uQL@
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9.3.1. 9.3.1. 9.3.1. 9.3.1. 9.3.1. ƒw Nz̨  §Áÿ u§ãtÏ Ãz Àú∆| ∫zQÁEÁzÊ N˛y ∫YåÁ (Construction of Tangents to a Circle
from an external Point) :-

EÁúåz tzQÁ uN˛ ƒw Nz̨  §Áÿ u§ãtÏ Ãz tÁz Àú∆| ∫zQÁLÂ QÎY ÃN˛oz “{Ê@ E§ “™ FÃz gÁ¬åz N˛y
uƒuá tzQıTz@
∫YåÁ : ƒw Nz̨  §Áÿ u§ãtÏ Ãz Àú∆| ∫zQÁEÁzÊ N˛y ∫YåÁ
utÆÁ TÆÁ “{  : LN˛ ƒw u\ÃN˛Á Nz̨ ã¸ ‘O’ “{ osÁ §Áÿ
u§ãtÏ  P  “{ “™ı u§ãtÏ P Ãz tÁz Àú∆| ∫zQÁıLÂ QÎYåÁ “{@
∫YåÁ N¿̨ ™:

Y∫m(i) : OP N˛Áz \ÁzgN˛∫ GÃN˛Á Ã™utΩƒßÁ\N˛ QÎuYL@
M N˛Áz PO N˛Á ™ÜÆ u§ãtÏ ™ÁuåL@

Y∫m(ii) : PM ÆÁ OM ufi[ÆÁ Ãz M N˛Áz Nz̨ ã¸ ™ÁåN˛∫
LN˛ ƒw QÎuYL@ FÃ ƒw N˛Áz tÁz u§ãtÏ A osÁ
B ú∫ ú“¬z ƒw ú∫ üuoXZzuto “Ázåz tyu\L@

Y∫m (iii) : PA osÁ PB N˛Áz u™¬ÁFL@ “™ı  PA osÁ PB
tÁz FuXZo Àú∆| ∫zQÁLÂ üÁõo “ÁıTz@

Gúúu: E§ “™ FÃ ∫YåÁ Nz̨  EÁ{uYnÆ (Justify) N˛Áz
üÁõo N˛∫ıTz@
OA N˛Áz u™¬ÁFL@ PAO∠  Eá|ƒw N˛Á N˛Ázm
“ÁzTÁ@
∴ PAO∠  = 90°.

MÆÁ “™ N˛“ ÃN˛oz “{ PA OA⊥  ?

MÆÁıuN˛, OA utL TL ƒw N˛y ufi[ÆÁ “{, PA
ƒw N˛y Àú∆| ∫zQÁ “Ázåy YÁu“L@  (ü™zÆ 9.1 Nz̨
uƒ¬Áz™ tΩƒÁ∫Á)
GÃy üN˛Á∫, PB  ßy ƒw LN˛ Àú∆| ∫zQÁ “ÁzTy@
Eo: Æ“ uÃtΩá “ÁzoÁ “{@
Àú∆| ∫zQÁ osÁ YÁúN˛m| Nz̨  §Á∫z ™ı NĮ̈ Z EÁ{∫ ™“nƒúÓm| o·ÆÁı N˛Áz tzQıTz@

N˛så-1 : ƒw N˛Á Nz̨ ã¸ GÃ N˛Ázm Nz̨  Ã™utΩƒßÁ\N˛ ú∫ uÀso “ÁzTÁ \Áz Àú∆| ∫zQÁEÁzÊ Nz̨  §yY §åoÁ
“{@ MÆÁ EÁú §oÁ ÃN˛oz “{Ê uN˛ “™ FÃz N{̨ Ãz uÃtΩá N˛∫ ÃN˛oz “{Ê@

Gúúu : ™Áå u¬u\L PQ osÁ PR tÁz Àú∆| ∫zQÁLÂ u§ãtÏ P Ãz gÁ¬y TÆy “{Ê@ OQ osÁ OR N˛Áz u™¬ÁFL@

  ΔOQP osÁ ΔORP Ãƒ|Ã™Áå “{@ MÆÁıuN˛ “™ \Áåoz “{Ê uN˛

P M O

P M O
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∠OQP = ∠ORP = 90o (ü™zÆ 9.1)

OQ = OR ([ÆÁÆı)
OP = OP  (GßÆuå…e)

EsÁ|oΩ OPQ OPR∠ = ∠   (CPCT)

FÃu¬L OP, N˛Ázm QPR∠  N˛Á Ã™utΩƒßÁ\N˛ “{@
  Eo: ƒw N˛Á Nz̨ ã¸ N˛Ázm N z̨ Ã™utΩƒßÁ\N˛ ú∫ uÀso “ÁzoÁ “{ \Áz tÁz Àú∆| ∫zQÁEÁzÊ tΩƒÁ∫Á §åoÁ “{@
N˛så-2 : tÁz Ã™Nz̨ uã¸o ƒwÁı N˛Áz FÃ üN˛Á∫ gÁ¬Á TÆÁ “{ u\Ã™ı §gz ƒw N˛y [ÆÁ ZÁzbz ƒw Nz̨  Àú∆|
u§ãtÏ ú∫ Ã™utΩƒßÁ\N˛ “Ázoy “{Ê@

Gúúu: “™Á∫z úÁÃ tÁz Ã™Nz̨ uã¸N˛ ƒw “{ u\ÃNz̨  Nz̨ ã¸ O “{ osÁ ƒz  C1,
C2 utÆz TÆz “Ê{@ §gz ƒw C1 N˛y [ÆÁ AB ZÁzbz ƒw C2 N˛Áz u§ãtÏ P ú∫ Àú∆|
N˛∫oÁ “{@ (uYfi ™ı tzuQL@) “™ı AB = BP uÃÚ N˛∫åÁ “{@ OP N˛Áz
u™¬ÁFL@ o§ AB ƒw C2 N˛y Àú∆| ∫zQÁ osÁ  OP ufi[ÆÁ §åzTy@
Eo: ü™zÆ 9.1 Ãz

OP AB⊥

E§ ΔOAP osÁ ΔOBP Ãƒ|Ã™Áå “ÁıTz (MÆÁı?) FÃN˛Á Es| “ÏEÁ
AP = PB. Eo:  OP [ÆÁ  AB N˛Á Ã™utΩƒßÁ\N˛ “ÁzTÁ@ MÆÁıuN˛ Nz̨ ã¸ Ãz gÁ¬Á TÆÁ ¬Ê§ [ÆÁ ú∫ ¬Ê§
“ÁzoÁ “{ \Áz GÃz Ã™utΩƒßÁu\o N˛∫oÁ “{@

N˛så-3 : Æut LN˛ ƒw u\ÃN˛Á Nz̨ ã¸  O “{ GÃ ú∫ §Áÿ u§ãtÏ A  Ãz tÁz Àú∆| ∫zQÁÆı gÁ¬y TÆy “Ê{
o§ QAP 2 QPO 2 OQP∠ = ∠ = ∠

MÆÁ EÁú tzQ ÃN˛oz “Ê{?
Gúúu : “™ı Nz̨ ã¸ O ƒÁ¬Á ƒw utÆÁ TÆÁ “{@ GÃN˛Á §Áÿ u§ãtÏ  A “{ \“ÁÂ Ãz tÁz Àú∆| ∫zQÁLÂ  AP
osÁ AQ gÁ¬y TÆy “{Ê \“ÁÂ u§ãtÏ  P osÁ Q Àú∆| u§ãtÏ “{ (uYfi ™ı tzuQL@)

“™ı uÃtΩá N˛∫åÁ “{
PAQ 2 QOP∠ = ∠

™Áå ¬yu\L  QAP∠  = θ

E§,  ü™zÆ 9.2 Ãz
AP = AQ,  FÃu¬L ΔAPQ LN˛ Ã™tΩuƒ§Á“Ï ufißÏ\ “ÁzTÁ@

FÃu¬L ∠APQ + ∠AQP + QAP∠  = 180° (oyå N˛ÁzmÁı N˛Á ÆÁzT)
1APQ PQA (180 )
2

∠ = ∠ = ° − θ

Q

O

R

P

C1C2
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 = 
190
2

° − θ

úÏå: ü™zÆ  9.1 Ãz

OPA 90∠ = °

FÃu¬L,   OPQ OPA APQ∠ = ∠ − ∠

1 1 190 90 PAQ
2 2 2

⎡ ⎤= ° − − θ = θ = ∠⎢ ⎥⎣ ⎦

FÃÃz Æ“  
1OPQ PAQ
2

∠ = ∠ .

PAQ 2 OPQ.\ Ð = Ð GÃy üN˛Á∫ PAQ 2 OQP= Ð

N˛så-4 :  Æut LN˛ ƒw, YoÏßÏ|\ ABCD ™ı úu∫To ƒw gÁ¬Á TÆÁ “Áz
oÁz uÃtΩá N˛yu\L uN˛ AB+CD = AD + BC

MÆÁ EÁú §oÁ ÃN˛oz “{Ê uN˛ FÃNz̨  EÁTz N{̨ Ãz “¬ uN˛ÆÁ \Á
ÃN˛oÁ “{? AB, CD, BC, DA Ãßy ƒw N˛y Àú∆| ∫zQÁLÂ “{Ê@

ƒw N˛Áz YoÏßÏ|\ N˛y ßÏ\ÁEÁzÊ N˛Áz u§ãtÏ  P, Q, R, S, Àú∆| N˛∫åz Nz̨
u¬L ƒw N˛Áz YoÏßÏ|\ Nz̨  Eãt∫ uÀso “ÁzåÁ EÁƒ≈ÆN˛ “{@

E§ FÃz EÁTz N{̨ Ãz “¬ N˛∫ıTz?

Gúúu : LN˛ ƒw, YoÏßÏ|\ ABCD  N˛y ßÏ\ÁLÂ AB, BC, CD osÁ DA N˛Áz N¿̨ ™∆: u§ãtÏ P, Q, R osÁ
S ú∫ Àú∆| N˛∫oÁ “{ (uYfi ™ı tzuQL) EsÁ|o‚ AB, BC, CD  EÁ{∫ DA  Àú∆| ∫zQÁLÂ “{@

ü™zÆ 9.2 Ãz §Áÿ u§ãtÏ Ãz ƒw ú∫ gÁ¬z TÆz tÁz Àú∆| ∫zQÁLÂ Ã™Áå “Ázoy “{@
AP = AS

BP = BQ

DR = DS

osÁ CR = CQ FåN˛Áz \Ázgåz ú∫
AP + BP + DR + CR  = AS + BQ + DS + CQ

ÆÁ (AP + PB) + (CR + DR) = (BQ + QC) + (DS + SA)

ÆÁ AB + CD = BC + DA.

A
B

C

D

P

Q
S

R
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GtÁ“∫m-1.  5 Ãz.™y. ufi[ÆÁ ƒÁ¬z ƒw ú∫ Àú∆| ∫zQÁEÁzÊ N˛Á LN˛ ÆÏS™ QyıuYL \Áz LN˛ tÓÃ∫z Nz̨  ÃÁs
60° N˛Á N˛Ázm §åÁoz “{@
“¬ : LN˛ ƒw osÁ GÃ tÁz Àú∆| ∫zQÁLÂ QÎYåz Nz̨  u¬L “™ı LN˛ uƒuá N˛Á uå∫yqm N˛∫åÁ YÁu“L@ Æ“ÁÂ “™ı Nz̨ ƒ¬
ƒw N˛y ufi[ÆÁ osÁ Àú∆| ∫zQÁEÁzÊ Nz̨  ™ÜÆ N˛Ázm utÆÁ TÆÁ “{@ “™ı Àú∆| ∫zQÁEÁzÊ N˛y tÓ∫y rÁo å“Î “{@ “™ı Àú∆| ∫zQÁEÁzÊ
N˛y ¬©§ÁF| ßy å“Î ty TÆy “{@ “™ı Nz̨ ƒ¬ GåNz̨  ™ÜÆ N˛Á N˛Ázm utÆÁ TÆÁ “{@ FÃN˛y Ã“ÁÆoÁ Ãz “™ı ƒw Nz̨  §Áÿ u§ãtÏ
N˛y tÓ∫y N˛Áz rÁo N˛∫åÁ “{@ \“ÁÂ Ãz “™ı Àú∆| ∫zQÁEÁzÂ N˛Áz QÎYåÁ “{@

FÃN˛Á EÁ∫©ß “™ı ƒw Nz̨  Nz̨ ã¸ ‘O’ osÁ ufi[ÆÁ 5 Ãz.™y. Ãz N˛∫åÁ “{@ ™Áå u¬u\L  PA osÁ  PB, u§ãtÏ ‘P’ Ãz
tÁz Àú∆| ∫zQÁLÂ gÁ¬y TÆy “{Ê@ GåNz̨  §yY 60o N˛Á N˛Ázm §åÁÆÁ TÆÁ “{@ FÃ™ı  ∠APB = 60o,  OP N˛Áz u™¬ÁFL@
\{ÃÁ uN˛ “™ \Áåoz “{
∫zQÁ OP N˛Ázm ∠APB N˛Á Ã™tΩuƒßÁ\N˛ “ÁzoÁ “{@

∠OAP= ∠OPB=
o60

2
=30o (∵ ΔOAP ≅ ΔOBP)

E§  ΔOAP ™ı

sin 30o               = 
OA
OP

 
1
2  = 

5
OP  (ufiN˛Ázm™yuoÆ EåÏúÁoÁı Ãz) OP = 10

Ãz.™y.
E§ “™ 5 Ãz.™y. ufi[ÆÁ Ãz Nz̨ ã¸ ‘O’ ú∫ LN˛ ƒw gÁ¬ıTz u¢˛∫
10 Ãz.™y. tÓ∫y ú∫ LN˛ u§ãtÏ P gÁ¬ıTz OP N˛Áz u™¬ÁN˛∫ ∫YåÁ úÓm|
N˛yu\L \{ÃÁ 9.2. ™ı utÆÁ TÆÁ “{@ Eo: PA osÁ PB ƒw N˛y tÁz Àú∆|
∫zQÁLÂ “ÁıTy@

EÁú ufiN˛Ázm™yuo Nz̨  EåÏúÁoÁı Nz̨  u§åÁ ßy FÃN˛y ∫YåÁ N˛y \Á ÃN˛oy “{@

      üÆnå N˛yu\L@
tÁz ufi[ÆÁEÁzÊ N Ą́ ÆÏS™ FÃ üN Ą́∫ QÎuYL u\Ã™ı OA osÁ OB  Nz̨  ™ÜÆ N Ą́zm ∠BOA = 120o,  ∠BOA N Ą́

Ã™tΩuƒßÁ\N˛ QÎuYL@ A osÁ B ú∫ OA osÁ OB ú∫ ¬©§ gÁu¬L@ Æz ∫zQÁLÂ ∠BOA  N z̨ Ã™tΩuƒßÁ\N˛ Ãz §Áÿ
u§ãtÏ ú∫ Àú∆| N˛∫oy “̄ osÁ ¬Ê§ GÃN˛y LzuXZo Àú∆| ∫zQÁLÂ “ÁzTy@ FÃN˛y ∫YåÁ N˛∫ EÁ{uYnÆ üÁõo N˛yu\L@

          E•ÆÁÃ - 9.2 - 9.2 - 9.2 - 9.2 - 9.2

1. Ã“y G∫ YÏåN˛∫ ünÆzN˛ N˛y ÃnÆoÁ §oÁFL@
(i) ƒw N˛y Àú∆| ∫zQÁ osÁ Àú∆| u§ãtÏ ú∫ gÁ¬z TÆz ufi[ÆÁ Nz̨  ™ÜÆ §ååz ƒÁ¬Á N˛Ázm

   (E) 60° (EÁ) 30° (F) 45° (F|) 90°
(ii) u§ãtÏ Q Ãz ƒw Nz̨  Àú∆| ∫zQÁ N˛y ¬©§ÁF| 24 Ãz.™y. osÁ Nz̨ ã¸ Ãz  Q N˛y tÓ∫y 25 Ãz.™y. “Áz oÁz

ƒw N˛y ufi[ÆÁ “ÁzTy@
(E) 7 Ãz.™y. (EÁ) 12 Ãz.™y. (F) 15 Ãz.™y. (F|) 24.5 Ãz.™y.

A

O

B

P
5 cm.

5 cm.
60°

A

O

B

P10 cm.
M

Ã©™ÏQ ßÏ\Á
   N˛m|
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(iii) Æut LN˛ ƒw (O ) ú∫ tÁz Àú∆| ∫zQÁLÂ AP osÁ AQ “{ osÁ  QOP 110 ,∠ = °   “Áz oÁz
QOP∠ = ...................

(E) 60°        (EÁ) 70°        (F)  80°     (F|) 90°

(iv) Æut u§ãtÏ P  Ãz ƒw (O) ú∫ tÁz Àú∆| ∫zQÁLÂ PA osÁ PB gÁ¬y TÆy
“{ tÁzåÁı Nz̨  ™ÜÆ N˛Ázm 80° N˛Á “ÁzoÁz POA∠ =

(E) 50°       (EÁ) 60°   (F)   70°            (F|)   80°

(v) utÆz TÆz uYfi ™ı XY osÁ X1Y1 tÁz Ã™ÁåÁão∫ Àú∆| ∫zQÁLÂ “̄@ Àú∆|
u§ãtÏ C ú∫ EÁ{∫ LN˛ Àú∆| ∫zQÁ  AB gÁ¬y TÆy “{ \Áz  XY N˛Áz  A  ú∫
X1Y1 N˛Áz B ú∫ üuoXZzuto N˛∫oy “{ oÁz BOA∠ =

(E) 80°     (EÁ) 100°   (F)  90°         (F|) 60°

2. tÁz Ã™Nz̨ ã¸yÆ ƒw N˛y ufi[ÆÁÆı N¿̨ ™∆: 5 Ãz.™y. osÁ 3 Ãz.™y. “{@ §‰gz ƒw Nz̨  [ÆÁ N˛y ¬©§ÁF|
rÁo N˛yu\L \Áz ZÁzbz ƒw N˛Áz Àú∆| N˛∫oz “ÏL TÏ\∫oy
“{@

3. Æut ƒw ™ı Ã™ÁåÁão∫ YoÏßÏ|\ §åÁÆÁ \ÁÆ oÁz uÃtΩá
N˛yu\L uN˛ ƒ“ Ã™ YoÏßÏ|\ ∫“oÁ “{@

4. 3 Ãz.™y. ufi[ÆÁ ƒÁ¬Á LN˛ EÊo:ƒw ufißÏ\ ΔABC ™ı
FÃ üN˛Á∫ gÁ¬Á TÆÁ “{ uN˛ u§ãtÏ  D ßÏ\Á BC N˛Áz BD

osÁ DC ™ı uƒßÁu\o N˛∫oÁ “{ u\åN˛y ¬©§ÁF| N¿̨ ™∆:
9 Ãz.™y. osÁ 3 Ãz.™y. “{@ (ÃÊTo uYfi ™ı tzuQL@) ßÏ\Á AB osÁ AC

N˛y ¬©§ÁF| rÁo N˛yu\L@
5. 6 Ãz.™y. ufi[ÆÁ ƒÁ¬Á LN˛ ƒw QÎuYL, Nz̨ ã¸ Ãz 10 Ãz.™y. tÓ∫y ú∫ gÁ¬z TÆz u§ãtÏ

Ãz GÃ ú∫ tÁz Àú∆| ∫zQÁLÂ gÁ¬N˛∫ GåN˛y ¬©§ÁF| rÁo N˛∫ GÃN˛y úÁÆsÁTÁz∫Ã
ü™zÆ tΩƒÁ∫Á \ÁÂY N˛yu\L@

6. 4 Ãz.™y. ufi[ÆÁ ƒÁ¬z ƒw ú∫ LN˛ Àú∆| ∫zQÁ QÎuYL \Áz tÓÃ∫z Ã™Nz̨ ã¸yÆ ƒw
u\ÃN˛y ufi[ÆÁ 6 Ãz.™y. “{ uN˛ Àú∆| N˛∫oy “{ GÃN˛y ¬©§ÁF| rÁo N˛yu\L osÁ Ã“y ™ÁútlgÁzÊ Ãz GÃN˛y \ÁÂY
N˛yu\L@

7. LN˛ YÓgy N˛y Ã“ÁÆoÁ Ãz LN˛ ƒw QÎYN˛∫ GÃN˛Á LN˛ §Áÿ u§ãtÏ gÁu¬L GÃ ú∫ LN˛ \Ázgy
Àú∆| ∫zQÁ gÁu¬L GåN˛y ¬©§ÁF| ™ÁuúL@ EÁúN˛Á uå…N˛ | u¬uQÆz@

8. LN˛ Ã™N˛Ázm ufißÏ\ ABC ™ı LN˛ ƒw u\ÃN˛Á √ÆÁÃ AB QÎYÁ TÆÁ “{ \Áz N˛m|  AC N˛Áz P
ú∫ üuoXZzt N˛∫oÁ “{@ uÃtΩá N˛yu\L uN˛ P u§ãtÏ ú∫ ƒw N˛y Àú∆| ∫zQÁ ßÏ\Á   BC N˛Áz
Ã™tΩuƒßÁu\o N˛∫oy “{@

A

110°

P

QO

O

A

B Y1X1

X Y

C

A

B D C3cm.9 cm.

O

 Ãz.™y.

SCERT TELA
NGANA
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9. O Nz̨ ã¸ Ãz LN˛ ƒw QÎuYÆz, §Áÿ u§ãtÏ R Ãz ƒw ú∫
uN˛oåy Àú∆| ∫zQÁLÂ QÎYy \Á ÃN˛oy “{Ê §oÁFL?
(ÃÊNz̨ o :- ƒw Nz̨  Nz̨ ã¸ Ãz u§ãtÏEÁzÊ N˛y tÓ∫y Ã™Áå “{@)

9.4 9.4 9.4 9.4 9.4 Zztå ∫zQÁ tΩƒÁ∫Á §ååz ƒÁ¬y ƒw N˛y EƒáÁLÂ
“™åz LN˛ ƒw osÁ ∫zQÁ Nz̨  §Á∫z ™ı EÜÆÆå uN˛ÆÁ “{@ Æut

LN˛ ∫zQÁ ƒw N˛Áz Nz̨ ƒ¬ LN˛ “y u§ãtÏ ú∫ üuoXZzt N˛∫oy “{ oÁz
GÃz Àú∆| ∫zQÁ N˛“oz “̄ EÁ{∫ Æut ∫zQÁ ƒw N˛Áz tÁz uƒußãå u§ãtÏEÁzÊ ú∫
üuoXZzt N˛∫oy “{ oÁz tÁz u§ÊtÏEÁı Nz̨  ™ÜÆ ∫zQÁ N˛Áz [ÆÁ N˛“oz “{Ê@

∆ÊN˛∫ åz TÏ¬Á§y osÁ åy¬z N˛ÁT\ N˛Áz uYúN˛Á N˛∫ LN˛ EÁNw̨ uo
N˛Á uå™Á|m uN˛ÆÁ@ Gå™ı Ãz LN˛ “{ ƒÁ}∆§zÃyå (Ã{¬Á§Yy) (wash

basin) FÃ EÁNw̨ uo N˛Áz §åÁåz Nz̨  u¬L GÃz
uN˛oåz N˛ÁT\ N˛y EÁƒ≈ÆN˛oÁ “ÁzTy@ “™ı FÃ
EÁNw̨ uo ™ı tÁz ßÁT utQÁF| tzoz “{ Gå™ı Ãz LN˛ EÁÆoÁN˛Á∫ “{ tÓÃ∫Á N˛Á{åÃÁ
“ÁzTÁ? GÃz ƒw N˛y EƒáÁ N˛“oz “{@ EÁÆo Nz̨  qzfi¢˛¬ N˛Áz rÁo N˛∫åÁ “™
\Áåoz “{Ê@ ƒw N˛y EƒáÁ (segment) N˛Á qzfi¢˛¬ N{̨ Ãz rÁo N˛∫ıTz? EƒáÁ N˛Á
qzfi¢˛¬ N{̨ Ãz rÁo N˛∫ıTz? ET¬y YYÁ| ™ı EƒáÁ Nz̨  qzfi¢˛¬ N˛Áz rÁo N˛∫åz N˛Á
üÆnå N˛∫ıTz-

Æ“ N˛yu\L@

∆ÊN˛∫ åz ƒÁ}∆§zÃyå Nz̨  ÃÁs Få EÁNw̨ uoÆÁı N˛Áz ßy §åÁÆÁ@

Fã“z uN˛Ã üN˛Á∫ uƒßÁu\o N˛∫ı u\ÃÃz GåNz̨  qzfi¢˛¬ Ã∫¬oÁ Ãz üÁõo “Áz?
NĮ̈ Z EÁ{∫ EÁNw̨ uoÆÁı N˛Áz §åÁN˛∫ GåN˛Áz E¬T-E¬T ßÁTÁı ™ı uƒßÁu\o N˛∫åz N˛Á üÆnå

N˛yu\L@

O

A

B Q C

P

A B l

A B

CD

10 cm.

A

C

B

D

O

2 cm

3.5 cm 

     üÆnå N˛yu\L@

àñVwV {MÌm| _| {XIZo
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uå©å oÁu¬N˛Á ™ı TumoyÆ EÁNw̨ uoÆÁı Nz̨  qzfi¢˛¬ N˛Á À™∫m N˛∫ıTz@
N¿̨ .ÃÊ EÁNw̨ uo úu∫™Áú qzfi¢˛¬

1. ¬©§ÁF| = l A = lb

YÁ{gÁF| = b

2. ßÏ\Á = s A = s2

3. EÁáÁ∫ = b, A = 
1
2 bh

4. ufi[ÆÁ = r A = πr2

9.4.1.9.4.1.9.4.1.9.4.1.9.4.1. ƒw N˛y EƒáÁEÁzÊ N˛Á qzfi¢˛¬ rÁo N˛∫åÁ (Finding the Area of Segment of a
Circle) :–

 EƒáÁEÁzÊ (segment) Nz̨  qzfi¢˛¬ Nz̨  u¬L ≈ƒzoÁ åz̨  Zztå ∫zQÁ (secants) tΩƒÁ∫Á GåN˛Á uå™Á|m uN˛ÆÁ@

EÁú \Áåoz “{ <<ƒw N˛y [ÆÁ osÁ YÁú Nz̨  ™ÜÆ ßÁT N˛Áz EƒáÁ N˛“oz “{@>> EÁú uYfi (i)
™ı ( ) EÊuN˛o ßÁT N˛Áz tzuQL ƒ“ ¬VÏ EƒáÁ “{ uYfi (ii)  ™ı Eá|ƒw osÁ uYfi (iii) ™ı TÏø
EƒáÁ N˛Áz t∆Á|oÁ “{@

EƒáÁ Nz̨  qzfi¢˛¬ N˛Áz N{̨ Ãz rÁo N˛∫ÁzTz? uå©å uN¿̨ ÆÁ N˛¬Áú N˛yu\L@
LN˛ ƒwÁN˛Á∫ N˛ÁT\ ¬zN˛∫ GÃN˛y LN˛ [ÆÁ ú∫ ™ÁzugL \Áz Eá|ƒw Ãz N˛™ “Áz@

\{Ãz uN˛ uYfi ™ı t∆Á|ÆÁ TÆÁ “{@ FÃ ZÁzbz ßÁT N˛Áz MÆÁ N˛“ıTz? Æ“ LN˛ <<¬VÏ EƒáÁ>>
(APB) “ÁzTÁ@
uúZ¬y N˛qÁEÁzÊ ™ı EÁúåz EƒáÁ osÁ ƒw Qlg Nz̨  §Á∫z ™ı
EÜÆÆå uN˛ÆÁ sÁ@ ∫ÊTyå ßÁT (¬VÏ EƒáÁ) osÁ NĮ̈ Z (∫ÊT“yå) §z∫ÊTyå ßÁT N˛Áz <<ƒw
Qlg>> N˛“oz “{ \Áz LN˛ ufißÏ\ EÁ{∫ EƒáÁ N˛Á Ãu©™¬å “{@ ™Áå ¬yu\L OAPB GÃ ƒw
N˛Á ƒwQlg “{ u\ÃN˛Á Nz̨ ã¸ (O)  osÁ ufi[ÆÁ r  “{, \{Ãz uN˛ uYfi ™ı t∆Á|ÆÁ TÆÁ “{@ ™Á¬
¬yu\L ∠AOB N˛Á ™Áú ‘x’ “{@

O

A B

Q

P

O

A B

P

r r

s

s

h

r

b

l

A Bl
A

B

l

A

B
l

(i) (ii) (iii)

Q

x

b

HÂYÁF| = h
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ƒw N˛y Àú∆| ∫zQÁLÂ EÁ{∫ Zztå ∫zQÁLÂ 2 4 32 4 32 4 32 4 32 4 3
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EÁú \Áåoz “̄ uN˛ ƒw Nz̨  Nz̨ ã¸ N˛Á N˛Ázm 360° “Áz oÁz GÃN˛Á qzfi¢˛¬ πr2 “ÁzoÁ “{@

Eo: Æut Nz̨ ã¸ N˛Á N˛Ázm 1° “Áz oÁz ƒw Qlg N˛Á qzfi¢˛¬ 1
360

°
°

×πr2 “ÁzTÁ@

FÃu¬L Æut Nz̨ ã¸ N˛Á N˛Ázm x° “Áz oÁz ƒw Qlg N˛Á qzfi¢˛¬ 360
x°

°
 ×πr2

E§ “™ EƒáÁ APB  Nz̨  qzfi¢˛¬ Nz̨  §Á∫z ™ı tzQıTz u\ÃN˛Á Nz̨ ã¸ ‘O’ EÁ{∫ ufi[ÆÁ ‘r’  “̄@

EÁú tzQoz “̄ uN˛ EƒáÁ APB N˛Á qzfi¢˛¬ =  ƒwQlg OAPB N˛Á qzfi¢˛¬ – ΔOAB N˛Á qzfi¢˛¬

= 360
x°

°
 × πr2 –  ΔOAB N˛Á qzfi¢˛¬

     üÆnå N˛yu\L@

EÁú ¬VÏ EƒáÁ Nz̨  qzfi¢˛¬ Nz̨  GúÆÁzT Ãz TÏø EƒáÁ N˛Á qzfi¢˛¬ N{̨ Ãz rÁo N˛∫ıTz?

Æ“ N˛yu\L@

  1. utL TL N˛ÁzmÁı Ãz ƒwQlg N˛Á qzfi¢˛¬ rÁo N˛yu\L u\ÃN˛y ufi[ÆÁ 7 Ãz.™y. “{@
i. 60° ii. 30° iii. 72° iv. 90° v. 120°

  2. LN˛ Vgy Nz̨  u™åb N˛ÁÂbz N˛y ¬©§ÁF| 14 Ãz.™y. “{ oÁz 10 u™åb ™ı GÃNz̨  tΩƒÁ∫Á oÆ uN˛Æz TÆz
qzfi N˛Á qzfi¢˛¬ rÁo N˛yu\L@

E§ “™ ƒw N˛y EƒáÁ N˛Á qzfi¢˛¬ rÁo N˛∫åz Nz̨  u¬L LN˛ GtÁ“∫m N˛Áz “¬ N˛∫ıTz@
GtÁ“∫m-1. utL TL uYfi ™ı EƒáÁ AYB  N˛Á qzfi¢˛¬ rÁo N˛yu\L u\Ã™ı ƒw N˛y ufi[ÆÁ  21

Ãz.™y. osÁ ∠ AOB = 1200 (π = 
22
7  osÁ 3  = 1.732) utÆÁ TÆÁ “{@

“¬ :  EƒáÁ AYB N˛Á qzfi¢˛¬
= EƒáÁ OAYB N˛Á qzfi¢˛¬ −  ΔOAB N˛Á qzfi¢˛¬

E§ EƒáÁ OAYB N˛Á qzfi¢˛¬ = 
0

0
120 22 21 21

7360
× × × Ãz.™y.

                      = 462 Ãz.™y.       ...(1)

ΔOAB N˛Á qzfi¢˛¬ rÁo N˛∫åz Nz̨  u¬L uYfi ™ı t∆Á|L EåÏÃÁ∫ OM ⊥  AB  ú∫ gÁu¬L@
åÁzb OA = OB  Eo:  R.H.S. ÀƒÆÊ o·Æ tΩƒÁ∫Á ΔAMO ≅  ΔBMO

O

A

B

120°Y

21 .cm

21 .cm

Ãz.™y.

Ãz.™y.
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Eo: AB N˛Á ™ÜÆ u§ãtÏ M “{ osÁ ∠ AOM = ∠ BOM = 0 01 120 60
2

× =

™Áå ¬yu\L,  OM = x Ãz.™y.

Eo:  ΔOMA , 0OM cos60 .
OA

=

ÆÁ, 1
21 2
x

= 0 1cos60
2

⎛ ⎞=⎜ ⎟
⎝ ⎠
∵

ÆÁ, 21
2

x =

EÁ{∫  OM =  
21
2  Ãz.™y.

EÁ{∫ 
AM
OA  = sin 60°

AM 3 = 
21 2

0 3sin 60
2

⎛ ⎞
=⎜ ⎟⎝ ⎠

∵

Eo:  AM = 
21 3

2
 Ãz.™y.

FÃu¬L   AB = 2AM = 
2 21 3

2
× Ãz.™y.  = 21 3 Ãz.™y.

Eo:  ΔOAB qzfi¢˛¬ 
1 AB OM
2

= × ×

        1 2121 3
2 2

= × ×   ƒT| Ãz.™y.

        441 3
4

= ƒT| Ãz.™y. ...(2)

FÃu¬L E§ EƒáÁ AYB N˛Á qzfi¢˛¬  = 
441462 3
4

⎛ ⎞−⎜ ⎟
⎝ ⎠

 ƒT| Ãz.™y.

(∵ (1) EÁ{∫ (2) ]

( )21 88 21 3
4

= −  ƒ.Ãz.™y.

= 271.047 ƒ.Ãz.™y.

A

B

M
60°

60°
O

21 .cm

21 .cm

Ãz.™y.

Ãz.™y.
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GtÁ“∫m-2. uYfi ™Êz ∫ÊTyå ßÁT N˛Á qzfi¢˛¬ rÁo N˛yu\L@ Æut  PQ = 24 Ãz.™y., PR = 7 Ãz.™y. osÁ

QR ƒw N˛Á √ÆÁÃ “{ (π = 
22
7 )

“¬ : ∫ÊTyå EƒáÁ N˛Á qzfi¢˛¬ =  OQPR EƒáÁ N˛Á qzfi¢˛¬ –  Δ PQR. qzfi¢˛¬

†MÆÁıuN˛ QR ƒw N˛Á √ÆÁÃ “{, ∠QPR = 90° (Eá|ƒw N˛Á N˛Ázm)

Eo: úÁÆsÁTÁz∫Ã ü™zÆ tΩƒÁ∫Á

         ΔQPR ™ı QR2 = PQ2 + PR2

= 242 + 72

= 576 + 49 = 625

QR = 625  = 25 Ãz.™y.

E§ ƒw N˛y ufi[ÆÁ = 
1
2  QR

= 
1
2  (25) = 

25
2  Ãz.™y.

Eá|ƒw  OQPR N˛Á qzfi¢˛¬ = 
1
2  πr2

= 
1 22 25 25
2 7 2 2

× × ×

= 245.53 ƒ.Ãz.™y. ..... (1)

    Ã™N˛Ázm ufißÏ\ Δ QPR N˛Á qzfi ¢˛¬ = 
1
2  × PR × PQ

= 
1
2  × 7 × 24

= 84 ƒ.Ãz.™y. ..... (2)

(1) EÁ{∫ (2) Ãz

∫ÊTyå EƒáÁ N˛Á qzfi¢˛¬ = 245.53 - 84 = 161.53 ƒ.Ãz.™y.

GtÁ“∫m-3.  LN˛ ƒwN˛Á∫ bz§¬ Nz̨  Gú∫y o¬ ú∫ uYfi ™ı t∆Á|L EåÏÃÁ∫ Z: Ã™Áå EÁNw̨ uoÆÁÂ §åÁF|
TF| “{@ Æut GÃN˛y ufi[ÆÁ 14 Ãz.™y. “Áz oÁz EÁNw̨ uoÆÁı N˛Áz ∫ÊTåz N˛Á QY|  D5 üuo ƒ.Ãz.™y. t∫ Ãz
rÁo N˛yu\L@ ( 3  = 1.732 N˛Á GúÆÁzT N˛yu\L@)
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N˛qÁ-X -X -X -X -X Tumo2 4 62 4 62 4 62 4 62 4 6
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“¬ : “™ \Áåoz “{ uN˛ LN˛ ƒw ™ı gÁ¬z TÆz Ã™ bΩßÏ\ÁN˛Á∫ Nz̨  ßÏ\Á N˛y ¬©§ÁF| ƒw N˛y ufi[ÆÁ Nz̨
Ã™Áå “Ázoy “{@

∴   bΩßÏ\ N˛y ßÏ\Á = 14 Ãz.™y.
Eo: Z: EÁNw̨ uoÆÁı N˛Á qzfi¢˛¬ = ƒw N˛Á qzfi¢˛¬ –  bΩßÏ\ N˛Á qzfi¢˛¬
E§ ƒw N˛Á qzfi¢˛¬ = πr2

= 
22
7  × 14 × 14 = 616 ƒ.Ãz.™y. ..... (1)

 bΩßÏ\ N˛Á qzfi¢˛¬ = 6 × 
3

4
 a2

= 6 × 
3

4
 × 14 × 14 = 509.2 ƒ.Ãz.™y. ..... (2)

Eo: Z: EÁNw̨ uoÆÁı N˛Á qzfi¢˛¬ = 616 - 509.21 ((1) EÁ{∫ (2) Ãz)
= 106.79 ƒ.Ãz.™y.

FÃu¬L EÁNw̨ uoÆÁı N˛Áz ∫ÊTåz N˛Á QY| D5 üuo ƒT| Ãz.™y. Ãz = D106.79 × 5  = D533.95

           E•ÆÁÃ - 9.3- 9.3- 9.3- 9.3- 9.3

1. 10 Ãz.™y. ufi[ÆÁ ƒÁ¬z ƒw ™ı LN˛ [ÆÁ Nz̨ ã¸ ú∫ Ã™N˛Ázm §åÁoy “{ oÁz uå©å Nz̨  qzfi¢˛¬ rÁo
N˛yu\L@ (π = 3.14 N˛Á GúÆÁzT N˛yu\L@)
i. ¬VÏ EƒáÁ ii. TÏø EƒáÁ

2. 12 Ãz.™y. ufi[ÆÁ ƒÁ¬z ƒw ™ı LN˛ [ÆÁ Nz̨ ã¸ ú∫ 120° N˛Á N˛Ázm §åÁoy “{ GÃÃz §ååz ƒÁ¬z
¬VÏ EƒáÁ N˛Á qzfi¢˛¬ rÁo N˛yu\L@.  (π = 3.14 osÁ 3  = 1.732 N˛Á GúÆÁzT N˛yu\L@)

3. LN˛ N˛Á∫ N˛Áz tÁz  wipers “Ázoz “{ \Áz N˛ßy ßy LN˛ tÓÃ∫z Ãz å“Î <bN˛∫Áoz> “{Ê@ ünÆzN˛ £¬zg
(blade) N˛y ¬©§ÁF| 25 Ãz.™y. “Ázoy “{@ \Áz 115°. Nz̨  N˛Ázm ú∫ Ã¢˛ÁF| N˛∫oz “{Ê@ ünÆzN˛ VÏ™Áƒ
™ı GåNz̨  tΩƒÁ∫Á ÃÁ¢˛ uN˛Æz TÆz qzfi N˛Á qzfi¢˛¬ rÁo N˛yu\L@

(
22
7

π = )

4. utL TL uYfi ™ı ∫ÊTyå ßÁT N˛Á qzfi¢˛¬ rÁo N˛yu\L \“ÁÂ
ABCD LN˛ ƒT| “{ u\ÃN˛y ßÏ\Á 10 Ãz.™y. osÁ GÃNz̨  ünÆzN˛
ßÏ\Á Ãz LN˛ Eá|ƒw QÎYÁ TÆÁ “{@  (π = 3.14 N˛Á GúÆÁzT
N˛yu\L@)

14 
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ƒw N˛y Àú∆| ∫zQÁLÂ EÁ{∫ Zztå ∫zQÁLÂ 2 4 72 4 72 4 72 4 72 4 7
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5. utÆz TÆz uYfi ™ı ∫ÊTyå ßÁT N˛Á qzfi¢˛¬ rÁo N˛yu\L@ \“ÁÂ
ABCD LN˛ 7 Ãz.™y. ßÏ\Á ƒÁ¬Á ƒT| “{ osÁ APD osÁ BPC tÁz

Eá|ƒw gÁ¬z TÆz “{@ ( 22
7

π = )

6.  utL TL uYfi ™ı OACB ƒw
N˛Á YoÏsÁ̇∆ “{ osÁ GÃN˛y ufi[ÆÁ
3.5 Ãz.™y. OD = 2 Ãz.™y. tyÆÁ TÆÁ “{ oÁz

∫ÊTyå ßÁT N˛Á qzfi¢˛¬ rÁo N˛yu\L@ ( 22
7

π = )

7. AB osÁ CD tÁz Ã™Nz̨ uã¸N˛ ƒwÁı Nz̨  YÁú “{@ u\åN˛y ufi[ÆÁÆı N¿̨ ™∆: 21

Ãz.™y. osÁ 7 Ãz.™y. “{@ Æut  ∠AOB = 30°, “Áz oÁz ∫ÊTyå ßÁT N˛Á qzfi¢˛¬

rÁo N˛yu\L@ ( 22
7

π = )

8. utL TL uYfi ™Êz EÊuN˛o ßÁT N˛Á qzfi¢˛¬ rÁo
N˛yu\L \Áz 10 Ãz.™y. ufi[ÆÁ ƒÁ¬z ƒw Nz̨  tÁz YoÏsÁ̇∆Áı N˛Á GßÆuå…e
ßÁT “{@ ( π = 3.14)

               Euou∫Mo E•ÆÁÃ
    (Æ“ E•ÆÁÃ ú∫yqÁ Nz̨  u¬L å“Î “{@)

1. uÃtΩá N˛yu\L uN˛ ƒw Nz̨  §Áÿ u§ãtÏ Ãz gÁ¬z TÆz tÁz Àú∆| ∫zQÁEÁz Ê Nz̨  ™ÜÆ §ååz ƒÁ¬Á N˛Ázm
Àú∆| u§ãtÏ Ãz gÁ¬y TÆy ∫zQÁ tΩƒÁ∫Á Nz̨ ã¸ ú∫ §ååz ƒÁ¬z N˛Ázm N˛Á ÃÊúÓ∫N˛ “ÁzoÁ “{@

2. 5 Ãz.™y. ufi[ÆÁ ƒÁ¬z ƒw ú∫ PQ =  8 Ãz.™y. N˛y [ÆÁ QÎYy TÆy
“{@ u§ãtÏ P osÁ Q Ãz gÁ¬y TÆy Àú∆| ∫zQÁLÂ T ú∫ üuoXZzuto
“Ázoy “{@ (uYfi ™ı tzuQL@) TP N˛y ¬©§ÁF| rÁo N˛yu\L@

3. uÃtΩá N˛yu\L uN˛ ƒw ™ı gÁ¬z TÆz YoÏßÏ|\ N˛y Ã©™ÏQ ßÏ\ÁÆı
Nz̨ ã¸ ú∫ ÃÊúÓ∫N˛ N˛Ázm §åÁoy “̄@

4. 8 Ãz.™y. ƒÁ¬y ∫zQÁ AB QÎuYL@ A N˛Áz Nz̨ ã¸ ™ÁåN˛∫ 4 Ãz.™y.
ufi[ÆÁ ƒÁ¬Á ƒw gÁu¬L osÁ B Nz̨ ã¸ Ãz 3 Ãz.™y. ufi[ÆÁ ƒÁ¬Á
EãÆ ƒw QÎuYL@ ünÆzN˛ Nz̨ ã¸ Ãz tÓÃ∫z ƒw ú∫ Àú∆| ∫zQÁ
gÁu¬L@
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5. ™Áå ¬yu\L ABC LN˛ Ã™N˛Ázm ufißÏ\ “{ u\Ã™ı  AB = 6 Ãz.™y.,  BC = 8 Ãz.™y. osÁ
B∠ = 900.  BD, B Ãz gÁ¬Á TÆÁ AC ú∫ ¬©§ “{  B, C, D Ãz LN˛ ƒw

QÎYÁ TÆÁ “{@ A Ãz FÃ ú∫ Àú∆| ∫zQÁ QÎuYÆz@

6. utL TL uYfi ™ı ∫ÊTyå ßÁT N˛Á qzfi¢˛¬ rÁo N˛yu\L u\Ã™ı  A osÁ
B Ãz QÎYz TÆz tÁz ƒw “{ \Áz u§ãtÏ C ú∫ Àú∆| N˛∫oz “{Ê Æut  AC =

8 Ãz.™y. osÁ AB = 3 Ãz.™y. utÆÁ TÆÁ “{@

7. ABCD LN˛ EÁÆo “{
u\Ã™ı AB = 14 Ãz.™y. osÁ BC = 7 Ãz.™y. “{@
DC, BC osÁ AD √ÆÁÃ ƒÁ¬z oyå Eá|ƒw uYfi ™ı
t∆Á|Æz EåÏÃÁ∫ QÎuYL@ FÃ™ı ∫ÊTyå ßÁT N˛Á
qzfi¢˛¬ rÁo N˛yu\L@

           “™åz MÆÁ YYÁ| N˛y!

FÃ EÜÆÁÆ ™ı “™åz uå©åu¬uQo EÊ∆Áz N˛Á EÜÆÆå uN˛ÆÁ “{@

1. ƒw N˛y <<Àú∆| ∫zQÁ>> ƒ“ ∫zQÁ “Ázoy “{ \Áz ƒw N˛Áz Nz̨ ƒ¬ LN˛ “y u§ÊtÏ ú∫ Àú∆| N˛∫oy “̄@

2. uN˛Ãy ßy u§ÊtÏ Ãz Àú∆| ∫zQÁ ƒw N˛y ufi[ÆÁ ú∫ ¬Ê§ “Ázoy “{@

3. §Áÿ u§ãtÏ Ãz ƒw ú∫ gÁ¬z TÆz tÁz Àú∆| ∫zQÁEÁzÊ N˛y ¬©§ÁF| Ã™Áå “Ázoy “{@

4. “™åz uå©å N˛y ∫YåÁ N˛∫åÁ ÃyQÁ “{@

a) ƒw N˛y Àú∆| ∫zQÁ N˛y ∫YåÁ \§ GÃN˛Á Nz̨ ã¸ u§ãtÏ rÁo “{@

b) §Áÿ u§ãtÏ Ãz ƒw ú∫ LN˛ \Ázgy Àú∆| ∫zQÁEÁzÊ N˛y ∫YåÁ@

5. ƒw N˛y Zztå ∫zQÁ ƒw N˛Áz tÁz uƒußãå u§ÊtÏEÁı ú∫ üuoZzuto N˛∫oy “̄ EÁ{∫ ƒ“ tÁz u§ÊtÏEÁı N˛Áz
ZÏåzƒÁ¬y ∫zQÁ “Ázoy “{@

6. ƒw N˛y EƒáÁ N˛Á qzfi¢˛¬  = ÃÊ§Êuáo ƒw Qlg N˛Á qzfi¢˛¬ –  ÃÊ§Êuáo ufißÏ\ N˛Á qzfi¢˛¬

A
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