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Analysis and natural philosopy owe their most important discoveries to 
this fruitful means, which is called induction. Newton was indebted 

to it for his theorem of the binomial and the principle of 
universal gravity. – LAPLACE

4.1  भूͧमका (Introduction)

गͨणतीय ͬचतंन का एक आधारभूत ͧसɮधांत ǓनगमǓनक तक[  है। 
तक[ शाèğ के अÚययन से उɮधतृ एक अनौपचाǐरक और ǓनगमǓनक तक[  
का उदाहरण तीन कथनɉ मɅ åयÈत तक[  हैः-

(a) सुकरात एक मनुçय है।
(b) सभी मनुçय मरणशील हɇ, इसͧलए,   
(c) सुकरात मरणशील है।
यǑद कथन (a) और (b) स×य हɇ, तो (c) कȧ स×यता èथाͪपत है। 

इस सरल उदाहरण को गͨणतीय बनाने के ͧलए हम ͧलख सकते हɇ।
 (i) आठ दो से भाÏय है।
 (ii) दो से भाÏय कोई सÉंया सम संÉया है, इसͧलए,
 (iii) आठ एक सम सÉंया है।

इस Ĥकार सं¢ेप मɅ Ǔनगमन एक ĤͩĐया है िजसमɅ एक कथन 
ͧसɮध करने को Ǒदया जाता है, िजस ेगͨणत मɅ Ĥायः एक अनुमाǓनत कथन (conjecture) अथवा Ĥमेय
कहते हɇ, तक[  सगंत Ǔनगमन के चरण ĤाÜत ͩकए जाते हɇ और एक उपपͪƣ èथाͪपत कȧ जा सकती है, 
अथवा नहȣं कȧ जा सकती है, अथा[त ्Ǔनगमन åयापक िèथǓत से ͪ वशेष िèथǓत ĤाÜत करने का अनुĤयोग है।

Ǔनगमन के ͪवपरȣत, आगमन तक[  Ĥ×येक िèथǓत के अÚययन पर आधाǐरत होता है तथा इसमɅ 
Ĥ×येक एव ंहर सभंव िèथǓत को Úयान मɅ रखते हुए घटनाओ ंके Ǔनरȣ¢ण ɮवारा एक अनुमाǓनत कथन 
ͪवकͧसत ͩकया जाता है। इसको गͨणत मɅ Ĥायः Ĥयोग ͩकया जाता है तथा व£ैाǓनक ͬचतंन, जहा ँआँक\
ड़ɉ का संĒह तथा ͪवशलेषण मानक होता है, का यह मुÉय आधार है। इस Ĥकार, सरल भाषा मɅ हम 
कह सकते हɇ ͩक आगमन शÞद  का अथ[ ͪवͧशçट िèथǓतयɉ या तØयɉ स ेåयापकȧकरण करने से है।

G. Peano 
(1858-1932 A.D.)

अÚयाय 

गͨणतीय आगमन का ͧसɮधांत
(Principle of Mathematical Induction)
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बीजगͨणत मɅ या गͨणत कȧ अÛय शाखाओं मɅ, कुछ एेसे पǐरणाम या कथन होते हɇ िजÛहɅ एक 
धन पूणाɍक n के पदɉ मɅ åयÈत ͩकया जाता है। एेसे कथनɉ को ͧसɮध करने के ͧलए ͪवͧशçट तकनीक 
पर आधाǐरत समुͬचत ͧसɮधांत है जो गͨणतीय आगमन का ͧसɮधांत (Principle of Mathematical In-

duction) कहलाता है।

4.2  Ĥेरणा (Motivation)

गͨणत मɅ, हम सàपूण[ आगमन का एक Ǿप िजसे गͨणतीय आगमन कहते हɇ, ĤयुÈत करते हɇ। गͨणतीय 
आगमन ͧसɮधांत के मूल को समझने के ͧलए, कãपना कȧिजए ͩक एक पतलȣ आयताकार टाइलɉ का 
समूह एक ͧसरे पर रखा है, जसेै आकृǓत 4.1 मɅ Ĥदͧश[त है।

आकृǓत 4.1

जब Ĥथम टाइल को ǓनǑद[çट Ǒदशा मɅ धÈका Ǒदया जाता है तो सभी टाइलɅ ͬगर जाएँगी। पूण[तः 
सुǓनिæचत होने के ͧलए ͩक सभी टाइलɅ ͬगर जाएँगी, इतना जानना पया[Üत है ͩक 

(a) Ĥथम टाइल ͬगरती है, और
(b) उस घटना मɅ जब कोई टाइल ͬगरती है, उसकȧ उƣरवƣȸ अǓनवाय[तः ͬगरती है।
यहȣ गͨणतीय आगमन ͧसɮधांत का आधार है।
हम जानत ेहɇ ͩ क Ĥाकृत संÉयाओं का समुÍचय N वाèतͪवक सÉंयाओ ंका ͪ वशेष Đͧमत उपसमुÍचय 

है। वाèतव मɅ, R का सबसे छोटा उपसमुÍचय N है, िजसमɅ Ǔनàनͧलͨखत गुण हɇः
एक समुÍचय S आगमǓनक समुÍचय (Inductive set) कहलाता है यǑद 1 S और  x + 1  S जब कभी 

x S. Èयɉͩक N, जो ͩक एक आगमǓनक समुÍचय है, R का सबसे छोटा उपसमुÍचय है, पǐरणामतः R 

के ͩकसी भी एेसे उपसमुÍचय मɅ जो आगमǓनक है, N अǓनवाय[ Ǿप से समाǑहत होता है। 

Ǻçटांत
मान लȣिजए ͩक हम Ĥाकृत सÉंयाओ ं1, 2, 3,...,n, के योग के ͧलए सूğ ĤाÜत करना चाहते हɇ अथा[त ्
एक सूğ जो ͩक n = 3  के ͧलए 1 + 2 + 3 का मान देता है, n = 4 के ͧलए 1 + 2 + 3 + 4 का मान देता है 
इ×याǑद। और मान लȣिजए ͩक हम ͩकसी Ĥकार से यह ͪवæवास करने के ͧलए Ĥेǐरत होते हɇ ͩक सूğ 1 

+ 2 + 3+...+ n = सहȣ है।
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 यह सूğ वाèतव मɅ कैसे ͧसɮध ͩकया जा सकता है? हम, Ǔनिæचत हȣ n के इÍछानसुार चाहे गए, 
धन पूणाɍक मानɉ के ͧलए कथन को स×याͪपत कर सकते हɇ, ͩकंतु इस ĤͩĐया का मान n के सभी 
मानɉ के ͧलए सूğ को ͧसɮध नहȣं कर सकती है। इसके ͧलए एक एेसी ͩĐया  शृंखला कȧ आवæयकता 
है, िजसका Ĥभाव इस Ĥकार का हो ͩक एक बार ͩकसी धन पूणाɍक के ͧलए सूğ के ͧसɮध हो जाने 
के बाद आगामी धन पूणाɍकɉ के ͧलए सूğ Ǔनरंतर अपने आप ͧसɮध हो जाता है। इस Ĥकार कȧ 
ͩĐया  शृंखला को गͨणतीय आगमन ͪवͬध ɮवारा उ×पÛन समझा जा सकता है। 

4.3  गͨणतीय आगमन का ͧसɮधांत (The Principle of Mathematical Induction) 

कãपना कȧिजए धन पूणाɍक P(n)  से संबɮध एक Ǒदया कथन इस Ĥकार है ͩक
 (i) n = 1, के ͧलए कथन स×य है अथा[त ्P(1) स×य है और 
 (ii) यǑद  n = k, एक Ĥाकृत संÉया, के ͧलए कथन स×य है तो n = k + 1, के ͧलए भी कथन 

स×य है अथा[त ्P(k) कȧ स×यता का ता×पय[ है P (k + 1) कȧ स×यता। 
अतः सभी Ĥाकृत सÉंया n के ͧलए P(n) स×य है।

गुण  (i) माğ तØय का कथन है। एेसी पǐरिèथǓतयाँ भी हो सकती हɇ जब n  4 के सभी मानɉ 
के ͧलए कथन स×य हो। इस िèथǓत मɅ, Ĥथम चरण n = 4 से Ĥारंभ होगा और हम पǐरणाम को 
n = 4  के ͧलए अथा[त ्P(4) स×याͪपत करɅगे।
गुण (ii) ĤǓतबंͬधत गुणधम[ है। यह Ǔनæचयपूव[क नहȣं कहता ͩक Ǒदया कथन n = k के ͧलए स×य है, परंतु 
केवल इतना कहता है ͩक यǑद यह n = k के ͧलए कथन स×य है, तो n =  k + 1 के ͧलए भी स×य है। इस 
Ĥकार गुणधम[ कȧ स×यता ͧसɮध करने के ͧलए केवल ĤǓतबंͬधत साÚय (conditional proposition) को 
ͧसɮध करते हɇः "यǑद n = k के ͧलए कथन स×य है तो यह n = k + 1 के ͧलए भी स×य है"। इसे कभी-कभी 
आगमन का चरण (Induction step) कहा जाता है। इस आगमन चरण मɅ ‘n = k के ͧलए कथन स×य है’ 
कȧ अͧभधारणा (assumption) आगमन पǐरकãपना (Induction hypothesis) कहलाती है।

उदाहरणाथ[ः गͨणत मɅ बहुधा एक सूğ खोजा जा सकता है जो ͩकसी पैटन[ के अनुǾप होता है, जैसे

    1 = 12   =1

    4 = 22 = 1 + 3

                         9 = 32 = 1 + 3 + 5 

    16 = 42 = 1 + 3 + 5 + 7, इ×याǑद।
Úयान दȣिजए ͩक Ĥथम दो ͪवषम Ĥाकृत सÉंयाओ ंका योग ɮͪवतीय Ĥाकृत संÉया का वग[ है, Ĥथम 
तीन ͪवषम Ĥाकृत संÉयाओं का योग ततृीय Ĥाकृत संÉया का वग[ है, इ×याǑद। अतः इस पटैन[ से Ĥतीत 
होता है ͩक

1 + 3 + 5 + 7 + ... + (2n – 1) = n2 , अथा[त ्
Ĥथम n ͪवषम Ĥाकृत सÉंयाओं का योग n  का वग[ है।
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मान लȣिजए ͩक 
P(n): 1 + 3 + 5 + 7 + ... + (2n – 1) = n2 

हम ͧसɮध करना चाहते हɇ ͩक P(n), n के सभी मानɉ के ͧलए स×य है। गͨणतीय आगमन के 
Ĥयोग वालȣ उपपͪƣ के Ĥथम चरण मɅ P(1) को स×य ͧसɮध करते हɇ। इस चरण को मलू चरण कहते 
हɇ। Ĥ×य¢तः

   1 = 12 अथा[त ्P(1) स×य है।
अगला चरण आगमन चरण (Induction step) कहलाता है। यहाँ हम कãपना करते हɇ ͩक P (k) स×य है 
जहाँ k ,एक Ĥाकृत सÉंया है और हमɅ  P (k + 1) कȧ स×यता ͧसɮध करने कȧ आवæयकता है Èयɉͩक P 

(k) स×य है, अतः
P (k) : 1 + 3 + 5 + 7 + ... + (2k – 1) = k2      ... (1)

P (k+1) पर ͪवचार कȧिजए
P (k + 1) : 1 + 3 + 5 + 7 + ... + (2k – 1) + {2(k +1) – 1}    ... (2)

 = k2 + (2k + 1)    [(1) के Ĥयोग से]
 = (k + 1)2

इसͧलए, P (k + 1) स×य है और अब आगमǓनक उपपͪƣ पूण[ हुई। 
अतः सभी Ĥाकृत सÉंयाओ ंn  के ͧलए P(n) स×य है।

उदाहरण 1 सभी n 1 के ͧलए, ͧसɮध कȧिजए

12 + 22 + 32 + 42 +…+ n2     = .

हल  मान लȣिजए ͩक Ǒदया कथन P(n) है, अथा[त ्

P(n) :  12 + 22 + 32 + 42 +…+ n2     = 

n = 1 के ͧलए,  P(1): 1 = =   जोͩक स×य है।

ͩकसी धन पूूणाɍक k के ͧलए कãपना कȧिजए ͩक P(k) स×य है, अथा[त ्

12 + 22 + 32 + 42 +…+ k2     =     ...(1)

अब हम ͧसɮध करɅगे ͩक  P(k + 1) भी स×य है,

  (12  +22  +32  +42  +…+k2  ) + (k + 1) 2  

   =   [(1) के Ĥयोग से]
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              =

              = 

             =  

इस Ĥकार, P(k + 1) स×य है जब कभी P (k) स×य है।

अतः गͨणतीय आगमन ͧसɮधांत से सभी Ĥाकृत संÉयाओ ंN के ͧलए कथन  P(n) स×य है।  

उदहारण 2 सभी धन पूणाɍक n के ͧलए ͧसɮध कȧिजए ͩक 2n > n.

हल मान लȣिजए ͩक P(n):  2n > n 

जब   n=1, 21>1. अतः P(1) स×य है।
कãपना कȧिजए ͩक ͩकसी धन पूणाɍक k के ͧलए P(k) स×य है अथा[त ्
   P(k) : 2k  > k      ... (1)

अब हम ͧसɮध करɅगे ͩक P(k +1) स×य है जब कभी P(k) स×य है।
(1) के दोनɉ प¢ɉ मɅ 2 का गुणा करने पर हम
   2. 2k

 
> 2k  ĤाÜत करते हɇ। 

अथा[त ्  2 k + 1 > 2k = k + k > k + 1

इसͧलए, P(k + 1) स×य है जब कभी P(k) स×य है। अतः गͨणतीय आगमन ɮवारा, Ĥ×येक धन पूणा[क n 

के ͧलए P(n) स×य है। 

उदाहरण 3 सभी पूणाɍक n  1 के ͧलए, ͧसɮध कȧिजएः 

   .

हल मान लȣिजए ͩक Ǒदया कथन P(n) है तथा हम 

  P(n):  ͧलखते हɇ 

इस Ĥकार  P(1): , जोͩक स×य है। अतः P(n), n = 1 के ͧलए स×य है।

कãपना कȧिजए ͩक पूणाɍक k के ͧलए P(k) स×य है
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अथा[त ्     ... (1)

हमɅ P(k + 1) को स×य ͧसɮध करना है जब P(k) स×य है। इस हेतु Ǔनàनͧलͨखत पर ͪवचार कȧिजए। 

   

   =     
 

    =    [(1) के Ĥयोग से]

  =  =  =  =   

इस Ĥकार कथन P(k + 1) स×य है जब कभी P(k) स×य है। अतः गͨणतीय आगमन ͧसɮधांत ɮवारा सभी 

पूणाɍकɉ n  1 के ͧलए P(n) स×य है।

उदाहरण 4  Ĥ×येक धन पूणाɍक n के ͧलए, ͧसɮध कȧिजए ͩक 7n – 3n, 4 से ͪवभािजत होता है।

हल  मान लȣिजए Ǒदया कथन P(n) है अथा[त ्

P(n) :  7n – 3n, 4 से ͪवभािजत है।

हम पाते हɇ

P(1):  71 – 31 = 4 जो ͩक 4 से ͪवभािजत होता है। इस Ĥकार P(n), n = 1 के ͧलए स×य है। 

कãपना कȧिजए ͩक एक धन पूणाɍक k के ͧलए P(k) स×य है,

अथा[त, P(k) : 7k – 3k, 4 से ͪवभािजत होता है।

अतः हम ͧलख सकते हɇ  7k – 3k = 4d, जहाँ  d  N.

अब, हम ͧसɮध करना चाहत ेहɇ ͩक P(k + 1) स×य है, जब कभी P(k ) स×य है।

अब  7(k+1)– 3(k + 1) = 7(k + 1) – 7.3k + 7.3k – 3(k  + 1)       

  = 7(7k – 3k) + (7 – 3)3k 

  = 7(4d) + (7 – 3)3k                   

  = 7(4d) + 4.3k  = 4(7d + 3k)                           
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अंǓतम पंिÈत से हम देखत ेहɇ ͩक 7(k  + 1)  – 3(k + 1), 4 से ͪवभािजत होता है। इस Ĥकार, P(k + 1) स×य है 
जब कभी  P(k) स×य है।  इसͧलए, गͨणतीय आगमन ͧसɮधांत से Ĥ×येक धन पूणाɍक n के ͧलए कथन 
P(n) स×य है।  

उदाहरण 5 सभी Ĥाकृत सÉंयाओ ंn के ͧलए ͧसɮध कȧिजए ͩक (1 + x)n  (1 + nx), जहाँ x > – 1.

हल मान लȣिजए ͩक Ǒदया कथन P(n) है 

अथा[त ्   P(n): (1 + x)n (1 + nx),  x > – 1 के ͧलए 
जब   n = 1, P(n) स×य है Èयɉͩक ( 1+x)  (1 + x) जो x > –1 के ͧलए स×य है 

कãपना कȧिजए ͩक
   P(k): (1 + x)k   (1 + kx), x > – 1 स×य है।   ... (1)

अब हम ͧसɮध करना चाहते हɇ ͩक P(k + 1) स×य हɇ, x > –1 के ͧलए, जब कभी P(k) स×य है।   

          ... (2) 

सव[सͧमका  (1 + x)k + 1 = (1 + x)k (1 + x) पर ͪवचार कȧिजए।
Ǒदया है ͩक   x > –1, इस Ĥकार (1+x) > 0. 

इसͧलए  (1 + x)k  (1 + kx), का Ĥयोग कर हम पाते हɇ,
         (1 + x) k + 1  (1 + kx)(1 + x)

अथा[त ्  (1 + x)k + 1   (1 + x + kx + kx2).                                       ... (3)    

यहा ँk एक Ĥाकृत संÉया है और x2  0 इस Ĥकार kx2  0. इसͧलए,
   (1 + x + kx + kx2)  (1 + x + kx),

और इस Ĥकार, हम ĤाÜत करते हɇ
        (1 + x)k + 1    (1 + x + kx)

अथा[त ्  (1 + x)k + 1     [1 + (1 + k)x]

इस Ĥकार, कथन (2) ͧसɮध होता है। अतः गͨणतीय आगमन ͧसɮधांत से सभी Ĥाकृत सÉंयाओं n के 
ͧलए P(n) स×य है। 

उदाहरण 6 ͧसɮध कȧिजए ͩक सभी n  N के ͧलए 2.7n + 3.5n – 5, 24 से भाÏय है। 

हल मान लȣिजए ͩक कथन P(n) इस Ĥकार पǐरभͪषत है ͩक 
   P(n) : 2.7n + 3.5n – 5, 24 से भाÏय है 

जब n = 1 के ͧलए P(n) स×य है। हम पात ेहɇ 

   2.7 + 3.5 – 5 = 24 जो ͩक 24 से भाÏय है।

कãपना कȧिजए ͩक P(k) स×य है।
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अथा[त ्  2.7k + 3.5k – 5 = 24q, जबͩक q N    ... (1)

अब हम ͧसɮध करना चाहते हɇ ͩक P(k + 1) स×य है। जब कभी P(k) स×य है।
हम पाते हɇ,
  2.7k+1 + 3.5k+1 – 5 = 2.7k . 71 + 3.5k . 51 – 5

  = 7 [2.7k + 3.5k – 5 – 3.5k + 5] + 3.5k . 5 – 5

  = 7 [24q – 3.5k + 5] + 15.5k –5

  = 7 × 24q – 21.5k + 35 + 15.5k – 5

  = 7 × 24q – 6.5k + 30

  = 7 × 24q – 6 (5k – 5) 

  = 7 × 24q – 6 (4p) [(5k – 5), 4 का गुणज है (Èयɉ?), p  N 
  = 7 × 24q – 24p   

  = 24 (7q – p)

  = 24 × r, r = 7q – p, कोई Ĥाकृत सÉंया है।  ... (2)

åयंजक (1) का दायाँ प¢ 24 से भाÏय है।
इस Ĥकार, P(k + 1) स×य है, जब कभी P(k) स×य है। अतः गͨणतीय आगमन ͧसɮधांत से, सभी 
n  N के ͧलए P(n) स×य है। 

उदाहरण 7 ͧसɮध कȧिजए ͩकः

  12 + 22 + ... + n2  > , n  N

हल मान लȣिजए ͩक Ǒदया कथन P(n) है,

अथा[त ्, P(n) : 12 + 22 + ... + n2  > ,  n  N

हम Úयान देते हɇ ͩक n = 1 के ͧलए,  P(n) स×य है Èयɉͩक P(1) : 
कãपना कȧिजए ͩक  P(k) स×य है,

अथा[त ्, P(k) : 12 + 22 + ... + k2  >       ... (1)

अब हम ͧसɮध करɅगे ͩक P(k + 1) स×य है जब कभी P(k) स×य है।

हम पाते हɇ, 12 + 22 + 32 + ... + k2 + (k + 1)2  

 =  [(1)के Ĥयोग से]
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 =  [k3 + 3k2 + 6k + 3]

 =  [(k + 1)3 + 3k + 2] >  (k + 1)3

इस Ĥकार, P(k + 1) स×य हुआ जब कभी P(k) स×य है। अतः गͨणतीय आगमन ɮवारा n  N के ͧलए 
P(n) स×य है।

उदाहरण 8 Ĥ×येक Ĥाकृत सÉंया n के ͧलए गͨणतीय आगमन ͧसɮधांत ɮवारा घातांकɉ का Ǔनयम
(ab)n = anbn ͧसɮध कȧिजए।

हल  मान लȣिजए Ǒदया कथन P(n) है। 
अथा[त ्P(n) : (ab)n = anbn. 

  हम Úयान देते हɇ ͩक n = 1 के ͧलए P(n) स×य है, चूँͩक (ab)1 = a1b1.

कãपना कȧिजए P(k) स×य है 
अथा[त ्  (ab)k = akbk      ... (1)

हम ͧसɮध करɅगे ͩक P(k + 1) स×य है जब ͩक P(k) स×य है। 
अब, हम पाते हɇ,
 (ab)k + 1  = (ab)k (ab)

   = (ak bk) (ab)     [(1) से]

   = (ak . a1) (bk . b1)

   = ak+1 . bk+1

इसͧलए, P(k + 1) स×य है जब कभी P(k) स×य है। अतः गͨणतीय आगमन ͧसɮधांत ɮवारा Ĥ×येक Ĥाकृत 
सÉंया n के ͧलए P(n) स×य है।   

Ĥæनावलȣ 4.1

सभी n N के ͧलए गͨणतीय आगमन ͧसɮधांत के Ĥयोग ɮवारा ͧसɮध कȧिजए ͩकः 

 1. 1 + 3 + 32 + ... + 3n – 1 = .

 2. 13 + 23 + 33 + … +n3 = .

 3. .
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 4. 1.2.3 + 2.3.4 +…+ n(n+1) (n+2) = 

 5. 1.3 + 2.32 + 3.33 +…+ n.3n = 

 6. 1.2 + 2.3 + 3.4 +…+ n (n+1) = 

 7. 1.3 + 3.5 + 5.7 +…+ (2n–1) (2n+1) = 

 8. 1.2 + 2.22 + 3.22 + ...+n.2n = (n–1) 2n + 1 + 2

 9. 

 10. 

 11. 

 12. a + ar + ar2 +…+ arn-1 = 

 13. 

 14. 

 15. 12 + 32  + 52  + …+ (2n–1)2  = 

 16. 

 17. 
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 18. 1 + 2 + 3 +…+ n < (2n + 1)2

 19. n (n + 1) (n + 5), संÉया 3 का एक गुणज है।
 20. 102n – 1 + 1 सÉंया 11 से भाÏय है।
 21. x2n – y2n, ( x + y ) से भाÏय है।
 22. 32n+2 – 8n – 9, सÉंया 8 से भाÏय है।
 23. 41n – 14n, संÉया 27 का एक गुणज है। 
 24. (2n + 7) < (n + 3)2       

सारांश
 गͨणतीय ͬ चतंन का एक मूल आधार Ǔनगमना×मक ͪ ववेचन है। Ǔनगमन के ͪ वपरȣत, आगमǓनक 

ͪववेचन, ͧभÛन दशाओं के अÚययन ɮवारा एक अनुमाǓनत कथन ͪवकͧसत करने पर Ǔनभ[र 
करता है, जबतक ͩक हर एक दशा का Ĥे¢ण न कर ͧलया गया हो।

 गͨणतीय आगमन ͧसɮधांत एक एेसा साधन है िजसका Ĥयोग ͪवͪवध Ĥकार के गͨणतीय 
कथनɉ को ͧसɮध करने के ͧलए ͩकया जा सकता है। धन पूणाɍकɉ से सबंंͬधत इस Ĥकार के 
Ĥ×येक कथन को P(n) मान लेते हɇ, िजसकȧ स×यता n = 1 के ͧलए जाँची जाती है। इसके बाद 
ͩकसी धन पूणाɍक k, के ͧलए P(k) कȧ स×यता को मान कर P (k+1) कȧ स×यता ͧसɮध करते 
हɇ।

एेǓतहाͧसक पçृठभूͧम
अÛय संकãपनाओं और ͪवͬधयɉ के ͪवपरȣत गͨणतीय आगमन ɮवारा उपपͪƣ ͩकसी åयिÈत 
ͪवशेष ɮवारा ͩकसी Ǔनिæचत काल मɅ ͩकया गया आͪवçकार नहȣं है। यह कहा जाता है ͩक 
गͨणतीय आगमन ͧसɮधांत Phythagoreans को £ात था। गͨणतीय आगमन ͧसɮधांत के Ĥारंभ 
करने का Įेय ĥांसीसी गͨणत£ Blaise Pascal को Ǒदया जाता है। आगमन शÞद  का Ĥयोग 
अंĒे\ज़ गͨणत£ John Wallis ने ͩकया था। बाद मɅ इस ͧसɮधांत का Ĥयोग ɮͪवपद Ĥमेय कȧ 
उपपͪƣ ĤाÜत करने मɅ ͩकया गया। De Morgan ने गͨणत के ¢ेğ मɅ ͪवͧभÛन ͪवषयɉ पर बहुत 
योगदान ͩकया है। वह पहले åयिÈत थे, िजÛहɉने इसे पǐरभाͪषत ͩकया है और गͨणतीय आगमन 
नाम Ǒदया है तथा गͨणतीय Įेͨणयɉ के अͧभसरण £ात करने के ͧलए De Morgan का Ǔनयम 
ͪवकͧसत ͩकया।

G. Peano ने èपçटतया åयÈत अͧभधारणाओं के Ĥयोग ɮवारा Ĥाकृत सÉंयाओ ंके गुणɉ 
कȧ åयु×पͪƣ करने का उƣरदाǓय×व ͧलया, िजÛहɅ अब ͪपयानɉ के अͧभगहृȣत कहते हɇ। ͪपयानɉ के 
अͧभगहृȣत मɅ स ेएक का पुनक[ थन गͨणतीय आगमन का ͧसɮधांत है।  


