
Chapter – 7 

அணிகளும் அணிக்ககோவைகளும் 
 

Ex 7.1 

Question 1. 

 

 



 

 



 

 

 

 



 

 



 

தீர்வு: 

 

 

 



 

 



 

 

 

 



 

 



 

 



 

 



 

Question 10. 

பின்வரும் நிபந்தனனகள் ஒவ்வவொன்னையும் நினைவு வெய்யும் 

அணிகளுக்கொன எடுத்துக்கொட்டுகனளத் தருக. 

(i) AB ≠ BA எனுமொறுள்ள A மை்றும் B அணிகள். 

(ii) AB = 0 = BA, A # 0 மை்றும் B ≠ 0 எனுமொறுள்ள A, B அணிகள். 

(ii) AB = 0 மை்றும் BA ≠ 0 எனுமொறுள்ள A, B அணிகள் 

 

தீர்வு : 

 



 

(iii) 

 



 

Question 12. 

A என்பது A2 = A என்ைவொறுள்ள ஒரு ெதுர அணி எனில், 7A – (I + 

A)3 -ன் மதிப்புக் கொண்க. தீரவ்ு : 

7A – (I + A)3 = 7A [I3 + A3 + 3A (I + A)] 

= 7A – [I + A + 3A + 3A] 

= 7A – [I + 7A] 

=  

= -I 



 

 



 

 

தீர்வு : 

 



 

 



 

 

 



 

Question 16. 

3 × 4 வரினெ உனடய ஒரு அணி A மை்றும் B என்ை இரண்டு 

அணிகளும் ATB மை்றும் BAT ஆகிய இரண்னடயும் வனரயனை 

வெய்யுமொறுள்ள அணிகள் எனில், B அணியின் வரினெனயக் 

கொண்க. 

 

தீர்வு : 

A = [aij]3 × 4 

AT = [aij]4 × 3 

B = [bij]x × y என்க 

ATB = [aij]4 × 3 [bij]x × y 

∴ x = 3 

BAT = [bij]x × y [aij]4 × 3 

∴ y = 4 

∴ B-ன் வரினெ x × y = 3 × 4 

Question 17. 

பின்வரும் அணிகனள ெமெச்ீர ்மை்றும் எதிர ்ெமெச்ீர ்! 

அணிகளின் கூடுதலொக எழுதுக. 



 

 

ஆகவவ A என்பனத ெமெச்ீர ்மை்றும் எதிர ்ெமெச்ீர ்அணிகளின் 

கூடுதலொக எழுதலொம். 



(ii)  

 



 

2a12 – 1a22 = -8 ………(3) 

1a12 + 0a22 = 2 ………(4) 

a12 + 0 = 2 

a12 = 2 என (3)-ல் பிரதியிட 

2 × 2 – a22 = -8 

-a22 = -8 – 4 = -12 

a22 = 12 

2a13 – 1a23 = -10 ……….(5) 

1a13 + 0a23 = -5 ………..(6) 

a13 + 0 = -5 



a13 = -5 என (5)-ல் பிரதியிட 

2 × -5 – a23 = -10 

– a23 = -10 + 10 =0 

a23 = 0 

 

 

y = -1 என (1)-ல் பிரதியிட 

x + 2 × -1 = – 4 



x – 2 = -4 

x = -4 + 2 ……….(2) 

x = -2 

 

தீர்வு : – 

x = -2 

y = -1 

 



 

Question 21. 

aij = i – j எனில், A =[ aij]3 × 3, என்ை அணினய உருவொக்குக. வமலும், 

A என்பது ெமெச்ீர ்அணியொ அல்லது எதிர ்ெமெச்ீர ்அணியொ 

எனக் கூறுக. 

 

தீர்வு :  

 



 

Question 22. 

A, B என்பன இரு ெமெச்ிர ்அணிகள் என்க. AB = BA எனில், AB 

என்பது ெமெச்ீர ்அணியொகும் என நிறுவுக. வமலும் இதன் 

மறுதனலயும் உண்னம என நிறுவுக. 

 

தீர்வு : 

தரவு : 

A = AT, B = BT, 

AB = BA நிருபிக்க வவண்டியது : 

(AB)T = AB 

நிருபணம் : 

(AB)T = BT . AT 

[ ∴ நினர நிரல் மொை்று விதியின் பின் திருப்புனக விதி] 

= B . A [∵ BT = B, A∵ = A] 



= AB [AB = BA தரவு] 

∴ (AB)T = AB 

∴ AB என்பது ஓர ்ெமெச்ீர ்அணியொகும் என்பது 

நிருபிக்கப்பட்டது. 

மறுதனல : 

 

தரவு : 

A = AT, B = BT 

(AB)T = AB 

நிருபணம் : 

(AB)T = BT AT = BA 

∴ AB = BA 

Question 23. 

A, B என்பன ெமவரினெயுள்ள இரு ெமெச்ீர ்அணிகள் எனில், 

பின்வருவனவை்னை நிறுவுக. 

(i) AB + BA என்பது ெமெச்ீர ்அணியொகும் 

(ii) AB – BA என்பது எதிர ்ெமெச்ீர ்அணியொகும் 

 

தீர்வு : 

தரவு : AT = A, BT = B 

(i) (AB + BA)T = (AB)T + (BA)T 

= BTAT + ATBT 

= BA + AB 

= AB + BA 

∴ AB + BA என்பது ெமெச்ீர ்அணியொகும். 

(ii) (AB – BA)T = (AB)T – (BA)T 

= BTAT – ATBT 

= BA – AB 

= -(AB – BA) 

∴ AB – BA என்பது எதிர ்ெமெச்ீர ்அணியொகும். 

Question 24. 

ஓர ்அங்கொடியில் முந்திரி, உலர ்திரொடன்ெ மை்றும் பொதொம் பர 



ு ப்பு ஆகியவை்னைக் வகொண்டு மூன்று விதமொன பரிசுப் 

னபகள் தயொர ்வெய்யப்படுகின்ைன. னப -ல் 100 கிரொம் முந்திரி, 

100 கிரொம் உலர ்திரொடன்ெ மை்றும் 50 கிரொம் பொதொம் பருப்பும், 

னப II-ல் 200 கிரொம் முந்திரி, 100 கிரொம் உலர ்திரொடன்ெ மை்றும் 

100 கிரொம் பொதொம் பருப்பும், னப III-ல் 250 கிரொம் முந்திரி, 250 

கிரொம் உலரத்ிரொடன்ெ மை்றும் 150 கிரொம் பொதொம் பருப்பும் 

உள்ளன. .50 கிரொம் முந்திரியின் வினல ₹50/-, 50 கிரொம் உலர ்

திரொடன்ெயின் வினல ₹10/- மை்றும் 50 கிரொம் பொதொம் பருப்பின் 

வினல ₹60/- எனில், ஒவ்வவொரு பரிசுப் னபயின் வினலனயக் 

கொண்க. 

 

தீர்வு : 

பரிசுப் னபகனள ஓர ்அணி வடிவில் எழுத 

A = முந்திரி 

 



 
னப II = ₹340 

னப III = ₹ 480 ஆகும். 

 

Ex 7.2 

 



 

 



 

 



 

C1, C2, C3லிருந்து முனைவய c, a, b ஐ வவளியில் எடுக்க, 

= 2a2b2c2 [(1 – 0) + 1 (1) + 0] 

= 2a2b2c2 × 2 = 4a2b2c2 = RHS 

எனவவ நிருபிக்கப்பட்டது. 

 



 

 



 

Question 7. 

3 × 3 வரினெ உனடய எதிர ்ெமெச்ீர ்அணியின்வபொது 

வடிவதன்த எழுதுக. அதன் அணிக்வகொனவயின் மதிப்பு 0 எனக் 

கொட்டுக. 

 

 



 

(bα + c)[b2 – ac] + (aα + b)α(b2 – ac) = 0 

(b2 – ac) [bα + c + (α + b)α] = 0 

(b2 – ac)[aα2 + bα + bα + c] = 0 

(b2 – ac)[aα2 + 2bα + c] = 0 

b2 – ac = 0 (அல்லது) a(அல்லது)2 + 2b(அல்லது) + c = 0 

b2 = ac ∴ α என்பது 

b= √ac ax2 + 2bx + c = 0-ன் ஒரு மூலமொகும் 

∴ a, b, Cஒரு G.P. 

 



 

 



 

=  

= c2x4 + b2x4 + a2x4 + x6 

= x4(a2 + b2 + c2) + x6 இது x4 ஆல் வகுபடும். 

 



 

 



 

 



 

 



 

Question 16. 

A என்பது ஒரு ெதுர அணி மை்றும் |A| = 2 எனில், |AAT|-ன் 

மதிப்னபக் கொண்க. 

 

தீர்வு : 

|AAT| = |A||AT| = |A||A| (∵ |A| = |AT|) 

= 2 × 2 = 4 

Question 17. 

A, B என்பன |A|= -1 மை்றும் |B| = 3, எனுமொறு உள்ள 3 வரினெ 

ெதுர அணிகள் எனில், |3AB|-ன் மதிப்னபக் கொண்க. 

 

தீர்வு : 

 



 

= 0(0 + 169) + 4 (0 + 13) + 1 (-52) 

= 0 + 52 – 52 =0 

வமலும் A ஒரு எதிர ்ெமெச்ீர ்அணியொகும். முதன்னம 

மூனலவிட்ட உறுப்புகள் 0 என்பதொலும் எதிர ்ெமெச்ீர ்அணி 

A-ன் அணிக்வகொனவ பூஜ்ஜியம் எனலொம். 

 

 



 

 



 

 



 

Ex 7.3 

பின்ைருைனைற்றிற்கு கோரணித் கதற்றத்வத 

பயன்படுத்துக : 

 



 

∴ (x + 2a) ஒரு கொரணியொகும். 

∴ (x – a)2 (x + 2a)1 ஆனது ∆-ன் கொரணிகள் மை்றும் படியொனது 3 

ஆகும். 

முதன்னம மூனலவிட்டத்தின் வபருக்கை்பலனின் படியும் 3. 

எனவவ மை்வைொரு கொரணி k ஆக இருக்க வவண்டும். 

 

 



 

⇒ ஒரு கொரணியொகும். இனதப் வபொல் b,c யும் கொரணிகளொகும். 

வகொடுக்கப்பட்டுள்ள அணிக் வகொனவயின் முதன்னம 

மூனலவிடட் வபருக்கை் பலனின் படியொனது 3 ஆகும். எனவவ 

மை்வைொருபடி k ஆகும். 

 

 



 

 



 

 



 

 



 

∆ = (4 – x) [(4 – x) – (4 + x) (4 + x)] – (4 + x) [[4 + x) (4 – x) – (4 + x)2] + (4 

+x) [(4 + x)2]) – (4 + x) (4 – x)] 

∆ = (4 – x) [(4 – x)2 – (4 + x)2] – (4 + x) [42 – x2 – (4 + x)2] + (4 + x) [(4 + x)2 – 

(42 – x2)] ; 

∆ = (4 – x) [16 – 8x + x2 – (16 + 8x + x2) – (4 + x) (16 – x2 – (16 + 8x +x2) + (4 

+ x) [16 + 8x +x2 – (16 – x2)] 

 

⇒ 48x2 + 4x3 = 0 

4x2(12 + x) = 0 

4x2 = 0 அல்ல து 

(12 + x) = 0 

x = 0, 0 அல்லது x = -12 

∴ தீரவ்ு x = {0, 0, -12} 



 

∴ (x – y) ஒரு கொரணியொகும். இனதப் வபொலவவ (y – z) (z – x) -ம் 

கொரணிகளொகும். 

வகொடுக்கப்படட் அணிக்வகொனவயின் படி 3 ஆகும். 

∴ மை்வைொரு கொரணி k எனக் வகொள்வவொம். 

 



 

Ex 7.4 

Question 1. 

(0, 0), (1, 2), (4, 3) என்ை உெச்ிப்புள்ளிகனளக் வகொண்ட 

முக்வகொணத்தின் பரப்னபக் கொண்க. 

 

தீர்வு : 

முக்வகொணத்தின் பரப்பொனது 

= 112 [x1y2 – x2y1 + x2y3 – x3y2 + x3y1 – x1y3] 

இக்வகொனவனய அணிக்வகொனவ வடிவத்தில் 

 

∴ x1y1 (0, 0), x2y2 (1, 2) x3y3 (4, 3) என வகொடுக்கப்பட்டுள்ளது. 



 

(∴ பரப்பு எப்வபொழுதும் மினகவய) 

Question 2. 

(k, 2), (2, 4) மை்றும் (3, 2) என்ை உெச்ிப்புள்ளிகனளக் வகொண்ட 

முக்வகொணத்தின் பரப்பு 4 ெதுர அலகுகள் எனில், k- ன் 

மதிப்னபக் கொண்க. 

 

தீர்வு : 

 

⇒ 8 = ± [k(4 – 2) – 2(2 – 3) + 1(4 – 12)] 

⇒ 8 = ± [k (2) + 2 – 8] 

⇒ 8 = ± (2k – 6) 

நினல (i) 

⇒ 8 = 2k – 6 

⇒ 2k = 14 ⇒ k = 7 



நினல (ii) 

-2k = 8 – 6 

-2k = 2 

k = -1 

k = -1, 7. 

Question 3. 

கீழ்க்கொண்பவை்றில் எனவ பூஜ்ஜிய மை்றும் பூஜ்ஜியமை்ை 

வகொனவ அணிகள் எனக் கொண்க. 

 

 

 



 

 

Question 4. 

பின்வருவன பூஜ்ஜியக் வகொனவ அணிகள் எனில், a மை்றும் b 

ஆகியவை்றின் மதிப்புகனளக் கொண்க. 

 



 

 



 

 



 

 

Ex 7.5 

சரியோன அல்லது மிகவும் ஏற்புவைய விவையிவனக் 

ககோடுக்கப்பைை் நோன்கு மோற்றுவிவைகளிலிருந்து 

கதர்ந்கதடுக்கவும். 

 



 

 

 



 

 



 

Question 4. 

A, B என்பன A + B மை்றும் AB என்பவை்னை வனரயறுக்கும் இரு 

அணிகள் எனில், 

(1) A, B என்பன ஒவர வரினெ வகொண்டனவயொக இருக்க 

வவண்டிய அவசியமில்னல. 

(2) A, B என்பன ெமவரினெயுள்ள ெதுர அணிகள் 

(3) A-நிரல்களின் எண்ணிக்னகயும், B-ன் நினரகளின் 

எண்ணிக்னகயும் ெமம். 

(4) A = B 

 

(விவை : 

(2)A, B என்பன ெமவரினெயுள்ள ெதூ அணிகள் 

 



 

= 0 

⇒ λ2 – 1 = 0 

⇒ λ2 = 1 

λ = ± 1 

விவை : 

(2) ±1 

 



 



 

 



 

a + 4 + 2b = 0 

a + 2b = -4 ………….(1) 

2a + 2 – 2b = 0 

2a – 2b = -2 

⇒ a – b = -1 ………….(2) 

(1) – (2) ⇒ 3b = -3 

b = -1 

a – (-1) = a + 1 = -1 

a = -2 

விவை : 

(4) (-2,-1) 

Question 8. 

A என்பது ஒரு ெதுர அணி எனில், பின்வருவனவை்றுள் எது 

ெமெச்ீரல்ல? 

(1) A + AT 

(2) AAT 

(3) ATA 

(4) A – AT 

குறிப்பு : 

(A – AT)T = AT – (AT)T 

= AT – A = -(A – AT) 

விவை : 

(4) A – AT 



Question 9. 

A,B என்பன n வரினெயுள்ள ெமெச்ீர ்அணிகள், இங்கு (A ≠ B) 

எனில், 

(1) A + B ஆனது ஓர ்எதிர ்ெமெச்ீர ்அணி 

(2) A+ B என்பது ஓர ்ெமெச்ீர ்அணி 

(3) A + B என்பது ஒரு மூனலவிடட் அணி 

(4) A+ B என்பது ஒரு பூஜ்ஜிய அணி 

 

குறிப்பு : 

(A+ B)T = AT – BT = A + B 

 

(விவை : 

(2) A + B என்பது ஓர ்ெமெச்ீர ்அணி 

 

 



 

 

Question 12. 

(x, -2), (5, 2), (8,8) என்பன ஒரு வகொடனமப் புள்ளிகள் எனில், x-ன் 

மதிப்பு. 

(1) -3 

(2) 1/3 

(3) 1 

(4) 3 

 

குறிப்பு : 

∆-ன் பரப்பு 0 எனில் வகொடுக்கப்படட் புள்ளிகள் ஒரு 

வகொடனமப்புள்ளிகள். 



 

x = 3 

விவை : 

(4) 3 

 



 



 

 



 

 



 

Question 18. 

x1, x2, x3 மை்றும் y1, y2, y3, ஆகியனவ ஒவர வபொது விகிதம் 

வகொண்ட வபருக்குத் வதொடர ்முனையில் இருந்தொல், (x1, y1), (x2, y2), 

(x3, y3) என்ை புள்ளிகள் – 

(1) ெமபக்க முக்வகொணத்தின் உெச்ிப்புள்ளிகள் 

(2) வெங்வகொண முக்வகொணத்தின் உெச்ிப்புள்ளிகள் 

(3) இரு ெமபக்க வெங்வகொண முக்வகொணத்தின் 

உெச்ிப்புள்ளிகள் 

(4) ஒவர வகொடட்ிலனமயும் 

 

விவை : 

(4) ஒவர வகொடட்ிலனமயும் 

 



 

 

(1) a + b + c 

(2) 0 

(3) b3 

(4) ab + be 

 

குறிப்பு : 

 

⇒ a(b2 – ac) – 2b(3b – 4c) + 2c(3a – 4b)| = 0 

⇒ ab2 – a2c – 6b2 + 8bc + 6ac – 8bc = 0 

⇒ ab2 – 6b2 – a2c + 6ac = 0 

⇒ b2(a – 6) – ac(a – 6) = 0 

⇒ (a – 6) (b2 – ac) = 0 

⇒ a = 6 or b2 = ac 

⇒ b2 = ac 

⇒ b2 × b = ac × b 



⇒ b3 = abc 

 

விவை : 

(3) b3 

 

 



Question 22. 

A என்பது n ஆம் வரினெ உனடய எதிர ்ெமெச்ீர ்அணி மை்றும் C 

என்பது n × 1 வரினெ உனடய நிரல் அணி எனில், CT AC என்பது 

(1) 1ஆம் வரினெயுனடய ெமனி அணி 

(2) வரினெ 1 உனடய ெமனி அணி 

(3) வரினெ 1 உனடய பூஜ்ஜிய அணி 

(4) வரினெ 2 உனடய ெமனி அணி 

 

குறிப்பு : 

C-யின் வரினெ n × 1 = CT-யின் வரினெ 1 × n ! 

∴ CTA-யின் வரினெ 1 × n 

(∵ A ஒரு எதிர ்ெமெச்ீர ்அணி) 

∴ CTAC – யின் வரினெ (1 × n) × (n × 1) = (1 × 1) 

A ஒரு எதிர ்ெமெச்ீர ்அணி என்பதொல், CT ஒரு பூஜ்ஜிய அணி 

(வரினெ (1) வகொண்ட பூஜ்ஜிய அணி). 

 

விவை : 

(3) வரினெ 1 உனடய பூஜ்ஜிய அணி 

 



 

 

⇒ c = 0, d = -1 

a + 3c = 1 

⇒ a + 0 = 1 

⇒ a = 1 

b + 3d = 1 

⇒ b + 3 × -1 = 1 

⇒ b – 3 = 1 

⇒ b = 4 

 



 

 

Question 25. 

A, B என்பன ெம வரினெயுள்ள இரு ெமெச்ீர ்அணிகள் எனில், 

கீழ்க்கண்டவை்றுள் எது உண்னமயல்ல? 

(1) A + B என்பது ஒரு ெமெச்ீர ்அணி 

(2) AB என்பது ஒரு ெமெச்ீர ்அணி 

(3) AB = (BA)T 

(4) ATB = ABT 

 



விவை : 

(2) AB என்பது ஒரு ெமெச்ீர ்அணி 

 

 

 


