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5.1 அறிமுகம்
வடிவியலானது, வடிவங்களின் பண்பு்கள் மட்டுமின்றி புள்ளி்கள், வட்்டங்கள், முக்்காணங்கள் 

மற்றும் தி்டப் பபாருள்்களுககிட்ட்யயுள்்ள உறவு்கட்ளப் பற்றியும் அறிய உதவுவதாகும். முநடதய 
வகுப்பு்களில், நாம் முக்்காணங்களின் ஒரு சில அடிப்பட்டப் பண்பு்கள் குறித்துப் படித்திருககி்றாம். 
இநத வகுப்பில் நாம் அவற்டற நிடனவு கூரவது்டன் சரவசம மற்றும் வடிபவாத்த முக்்காணங்கள் 
குறித்து பாரக்க இருககி்றாம். ்மலும், பிதா்கரஸ் ்தற்றத்டதயும், முக்்காணத்தின் நடுக்்காடு்கள், 
குத்துக்்காடு்கள், ்்காண இருசம பவட்டி்கள் மற்றும் டமயககுத்துக்்காடு்கள் ஆகியடவ ஒ்ர 
புள்ளிவழிச் பசல்வடதயும், ப்காடுக்கப்பட்்ட பக்கங்கள் மற்றும் ்்காணங்கட்ளக ப்காண்டு பல்வட்க 
நாற்்கரங்கள் வடரதடலயும் ்கற்்பாம்.

எங்கும் கணிதம் – அன்றாட வறாழ்வில் வடிவியல்

�ர�?

��

தூரத்டதயும் உயரத்டதயும் ்காண்பதற்குப் 
பிதா்கரஸ் ்தற்றத்டதப் பயன்படுத்துதல்.

நீடித்த மற்றும் வலிடமயான ்கட்்ட்டங்கட்ளக 
்கட்்டடமப்பதில் சரவசம முக்்காணங்கட்ளப் 
பயன்படுத்துதல்.

5 வடிவியல்

கற்ல் ந�றாககங்கள்

  சரவசம மற்றும் வடிபவாத்த முக்்காணங்களின் அடிப்பட்டப் பண்பு்கட்ள 
நிடனவு கூரதல்.

  முக்்காணங்களில் சரவசம மற்றும் வடிபவாத்த முக்்காணங்களின் 
பண்பு்கட்ளக ப்காண்்ட ் தற்றஙட்ளப் புரிநதுப்காள்ளுதல் மற்றும் அவற்டறக ்கணககு்களில் 
பயன்படுத்துதல்.

  பிதா்கரஸ் ்தற்றத்டதப் பற்றிப் புரிநது ப்காள்ளுதல் மற்றும் அடதப் பயன்படுத்திக 
்கணககு்களுககுத் தீரவு ்காணுதல்.

  முக்்காணத்தின் நடுக்்காடு்கள், குத்துக்்காடு்கள், ்்காண இருசம பவட்டி்கள் மற்றும் 
டமயககுத்துக்்காடு்கள் ஆகியடவ ஒ்ர புள்ளிவழிச் பசல்வடதப் புரிநதுப்காள்ளுதல்.

  ப்காடுக்கப்பட்்ட அ்ளவு்கட்ளக ப்காண்டு பல்வட்க நாற்்கரங்கட்ள வடரதல்.
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முகநகறாணங்களின பண்புகளை நிளைவு கூர்ந்து பினவரும் விைறாககளுககு விளடயளிகக:
1. ஒரு முக்்காணத்தின் மூன்று ்்காணங்களின் கூடுதல் ____________ஆகும்.

2. ஒரு முக்்காணத்தின் பவளிப்புறக்்காணமானது  ____________  ்்காணங்களின் 
கூடுதலுககுச் சமம்.

3. ஒரு முக்்காணத்தில், ஏ்தனும் இரு பக்கங்களின் கூடுதல் மூன்றாவது பக்கத்டத வி்ட __________
இருககும்.

4. ஒரு முக்்காணத்தில் சமபக்கங்களுககு எதி்ரயுள்்ள ்்காணங்கள் __________. அதன் 
மறுதடலயும் உண்டமயாகும்.

5. முக்்காணம் ABC இல் ∠A  ஐக ்காண்்க.

5.2 சர்வசம மறறும் வடிவவறாதத வடிவங்கள்
சரவசம உருவங்கள் என்பன வடிவிலும் அ்ளவிலும் மி்கச் சரியா்க அடமயும் உருவங்கள் ஆகும். 

மாறா்க, இரு வடிவங்கள் ஒன்றின் மீது ஒன்று மி்கச் சரியா்கப் பபாருநதினால், அடவ சரவசமம் 
எனப்படும். 
எடுததுககறாட்டுகள்

      

வடிபவாத்த உருவங்கள் ்கணித ரீதியா்க ஒ்ர வடிவங்கட்ளயும், ஆனால் மாறுபட்்ட அ்ளவு்கட்ளயும் 
பபற்றிருககும். இரு வடிவியல் உருவங்கள் வடிபவாத்தடவ ( )  எனில், ஒரு உருவத்தின் அ்ளவு்கள் 
மற்பறாரு உருவத்தின் ஒத்த அ்ளவு்களு்டன் ஏற்படுத்தும் விகிதம் மாறாது. உதாரணமா்க, புட்கப்ப்ட 
விரிவாக்கத்தின் ஒவபவாரு பகுதியும் அசலின் ஒத்தப் பகுதிககு வடிபவாத்தடவயா்க இருககும். 
எடுததுககறாட்டுகள் 

      

ப்டம் 5.1
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வடிபவாத்த மற்றும் சரவசம உருவங்களின் ்சாடி்கட்ள அட்டயா்ளம் ்கண்டு, அவற்றின் 
எழுத்துச் ்சாடி்கட்ள எழுது்க.

இவறள் முயல்க

5.2.1 சர்வசம முகநகறாணங்கள்
ப்காடுக்கப்பட்டுள்்ள இரு முக்்காணங்கள் PQR 

மற்றும் ABC ஆகியடவ சரவசமம் ( ) ஆகும்.  ஏபனனில், 
இரு முக்்காணங்களின் ஒத்த பக்கங்களும் ஒத்த 
்்காணங்களும் சரவசமமா்க உள்்ளன. அதாவது PQ=AB, 
QR=BC, PR=AC  மற்றும் ∠P = ∠A, ∠Q = ∠B, ∠R = ∠C 
ஆகும். இதடன நாம் D DPQR ABC≡  எனக 
குறிக்கலாம்.

 இரண்டு முக்்காணங்கள் சரவசமம் என நிரூபிக்க 4 வழி்கள் உண்டு. அடவயாவன:

(i) ப-ப-ப (பககம் –பககம் –பககம்) சர்வசமபபண்பு
ஒரு முக்்காணத்தின் மூன்று பக்கங்கள் மற்பறாரு 
முக்்காணத்தின் மூன்று பக்கங்களுககுச் சமம்  எனில், 
அவவிரு முக்்காணங்களும் சரவ சமம் ஆகும்.
அதாவது, AB = PQ, BC = QR, மற்றும் AC = PR எனில்,
 ⇒  ∆ABC ≡  ∆PQR.

ப்டம் 5.2

ப்டம் 5.3
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(ii) ப- நகறா-ப (பககம் – நகறாணம் –பககம்) சர்வசமபபண்பு
ஒரு முக்்காணத்தின் இரு பக்கங்களும் அடவ உள்்ள்டககிய 
்்காணமும், மற்பறாரு முக்்காணத்தின் இரு பக்கங்களுககும் 
அடவ உள்்ள்டககிய ்்காணத்திற்கும் சமமானால், அவவிரு 
முக்்காணங்களும் சரவ சமமாகும்.  இஙகு AC = PQ,  
∠A = ∠P மற்றும் AB = PR ஆ்க்வ, ∆ACB ≡  ∆ PQR.
(iii) நகறா-ப-நகறா (நகறாணம் –பககம் –நகறாணம்) சர்வசமபபண்பு
ஒரு முக்்காணத்தின் இரு ்்காணங்களும் அவற்டற 
உள்்ள்டககிய பக்கமும், மற்பறாரு முக்்காணத்தின் இரு 
்்காணங்களுககும் அவற்டற உள்்ள்டககிய பக்கத்திற்குச் 
சமமானால், அநத இரு முக்்காணங்களும் சரவசம 
முக்்காணங்க்ளாகும். இஙகு ∠A = ∠R, CA=PR  
மற்றும் ∠C = ∠P. ஆ்க்வ, ∆ABC ≡  ∆RQP
(iv) வச-க-ப (வசங்நகறாணம் –கர்ணம் –பககம்) சர்வசமபபண்பு
ஒரு பசங்்காண முக்்காணத்தின் ்கரணம் மற்றும் 
பசங்்காணத்டத அ்டககிய பக்கங்களில் ஒன்று ஆகியடவ, 
மற்பறாரு பசங்்காண முக்்காணத்தின் ்கரணம் மற்றும் 
பசங்்காணத்டத அ்டககிய பக்கங்களில் ஒன்றுககுச் சமமா்க 
இருநதால், அவவிரு முக்்காணங்களும் 
சரவசமம் ஆகும். இஙகு ∠B = ∠Q = 90°, BC = QR மற்றும் AC = PR. ஆ்க்வ, ∆ ABC ≡  ∆ PQR. 
   பசங்்காணம்         பக்கம்                ்கரணம்

� எநதபவாரு ்்காட்டுத்துண்டும், ்்காணமும் அதற்்கது்வ சரவசமமாகும். 
இது, பிரதிபலிப்புப் பண்பு எனப்படும்.

� இரு முக்்காணங்கள் சரவசமம் எனில், அவற்றின் ஒத்த பா்கங்கள் சரவசமமாகும். இது 
CPCTC (Corresponding parts of Congruent Triangles are Congruent) பண்பு எனப்படும். 

� “்்காணங்கள் எனில் பக்கங்கள்” என்பது ஒரு முக்்காணத்தில் இரு ்்காணங்கள் சமம் 
எனில், அதன் எதிரப்பக்கங்கள் சமம் எனப் பபாருள்படும்.

� “பக்கங்கள் எனில் ்்காணங்கள்” என்பது ஒரு முக்்காணத்தில் இரு பக்கங்கள் சமம் 
எனில், அதன் எதிரக்்காணங்கள் சமம் எனப் பபாருள்படும்.

குறிபபு

பின்வருவனவற்டற அவற்றின் சரவசமப் பண்பு்கட்ளக ப்காண்டு பபாருத்து்க.

வ.எண் (அ) (ஆ) வ.எண் (அ) (ஆ)

1 பச-்க-ப 3 ப-்்கா-ப

2 ப-ப-ப 4 ்்கா-ப-
்்கா

இவறள் முயல்க

ப்டம் 5.4

ப்டம் 5.5

ப்டம் 5.6
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எடுததுககறாட்டு ாட் 

 பின்வரும் ப்டங்களில் உள்்ள பதரியாத மதிப்பு்கட்ளக ்காண்்க.

 (i)          (ii)         (iii)

         ப்டம் 5.7 (i)            ப்டம் 5.7 (ii)            ப்டம் 5.7 (iii)

தீர்வு:
 (i)  ப்டம் 5.7 (i) இலிருநது,  140 180

 �� �z   (்நரியக்்காண இடண்கள்)

   �� � � �z 180 140 40
  

  ்மலும்,             � �� � ��x z z70
  (பவளிப்புறக்்காணப் பண்பு)

     �� �x 70


  ்மலும், � �� � �z y 70 180
   ( D ABC இல், ் ்காணங்களின் கூடுதல் பண்பு)

       � �� � �40 70 180
  y

    �� � � �y 180 110 70
  

 (ii) ப்டம் 5.7 (ii) இலிருநது  PQ PR=

      �� � �Q R  (சம பக்கங்களின் எதிரக்்காணங்கள் சமம்)

       �� � �x y
           �� �� � �x y 50 180

   ( D PQR இல், ்்காணங்களின் கூடுதல் பண்பு)

     � � �2 130x 

       �� �x 65


       �� �y 65


 (iii)  ப்டம் 5.7 (iii) இலிருநது DABC  இல், � �A x  (குத்பததிரக ்்காணங்கள் சமம்) 

  இ்த்பான்று,   � � � �B C x  (ஏன்?)

    �� �� �� �A B C 180
  ( D ABC இல் ்்காணங்களின் கூடுதல் பண்பு)

              ⇒ =3 180x 

                ⇒ =x 60

                ⇒ = − =y 180 60 120  

50◦

P

X Y
Q R
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எடுததுககறாட்டு ாட்    (ப-ப-ப மற்றும் ப-்்கா-ப சரவசமப் பண்பு்கட்ள வி்ளககுகிறது)

 ப்டம் 5.8 இல், ∠ = ∠E S  மற்றும் ES இன் டமயப்புள்ளி G எனில், 
∆ GET ≡  ∆GST என நிறுவு்க.

நிரூபணம்:

வடஎண் கூறறுகள் கறாரணங்கள்
1 ∠ ≡ ∠E S ப்காடுக்கப்பட்டுள்்ளது.

2 ET ≡ ST ்்காணங்கள் எனில் பக்கங்கள்.   
3 G ஆனது ES இன் டமயப்புள்ளி ப்காடுக்கப்பட்டுள்்ளது.

4 EG SG≡  3 ஐப் பின்பற்றி.
5 TG≡TG பிரதிபலிப்புப் பண்பு.
6 ∆GET ≡  ∆GST ப-ப-ப (2,4,5) மற்றும் ப-்்கா-ப (2,1,4) பண்பு்களின் படி. 

ப்டத்தில் DA = DC மற்றும் BA = BC. முக்்காணங்கள் DBA மற்றும்  
DBC ஆகியடவ சரவ சமமா? ஏன்?

சிந்திகக

எடுததுககறாட்டு ாட்   (்்கா-ப-்்கா சரவசமப் பண்டப வி்ளககுகிறது)
ப்டம் 5.9 இல், ∠ ≡ ∠YTB YBT  மற்றும் ∠ ≡ ∠BOY TRY , எனில்,
∆BOY ≡  ∆TRY என நிரூபி.
நிரூபணம்:
வடஎண் கூறறுகள் கறாரணங்கள்

1 ∠ ≡ ∠BYO TYR  குத்பததிர ்்காணங்கள் சரவசமமாகும்
2 ∠ ≡ ∠YTB YBT  ப்காடுக்கப்பட்டுள்்ளது
3 BY ≡  TY ்்காணங்களில் எனில் பக்கங்கள்
4 ∠ ≡ ∠BOY TRY ப்காடுக்கப்பட்டுள்்ளது
5 ∠OBY ≡  ∠RTY  1 மற்றும் 4ஐப் பின்பற்றி
6 ∆BOY ≡  ∆TRY ்்கா-ப-்்கா (1,3,5) பண்பின் படி

எடுததுககறாட்டு ாட்   (பச-்க-ப சரவசமப் பண்டப வி்ளககுகிறது)
தீர்வு:

TAP என்ற ஓர இருசமபக்க முக்்காணத்தில், TA = TP மற்றும்  
∠TSA = 90° எனில்,
 (i) ∆� � �TAS TPS ≡  ∆� � �TAS TPS ஆகுமா? ஏன்?
 (ii) ∠P = ∠A ஆகுமா? ஏன்?
 (iii) AS = PS ஆகுமா? ஏன்?

ப்டம் 5.8

ப்டம் 5.9

ப்டம் 5.10
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நிரூபணம்:
 (i) TA=TP ்கரணம் மற்றும் ∠TSA = 90°  
 TS பபாதுவான பக்கம் 
 ஆ்க்வ, பச-்க-ப சரவசமப் பண்பின் படி, � � �TAS TPS .
 (ii) TA=TP ப்காடுக்கப்பட்டுள்்ளது
 என்வ, ∠P = ∠A (பக்கங்கள் எனில் ்்காணங்கள்)
 (iii) (i) இலிருநது � � �TAS TPS,
  CPCTC பண்பின் படி, AS = PS

இரு முக்்காணங்கள் சரவ சமம் என நிருபிக்க ப-ப-்்கா 
மற்றும் ்்கா-ப-ப ஆகிய பண்பு்கள் ்பாதுமானடவயா்க 
அடமவதில்டல. இது ப்காடுக்கப்பட்டுள்்ள ப்டத்தின் 
மூலம் வி்ளக்கப்பட்டுள்்ளது. இஙகு, வடரயப்பட்்ட 
முக்்காணங்கள் ABD மற்றும் ABC இல், BC = BD = a
ஆகும். ்மலும், பக்கம் AB மற்றும் ∠BAZ ஆகியடவ 
பபாதுவானடவ. ஆனால், AC≠AD. ஆ்க்வ, DABD 
ஆனது DABC இககுச் சரவசமம் அல்ல. என்வ, ப-ப-்்கா 
பண்பு ்பாதுமானதா்க அடமவதில்டல.

5.2.2 வடிவவறாதத முகநகறாணங்கள்
ப்காடுக்கப்பட்டுள்்ள இரு முக்்காணங்கள் PQR மற்றும் ABC ஆகியடவ வடிபவாத்தடவ () 

ஆகும்.  ஏபனனில், இரு முக்்காணங்களின் ஒத்த ்்காணங்கள் சமமா்கவும் ஒத்த பக்கங்கள் 
விகிதசமத்திலும் உள்்ளன. அதாவது ∠P = ∠A, ∠Q = ∠B, ∠R = ∠C மற்றும் 

AB
PQ

AC
PR

BC
QR

= = ஆகும். இதடன நாம் D DPQR ABC≡D DPQR ABC≡  எனக குறிக்கலாம்.

 இரண்டு முக்்காணங்கள் வடிபவாத்தடவ என நிரூபிக்க 4 வழி்கள் 
உண்டு. அடவயாவன:
(i) நகறா-நகறா-நகறா (நகறாணம்–நகறாணம்–நகறாணம்) அல்்லது நகறா-நகறா வடிவவறாததப பண்பு 

ஒரு முக்்காணத்தின் இரண்டு ்்காணங்கள், மற்பறாரு 
முக்்காணத்தின் இரண்டு ்்காணங்களுககுச் சமம் எனில், அவவிரு 
முக்்காணங்களும் வடிபவாத்தடவ ஆகும். ப்டம் 5.12 இல் 
∠ = ∠ ∠ = ∠A P B Q,  ஆகும். ஆ்க்வ, ∆ABC   ∆PQR.  

(ii) ப-நகறா-ப (பககம்-நகறாணம்-பககம்) வடிவவறாததப பண்பு 
ஒரு முக்்காணத்தின் இரண்டு பக்கங்கள் மற்பறாரு 

முக்்காணத்தின் இரண்டு பக்கங்களுககு விகிதசமத்திலும் அவவிரண்டு 
பக்கங்கள் உள்்ள்டககிய ்்காணங்கள் சமமா்கவும் இருநதால், அவவிரு 
முக்்காணங்கள் வடிபவாத்தடவ ஆகும். ப்டம் 5.13 இல் AC

PQ
AB
PR

=

மற்றும் ∠ =∠A P . ஆ்க்வ, ∆ACB  ∆ PQR. 

P

Q R

ப்டம் 5.11

ப்டம் 5.12

ப்டம் 5.13
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(iii) ப-ப-ப (பககம்-பககம்-பககம்) வடிவவறாததப பண்பு 
இரண்டு முக்்காணங்களின் ஒத்த பக்கங்கள் சமவிகிதத்தில் 

அடமயும் எனில், அடவ வடிபவாத்தடவ ஆகும். அதாவது, AB
PQ

AC
PR

BC
QR

= =  

எனில், ∆ABC   ∆PQR ஆகும்.
(iv) வச-க-ப (வசங்நகறாணம்-கர்ணம்-பககம்) வடிவவறாததப பண்பு 

ஒரு பசங்்காண முக்்காணத்தின் ்கரணம் மற்றும் ஒரு பக்கம், 
மற்பறாரு பசங்்காண முக்்காணத்தின் ்கரணம் மற்றும் ஒரு 
பக்கத்திற்குச் சமவிகிதத்தில் அடமயும் எனில், அடவ வடிபவாத்தடவ 
ஆகும். அதாவது, � �� � �B Q AC

PR
BC
QR

90  and  மற்றும் � �� � �B Q AC
PR

BC
QR

90  and  எனில்,  
∆ABC   ∆PQR.

  ∆ABC   ∆PQR எனில் ∆ABC – இன் பக்கங்கள் AB, BC மற்றும் AC ஆகியடவ, 
∆PQR – இன் பக்கங்க்ளான PQ, QR மற்றும் PR ஆகியவற்றிற்கு ஒத்த 
பக்கங்கள் ஆகும். ்மலும் ்்காணங்கள் A, B மற்றும் C இககு ஒத்தக 
்்காணங்கள் முடற்ய P,Q மற்றும் R ஆகும். வடிபவாத்த 
முக்்காணங்களுககு வரிடச மாறாமல் பபயரிடுதல் முககியமாகும். 
எடுத்துக்காட்்டா்க, ∆ABC   ∆PQR எனில், ∆BAC ஆனது ∆PQR இககு 
வடிபவாத்தடவயா்க இருக்காது.

A

B C R P

Q

எடுததுககறாட்டு ாடா 
 ப்டம் 5.16 இல், D DPQR XYZ , எனில்  

a மற்றும் b ஐக ்காண்்க. 

தீர்வு:
 இஙகு, D DPQR XYZ

 ∴ அவற்றின் ஒத்த பக்கங்கள் விகிதசமத்தில் 
இருககும்.

  ⇒ = =PQ
XY

QR
YZ

PR
XZ

      ⇒ = =8 14 10
16a b

      ⇒ =8 10
16a

  

       ⇒ = × =a 8 16
10

128
10

 

            a = 12.8 பச.மீ.

  ்மலும்,   14 10
16b

=

     ⇒ = × =b 14 16
10

224
10

 b = 22 4.  பச.மீ.

ப்டம் 5.14

ெச. �.
ெச. �.

ெச. �. ெச. �.

ப்டம் 5.16

ப்டம் 5.15

� அடனத்து வட்்டங்களும், சதுரங்களும்  
           எப்்பாதும் வடிபவாத்தடவயா்க இருககும்.
�  அடனத்துச் பசவவ்கங்களும் 

எப்்பாதும் வடிபவாத்தடவயா்க இருக்க 
்வண்டியதில்டல.

�  இரு ்்காணங்கள் சரவசமமா்கவும், மிட்க 
நிரப்பி்க்ளா்கவும் இருககுமாயின், அடவ 
பசங்்காணங்கள் ஆகும்.

�  அடனத்து சரவசம முக்்காணங்களும் 
வடிபவாத்த முக்்காணங்கள் ஆகும்.

குறிபபு
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எடுததுககறாட்டு ாட்   (்்கா-்்கா வடிபவாத்தப் பண்டப வி்ளககுகிறது)
 ப்டம் 5.17 இல், ∠ ≡ ∠ABC EDC  மற்றும் 
 DCDE  இன் சுற்ற்ளவு 27 அலகு்கள் எனில் 
 AB EC≡  என நிறுவு்க. 

நிரூபணம்:

வட எண் கூறறுகள் கறாரணங்கள்
1 ∠ ≡ ∠ABC EDC ப்காடுக்கப்பட்டுள்்ளது.
2 ∠ ≡ ∠BCA DCE குத்பததிர ்்காணங்கள் சமமாகும்.
3 D DABC EDC ்்கா-்்கா பண்பின் படி(1, 2).
4 AB

ED
BC
DC

AC
EC

= =
3 இன் படி ஒத்த பக்கங்கள் 
விகிதச்சமத்தில் இருககும்.

 ⇒ = ⇒ =8
6

16 12
EC

EC  அலகு்கள்

 DCDE = 27 இன் சுற்ற்ளவு 27 அலகு்கள் எனக ப்காடுக்கப்பட்டுள்்ளது.

 ∴  ED + DC + EC =  27 ⇒ ED + 6 + 12 = 27 ⇒ ED = 27–18 = 9 அலகு்கள்

 ∴ AB AB
9

8
6

12= ⇒ =  அலகு்கள்.  ஆ்க்வ AB = EC. 

எடுததுககறாட்டு ாட்  (்்கா - ்்கா வடிபவாத்தப் பண்டப வி்ளககுகிறது)

 ப்காடுக்கப்பட்டுள்்ள ப்டம் 5.18 இல் ∠ ≡ ∠1 3  மற்றும் 
∠ ≡ ∠2 4  எனில், D DBIG FAT  என நிறுவு்க. ்மலும் 
FA ஐக ்காண்்க. 

நிரூபணம்:

வட எண் கூறறுகள் கறாரணங்கள்
1 ∠ ≡ ∠1 3 ப்காடுக்கப்பட்டுள்்ளது.

2  ∠ ≡ ∠IBG AFT சரவ சமக ்்காணங்களின் மிட்க நிரப்பி்கள் சரவ சமமாகும்.

3 ∠ ≡ ∠2 4 ப்காடுக்கப்பட்டுள்்ளது.

4 ∠ ≡ ∠IGB ATF சரவசமக ்்காணங்களின் மிட்க நிரப்பி்கள் சரவ சமமாகும்.

5 D DBIG FAT ்்கா-்்கா பண்பின் படி (2, 4).
 ்மலும், அவற்றின் ஒத்த பக்கங்கள் விகிதச்சமத்தில் இருககும்.

   ⇒ = ⇒ =BI
FA

BG
FT FA

10 5
8

 ⇒ = × = =FA 10 8
5

80
5

16  பச.மீ.

ப்டம் 5.17

ெச. �.

ெச. �. ெச. �.

ப்டம் 5.18
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எடுததுககறாட்டு ாட்  (ப-்்கா-ப வடிபவாத்தப் பண்டப வி்ளககுகிறது)
 ப்காடுக்கப்பட்டுள்்ள ப்டம் 5.19 இல் RU இன் டமயப்புள்ளி  
A மற்றும் RN இன் டமயப்புள்ளி T எனில் D DRAT RUN  
என நிறுவு்க .

நிரூபணம்:

வட எண் கூறறுகள் கறாரணங்கள்

1 ∠ = ∠ART URN DRAT  மற்றும் DRUN  இன் பபாதுக்்காணம் ∠R  ஆகும்.

2 RA AU RU= = 1
2

RU இன் டமயப்புள்ளி A ஆகும்.

3 RT TN RN= = 1
2 RN இன் டமயப்புள்ளி T ஆகும்.

4
RA
RU

RT
RN

= =
1
2

2 மற்றும் 3 இலிருநது, பக்கங்கள் வி்கதச்சமத்தில் இருககும்.

5 D DRAT RUN ப-்்கா-ப பண்பின் படி (1 மற்றும் 4)

எடுததுககறாட்டு ாட்  (ப-ப-ப வடிபவாத்தப் பண்டப வி்ளககுகிறது)
 ப்டம் 5.20 இல்  D DPQR PRS  என நிறுவு்க.

தீர்வு::

  இஙகு, PQ
PR

= =20
15

4
3

    PR
PS

= =15
11 25

4
3.

  ்மலும், QR
RS

= =12
9

4
3

  இஙகு, PQ
PR

PR
PS

QR
RS

= =

ஆ்க இருப்படதக ்காணலாம்.

அதாவது, அவற்றின் ஒத்த பக்கங்கள் விகிதசமத்தில் இருககின்றன.

 ∴   ப-ப-ப பண்பின் படி,  D DPQR PRS .

எடுததுககறாட்டு ாட்ட  (பச-்க-ப வடிபவாத்தப் பண்டப வி்ளககுகிறது)
ஒரு மனிதனின் உயரத்தாலும் நிழலாலும் 

அடமயும் முக்்காணமானது, அருகிலுள்்ள 
மரத்தின் உயரத்தாலும் அதன் நிழலாலும் அடமயும் 
முக்்காணத்திற்கு வடிபவாத்தடவயா்க உள்்ளது 
எனில், மரத்தின் உயரம் என்ன?

N
ப்டம் 5.19

ெச
. �

ெச. �

ெச. �

8.75 ெச. �

11.25 ெச. �

ப்டம் 5.20

அ�அ�
அ�அ�

அ�அ�

ப்டம் 5.21

ெச. �

ெச
. �

ெச. �

ெச
. �

11.25 ெச. �

20 ெச. �
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தீர்வு:
 இஙகு, D DABC ADE (ப்காடுக்கப்பட்டுள்்ளது) 
 ∴  அவற்றின் ஒத்த பக்கங்கள் விகிதசமத்தில்  

இருககும். (பச-்க-ப பண்பின் படி).

  ∴     AC
AE

BC
DE

=

    ⇒ =12
96

5
h

      ⇒ = × =h 5 96
12

40  அடி

 ∴ மரத்தின் உயரம் 40 அடியாகும்.

பயிறசி 5.1

 1. ப்காடுக்கப்பட்டுள்்ள பசால் பட்டியலிலிருநது சரியான விட்டடயத் ்தரநபதடுத்து ்்காடிட்்ட 
இ்டங்கட்ள நிரப்பு்க. (விகிதசமத்தில், வடிபவாத்த, ஒத்த, சரவசம, வடிவம்,பரப்பு, சமமான)

 (i) வடிபவாத்த முக்்காணங்களின் ஒத்த பக்கங்கள்  இருககும்.

 (ii) வடிபவாத்த முக்்காணங்கள் ஒ்ர  பபற்றிருககும். ஆனால் ஒ்ர 
அ்ளடவப் பபற்றிருக்க ்வண்டியதில்டல.

 (iii) ஒரு முக்்காணத்தில்  பக்கங்கள் சம ்்காணங்களுககு எதி்ர அடமயும்.

 (iv) ≡ குறியானது  முக்்காணங்கட்ளக குறிக்கப் பயன்படும்.

 (v) ~ குறியானது  முக்்காணங்கட்ளக குறிக்கப் பயன்படும்.

 2. ப்காடுக்கப்பட்்ட ப்டத்தில், ∠ ≡ ∠CIP COP  
மற்றும் ∠ ≡ ∠HIP HOP  எனில், IP OP≡  
என நிரூபி.

 3. ப்காடுக்கப்பட்டுள்்ள ப்டத்தில், AC AD≡  
மற்றும் ∠ ≡ ∠CBD DEC  எனில், 

≡ ∆EDFBCF ≡ ∆EDF  என நிரூபி.

 4. ப்காடுக்கப்பட்டுள்்ள ப்டத்தில், அடிப்பக்கம் BD 
மற்றும் ∠ ≡ ∠BAE DEA  ஆ்கக ப்காண்்ட ஓர 
இருசமபக்க முக்்காணம் ≡ ∆EDFBCD எனில், 
AB ED≡  என நிரூபி.

 5. ப்காடுக்கப்பட்டுள்்ள ப்டத்தில் D ஆனது, 
OE இன் டமயப்புள்ளி மற்றும் 
∠ =CDE 90

 எனில், ∆ ≡ ∆ODC EDC  
என நிரூபி.

 ஆசிரியர ஓர அட்ட்ட அல்லது 
ப்டத்தாளிலிருநது, பல்்வறு வடிபவாத்த 
மற்றும் சரவசம முக்்காணங்கட்ள 
பவட்டிபயடுத்து, மாணவர்களி்டம், 
முக்்காணங்களின் மீதுள்்ள 
அ்ளவு்கட்ளக ப்காண்டு, எநதச் ்சாடி 
முக்்காணங்கள் வடிபவாத்தடவ 
மற்றும் சரவசமமானடவ என்படதக 
்காணச் பசயதல் ்வண்டும்.

வசயல்பறாடு
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 6.   PRQ QSP≡  ஆகுமா? ஏன்?  7.  ப்காடுக்கப்பட்்ட ப்டத்திலிருநது 
D DABC DEF என நிரூபி.

 8. ப்காடுக்கப்பட்்ட ப்டத்தில் YH TE  
D DWHY WET  என நிரூபி. ்மலும்  
HE மற்றும் TE ஐக ்காண்்க.

 9. ப்காடுக்கப்பட்்ட ப்டத்தில்,  
D DEAT BUN

 எனில், அடனத்துக 
்்காண அ்ளவு்கட்ளயும் ்காண்்க.

 10. ப்காடுக்கப்பட்்ட ப்டத்தில், UB AT

 மற்றும் CU CB≡  எனில்,  
D DCUB CAT  மற்றும் DCAT  ஆனது ஓர இருசமபக்க  
முக்்காணம் என நிரூபி.

வகறாள்குறிவளக விைறாககள்
 11. இரு வடிபவாத்த முக்்காணங்கள் எப்்பாதும் ________ பபற்றிருககும்.

அ) குறுங்்காணங்கட்ளப் ஆ) விரி்்காணங்கட்ளப் 
இ)பசங்்காணங்கட்ளப் ஈ) பபாருத்தமானக ்்காணங்கட்ளப்

 12. முக்்காணங்கள் PQR மற்றும் XYZ இல் 
PQ
XY

QR
YZ

=  எனில் அடவ வடிபவாத்த         
முக்்காணங்க்ளா்க இருக்க________ஆகும். 

அ) ∠ = ∠Q Y  ஆ) � ��P Y  இ) � � �Q X  ஈ) � � �P Z
 13. 15 மீ உயரமுள்்ள ஒரு ப்காடிக ்கம்பமானது ்காடல 10 மணிககு, 3 மீ நீ்ளமுள்்ள நிழடல 

ஏற்படுத்துகிறது. அ்த ்நரத்தில் ஒரு ்கட்்ட்டத்தின் நிழலின் நீ்ளமானது 18.6 மீ எனில், 
்கட்்ட்டத்தின் உயரமானது ________ ஆகும்.

அ) 90 மீ ஆ) 91 மீ இ) 92 மீ ஈ) 93 மீ

 14. D DABC PQR . � �A 53
  மற்றும் � �Q 77  எனில், ∠R  ஆனது -------- 

ஆகும்.
அ) 50°  ஆ) 60°  இ) 70°  ஈ) 80°

 15. ப்காடுக்கப்பட்டுள்்ள ப்டத்தில், பின்வரும் கூற்று்களில் எது சரி?

அ) AB = BD ஆ) BD < CD இ) AC = CD ஈ) BC = CD

3 ெச. �

5 ெச. �

3 ெச. �
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5.3 பிதறாகரஸ் நதற்ம்
கி்ரக்க ்கணித்மடத பிதா்கரஸ் (கி.மு (பபா.ஆ.மு) 570–495) அவர்களின் பபயரில் உள்்ள 

பிதா்கரஸ் அல்லது பிதா்்காரியன் ்தற்றமானது, ்கணிதத்தில் உள்்ள அடனத்துத் ்தற்றங்கட்ளக 
்காட்டிலும் மி்கவும் முககியமான மற்றும் பு்கழவாயநத ்தற்றமாகும். ்வபறநதபவாரு 
்கணிதத்்தற்றத்திடனக ்காட்டிலும், ஆயிரக்கணக்கான ஆண்டு்க்ளா்க பதா்டரநது அதி்கமான 
எண்ணிகட்கயில் இதற்குப் பல்்வறு வடிவியல் மற்றும் இயற்்கணித நிரூபணங்கள் வழங்கப்பட்டு 
வருகின்றன.
நதற்ததின கூறறு:

ஒரு பசங்்காண முக்்காணத்தில் ்கரணத்தின் மீதடமநத சதுரத்தின் 
பரப்ப்ளவானது, மற்ற இரண்டு பக்கங்களின் மீதடமநத சதுரங்களின் 
பரப்ப்ளவு்களின் கூடுதலுககுச் சமமாகும். அதாவது,

∆ABC  இல், BC AB AC2 2 2= +  ஆகும்.
கறாட்சி விைககம்:

ப்காடுக்கப்பட்டுள்்ள ப்டத்தில் 3 அலகு்கள், 4 அலகு்கள் மற்றும் 
5 அலகு்கள் பக்க அ்ளவு்கள் ப்காண்்ட ஒரு முக்்காணம் உள்்ளது.  
நன்கு அறியப்பட்்ட இநத 3 4 5− −  முக்்காணத்திலிருநது பிதா்கரஸ் 
்தற்றத்திடன, எளிடமயா்கக ்காட்சிப்படுத்தவும் புரிநது ப்காள்்ளவும் 
முடியும்.

இப்ப்டத்தில் 3 அலகு்கள், 4 அலகு்கள் ஆகிய அ்ளவு்கட்ளக 
ப்காண்்ட பக்கங்கள் பசங்்காணத்டதத் தாஙகும் பக்கங்கள் ஆகும். 
5 அலகு்கள் ப்காண்்ட பக்கமானது ்கரணம் என அடழக்கப்படுகிறது. 
்கரணம் என்பது பசங்்காண முக்்காணத்தின் மி்கவும் நீ்ளமான 
பக்கம் என்படத நிடனவில் ப்காள்்க.

இப்்பாது, 5 அலகு்கள் நீ்ளமுள்்ள ்கரணத்தின் மீதடமநத சதுரத்தின் பரப்ப்ளவு 5 × 5 = 25 சதுர 
அலகு்கள் என்படத நாம் எளிதில் ்காண இயலும். ்மலும் 3 அலகு்கள் மற்றும் 4 அலகு்கள் நீ்ளமுள்்ள 
பக்கங்களின் மீதடமநத சதுரங்கள் முடற்ய 3 × 3 = 9 சதுர அலகு்கள் மற்றும் 4 × 4 = 16 சதுர அலகு்கள் 
ஆகிய பரப்ப்ளவு்கட்ளப் பபற்றிருககும். என்வ ்தற்றத்தின்படி, பசங்்காண முக்்காணத்தின் 
்கரணத்தின் மீதடமநத சதுரத்தில் உள்்ள ஓரலகு சதுரங்களின் எண்ணிகட்கயானது, மற்ற இரண்டு 
பக்கங்களின் மீதடமநத சதுரங்களில் உள்்ள ஓரலகு சதுரங்களின் எண்ணிகட்கககுச் சமமா்க 
உள்்ளன. வியப்பளிககிறதல்லவா?

ஆம். 5×5 = 3×3+4×4, 
அதாவது 25 = 9+16 என்று சரியா்க இருப்படத நாம் ்காணலாம்.

5.4 பிதறாகரஸ் நதற்ததின மறுதள்ல
ஒரு முக்்காணத்தின் நீ்ளமான பக்கத்தின் மீதடமநத சதுரத்தின் பரப்ப்ளவானது, 

மற்ற இரண்டு பக்கங்களின் மீதடமநத சதுரங்களின் பரப்ப்ளவு்களின் கூடுதலுககுச் 
சமம் எனில், அநத முக்்காணம் பசங்்காண முக்்காணம் ஆகும்.
எடுததுககறாட்டு:
முக்்காணம் ABC இல், 
AB AC BC2 2 2 2 2 2

11 60 3721 61� � � � � �   
என்வ, DABC ஆனது  ஒரு பசங்்காண முக்்காணம் ஆகும்.

3

4 5

25 ச�ர�க�

16
 ச

�
ர�

க�
9 ச�ர�க�

ப்டம் 5.22

ப்டம் 5.23

60 61

11

ப்டம் 5.24
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(i)   பிதா்்காரியன் பதா்டரடப உண்டமயாககும் வட்கயில் அடமயும் சிறப்பு எண்்கள்  
a, b மற்றும் c ஆனது பிதா்்காரியன் மூன்றன் பதாகுதி என அடழக்கப்படுகிறது.

எடுத்துக்காட்டு : (3,4,5) ஆனது ஒரு பிதா்்காரியன் மூன்றன் பதாகுதி ஆகும்.
(ii)   k என்பது 1 ஐ வி்ட அதி்கமான மிட்க முழு மற்றும்  

(a,b,c) ஆனது பிதா்கரஸ் மூன்றன் பதாகுதி எனில்,  
(ka,kb,kc) என்பதும் பிதா்கரஸ் மூன்றன்  
பதாகுதியா்க இருககும்.

என்வ, ஒரு பிதா்கரஸ் மூன்றன் பதாகுதிடய ‘k’ ஆல் பபருக்க, எண்ணற்ற பிதா்கரஸ் மூன்றன் 
பதாகுதி்கட்ள நாம் பபறலாம்.

இப்்பாது நாம் பிதா்கரஸ் ்தற்றத்டதப் பயன்படுத்தித் தீரவு ்காணும் வட்கயில், சில 
எடுத்துக்காட்டு்கட்ளக ்காண்்பாம்.

எடுததுககறாட்டு ாட்் 
ப்டத்தில் AB AC⊥  எனில்,

1) DABC இன் வட்க என்ன?
2) DABC இல், AB மற்றும் AC என்பன எவற்டறக குறிககின்றன?
3) CB ஐ எவவாறு அடழப்பாய?
4) AC AB=  எனில், ∠B  மற்றும் ∠C  ஆகியவற்றின் அ்ளவு்கள் என்ன?

தீர்வு:
a) A இல் AB AC⊥  ஆ்க இருப்பதால், DABC ஆனது ஒரு பசங்்காண முக்்காணமாகும்.
b) DABC இல், AB மற்றும் AC ஆகியடவ பசங்்காணத்டதத் தாஙகும் பக்கங்கள் ஆகும்.
c) CB என்பது ்கரணம் ஆகும்.
d) ∠ + ∠ =B C 90  மற்றும் சமபக்கங்களுககு எதி்ரயுள்்ள ்்காணங்கள் சமம். 
என்வ, ∠ = ∠ = =B C 90

2
45





எடுததுககறாட்டு ாட்் 
ஒரு பசங்்காண முக்்காணமானது 5 பச.மீ, 12 பச.மீ மற்றும் 13 பச.மீ ஆகிய அ்ளவு்கட்ளக 

ப்காண்்ட பக்கங்கட்ளப் பபற்றிருக்க இயலுமா?
தீர்வு:
a = 5 , b = 12  மற்றும் c = 13  எனக ப்காள்்க.
இப்்பாது,  a b2 2 2 25 12 25 144 169+ = + = + = = =132 2c
பிதா்கரஸ் ்தற்றத்தின் மறுதடலயின்படி, ப்காடுக்கப்பட்்ட பக்க அ்ளவு்கட்ளக ப்காண்்ட முக்்காணம் 
ஒரு பசங்்காண முக்்காணம் ஆகும்.

எடுததுககறாட்டு ாட்் 
20 அடி நீ்ளமுள்்ள ஏணி, தடரயிலிருநது 16 அடி உயரத்தில் சுவரிடனத் 

பதாடுமாறு சாயத்து டவக்கப்பட்டுள்்ளது எனில், சுவரிலிருநது ஏணியின் 
அடிப்பகுதியானது எவவ்ளவு தூரத்தில் உள்்ளது?

ப்டம் 5.25

ப்டம் 5.26

20
 அ

�

16
 அ

�

x

k (3,4,5) (5,12,13)
2k (6,8,10) (10,24,26)
3k (9,12,15) (15,36,39)
4k (12,16,20) (20,48,52)
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தீர்வு:
ஏணி, சுவர மற்றும் தடர ஆகியடவ ஏணிடயக ்கரணமா்கக ப்காண்்ட ஒரு பசங்்காண 

முக்்காணத்டத உருவாககுகிறது. ப்டத்திலிருநது பிதா்கரஸ் ்தற்றத்தின்படி,
20 162 2 2= + x  ⇒ = +400 256 2x  ⇒ = − = =x2 2400 256 144 12  ⇒ =x 12  அடி

என்வ, ஏணியின் அடிப்பகுதியானது சுவரிலிருநது 12 அடி தூரத்தில் உள்்ளது.

எடுததுககறாட்டு ாட்் 
ப்டத்திலிருநது LM, MN, LN ஆகியவற்டறயும், DDLON  இன் பரப்ப்ளடவயும் ்காண்்க.
தீர்வு:
DDLMO இலிருநது, பிதா்கரஸ் ்தற்றத்தின்படி,

LM OL OM2 2 2= −

⇒ = − = − = =LM 2 2 2 213 12 169 144 25 5  

 ∴  LM = 5 அலகு்கள்

DDNMO இலிருநது, பிதா்கரஸ் ்தற்றத்தின்படி,
    MN ON OM2 2 2= −

= − = − = =15 12 225 144 81 92 2 2

 ∴  MN = 9 அலகு்கள்
என்வ, LN LM MN= + = + =5 9 14 அலகு்கள்
DDLON base height� � �

1
2 இன் பரப்ப்ளவு DLON base height� � �

1
2  அடிப்பக்கம் DLON base height� � �

1
2  உயரம்

               
= × ×1

2
LN OM = × ×1

2
14 12

                   = 84  சதுர அலகு்கள்.

1. பிதா்கரஸ் மூன்றன் பதாகுதிடயப் பின்வருமாறு நாம் உருவாக்கலாம்.
m மற்றும் n ஆகியடவ ஏ்தனும் இரண்டு மிட்க முழுக்கள் என்்க (m > n).
a m n b mn= − =2 2

2,  மற்றும் c m n= +2 2  எனில், (a, b, c) ஆனது ஒரு பிதா்கரஸ் மூன்றன் 
பதாகுதியாகும். (ஏன்? எனச் சிநதிக்க)
அட்டவளணளய நிரபபுகட

m n a m n= −2 2 b mn= 2 c m n= +2 2 பிதா்கரஸ் மூன்றன் பதாகுதி
2 1
3 2
4 1 15 8 17 (15, 8, 17)
7 2 45 28 53 (45, 28, 53)

2.  ்கரணம் 85 ஆ்கவும் மற்ற இரு பக்க அ்ளவு்கள் முழுக்க்ளா்கவும் உட்டய பசங்்காண 
முக்்காணத்தின் பக்க அ்ளவு்கட்ளக ்காண்்க.

வசயல்பறாடு

ப்டம் 5.27
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எடுததுககறாட்டு ாட்ா 
DABC என்பது ஒரு சமபக்க முக்்காணம் மற்றும் பசங்்காண முக்்காணம் 
BCD இல் CD ஆனது 8 பச.மீ எனில், சமபக்க DABC இன் பக்கம் மற்றும் 
BD ஐக ்காண்்க.
தீர்வு:

 DABC ஒரு சமபக்க முக்்காணம் என்பதால், 
ப்டத்திலிருநது, AB=BC=AC= (x−2) பச.மீ

∴  DDBCD  இலிருநது, பிதா்கரஸ் ்தற்றத்தின்படி, 
BD BC CD2 2 2= +  ⇒ + = − +( ) ( )x x2 2 82 2 2

 
x x x x2 2 24 4 4 4 8+ + = − + +  ⇒ =8 82x  ⇒ =x cm8  பச.மீ

∴  சமபக்க ∆ ABC = 6 இன் பக்கம் ∆ ABC = 6 6 பச.மீ மற்றும் BD = 10 பச.மீ.

5.5 ஒருபுள்ளி வழிச் வசல்லும் நகறாடுகள் 
ஒரு த்ளத்தில் இரு ்நரக்்காடு்கள் ஒன்டறபயான்று 

சநதித்துக ப்காள்ளும்பபாழுது, அடவ பவட்டும் ் ்காடு்கள் என 
அடழக்கப்படுகிறது. இஙகு, ்்காடு்கள் l1 மற்றும் l2 ஆகியடவ 
O என்ற புள்ளியில் பவட்டிக ப்காள்கின்றன. இஙகு புள்ளி O 
ஆனது l1 மற்றும் l2 ஆகியவற்றின் பவட்டுப்புள்ளி எனப்படும்.
மூன்று அல்லது அதற்கு ்மற்பட்்டக ்்காடு்கள் ஒருபுள்ளி 
வழியா்கச் பசல்கின்றன எனில், அடவ ஒருபுள்ளி வழிச் 
பசல்லும் ்்காடு்கள் எனப்படும். 
 ப்டத்தில் AB

� ���
, CD
� ���

 மற்றும் PQ
� ���

 ஆகியடவ 
ஒருபுள்ளி வழிச்பசல்லும் ்்காடு்கள் மற்றும் O ஆனது 
ஒருங்கடமவுப் புள்ளியாகும்.
5.6 முகநகறாணததின �டுகநகறாடு
 ஒரு முக்்காணத்தின் உச்சிப் புள்ளிடயயும் அதன் எதிரப்பக்கத்தின் 
டமயப் புள்ளிடயயும் இடணககும் ்்காடு அம்முக்்காணத்தின் நடுக்்காடு 
ஆகும். 
 ப்டத்தில், AM என்பது DABC இன் நடுக்்கா்டாகும். 
 DABC இககு ்வறு ஏ்தனும் நடுக்்காடு்கள் உள்்ளனவா? ஆம், ஒரு 
முக்்காணத்திற்கு மூன்று உச்சிப் புள்ளி்கள் உள்்ளதால் மூன்று 
நடுக்்காடு்கட்ள ஒருவரால் ்காண இயலும்.

எடுததுககறாட்டு ாட்் 
 ப்டத்தில் ABC என்பது ஒரு முக்்காணம் என்்க. AM என்பது 
அதன் நடுக்்காடு்களில் ஒன்றாகும். BM = 3.5 பச.மீ  எனில் பக்கம்  
BC இன் நீ்ளம் என்ன?
தீர்வு:

AM என்பது நடுக்்காடு ⇒ M ஆனது BC இன் நடுப்புள்ளி ஆகும். 
BM = 3.5 பச.மீ எனில், BC = BM இன் நீ்ளத்டதப்்பால் இரும்டஙகு = 2 × 3.5 பச.மீ = 7 பச.மீ.

ப்டம் 5.28

(x–2) ெச.�

(x+2) ெச.�

A

B C

8 ெச.�

D

l2

O

l1
MathBits

குறுககுச் சாடல்கள்
A P D

B

QC

O

ஒரு புள்ளி வழிச் 
பசல்லும் மரத்துண்டு்கள்

A

B M C

A

B M C

ப்டம் 5.29

ப்டம் 5.30
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A

G

B C
1.  முக்்காண வடிவ ்காகிதத்டத எடுத்துக 

ப்காள்்க (குறுங்்காண முக்்காணத்டதக 
ப்காண்டு பதா்டஙகு்வாம்). அதற்கு ABC 
எனப் பபயரிடு்க.

2.  மடிப்புக ்்கா்டானது உச்சிப்புள்ளி A 
வழியா்கவும், B ஆனது C இன் ்மல் 
பபாருநதும் நிடலயில் BC ஐ சநதிககுமாறும் 
்காகிதத்திடன மடிக்க

3.  BC இன் டமயப்புள்ளி M ஐக குறிக்க. 4.  பதளிவா்கக ்காண விரும்பினால், இப்்பாது 
நீங்கள் நடுக்்காடு AM ஐ வடரநது 
ப்காள்்ளலாம் (அல்லது மடிப்பா்க்வ இருக்கலாம்).

5.  இ்த்பான்று மடித்து, மற்ற இரண்டு 
நடுக்்காடு்கட்ளயும் வடர்க.

6.  அடனத்து நடுக்்காடு்களும் ஒ்ரபுள்ளி 
வழிச் பசல்கின்றனவா?

இப்்பாது இ்த பசயல்பாட்டிடன மீண்டும் விரி்்காண மற்றும் பசங்்காண 
முக்்காணங்களுககும் பசய்க. உங்களின் முடிவு என்ன?
எநதபவாரு முக்்காணத்தின் மூன்று நடுக்்காடு்களும் ஒருபுள்ளி வழிச் பசல்லும் ்்காடு்கள் ஆகும்.

வசயல்பறாடு

5.6.1 �டுகநகறாட்டு ளமயம்
 ஒரு முக்்காணத்தின் மூன்று நடுக்்காடு்கள் சநதிககும் 
புள்ளி அதன் நடுக்்காட்டு டமயம் ஆகும். இது G என்ற எழுத்தால் 
குறிக்கப்படுகிறது.  இது புவிஈரப்பு டமயமா்கத் தி்கழவது ஒரு வியப்பாகும். 
இநத உண்டமடய ஒருவர எளிதில் சரிபாரக்கலாம். முக்்காண 
வடிவில் உள்்ள ஓர அட்ட்டடய எடுத்துகப்காள்்க. அதன் நடுக்்காட்டு 
டமயத்திடன விரல் நுனியி்லா அல்லது பபன்சிலின் நுனியி்லா 
டவப்பதன் மூலம் அம்முக்்காணத்டதக கிட்டமட்்டமா்க நிடலநிறுத்த இயலும்.
 முக்்காணத்தின் நடுக்்காட்டு டமயத்டதக ்காண மூன்று நடுக்்காடு்கட்ளயும் ்காண 
்வண்டுமா? இப்்பாது, பின்வரும் வினாக்களுக்கான விட்ட்கட்ள நீங்க்ளா்க்வ ஆராயலாம்.

  (i) ஒரு முக்்காணத்தின் நடுக்்காட்டு டமயத்டத எவவாறு ்காண்பீர்கள்?
 (ii) நடுக்்காட்டு டமயமானது உச்சிப் புள்ளி்களிலிருநது சமதூரத்தில் உள்்ளனவா?
(iii) ஒரு முக்்காணத்தின் நடுக்்காட்டு டமயம் எப்்பாதும் அதன் உள்பகுதியி்ல்ய அடமகிறதா?

05_8th_Maths_Geometry_TM.indd   178 20-02-2020   01:47:00 PM



வடிவியல் 179

(iv) (அ)  இருசமபக்க முக்்காணம் (ஆ)  சமபக்க முக்்காணம்  
 ஆகியவற்றின் நடுக்்காடு்களில் ஏ்தனும் சிறப்புத்தன்டம உள்்ளனவா?

முகநகறாணததின �டுகநகறாட்டு ளமயததின  பண்புகள்:
 முக்்காணத்தின் நடுக்்காட்டு டமயத்தின் அடமவி்டமானது சில சிறப்புப் பண்பு்கட்ளக 
ப்காண்டுள்்ளது.

 எப்்பாதும் அது முக்்காணத்தின் உள்பகுதியி்ல்ய அடமகிறது. 
  எநதபவாரு முக்்காணப்ப்டலத்திற்கும் புவிஈரப்பு டமயமா்கத் 

தி்கழவடத நாம் ஏற்்கன்வப் பாரத்திருககி்றாம்.
  ப்காடுக்கப்பட்டுள்்ள ப்டத்டத உற்று்நாககு்க. ஒவ்வார உச்சிப் 

புள்ளியிலிருநதும் Gஇககு வடரயப்பட்டுள்்ள ்்காடு்கள் △ABG, 
△BCG மற்றும் △CAG ஆகிய மூன்று முக்்காணங்கட்ள 
உருவாககுகிறது. வியக்கத்தக்க வட்கயில், இநத மூன்று 
முக்்காணங்களும் சம பரப்ப்ளடவக ப்காண்டுள்்ளன.

முக்கோணத்தின் நடுக்கோடுகள் அதனை சம பரபபளவுள்ள மூன்று சிறிய முக்கோணஙகளோகப 
பிரிககும்!

       முக்்காணத்தின் நடுக்்காட்டு டமயமானது ஒவபவாரு  
              நடுக்்காட்ட்டயும், உச்சிப் புள்ளிககு அரு்காடமயில் இருககும் 
்்காட்டுத்துண்டு மற்பறான்டறப் ்பால் இரும்டங்கா்க உள்்ளவாறு 
இரண்்டா்கப் பிரிககிறது. 
 அதாவது, நடுக்்காட்டு டமயமானது ஒவபவாரு நடுக்்காட்ட்டயும் 
2:1 என்ற விகிதத்தில் பிரிககிறது (எடுத்துக்காட்்டா்க, GD ஆனது PD இல் ⅓ பங்காகும்). 
(்காகிதமடிப்பு முடறயில் இதடனச் சரிபாரக்க முயற்சி பசய).

Q D R

E
G

P

F

PG : GD = 2:1
QG : GE = 2:1
RG : GF =  2:1

எடுததுககறாட்டு ாட்் 
 ப்டத்தில், G ஆனது முக்்காணம் XYZ இன் நடுக்்காட்டு டமயம் ஆகும்.

(i) GL = 2.5 பச.மீ எனில், XL இன் நீ்ளம் ்காண்்க.
(ii) YM = 9.3 பச.மீ எனில், GM இன் நீ்ளம் ்காண்்க.

தீர்வு:
(i)  G ஆனது நடுக்்காட்டு டமயம் என்பதால்,  XG : GL = 2 : 1 
      ⇒ XG : 2.5 = 2 : 1.
 என்வ, 1 × (XG) = 2 × (2.5) ⇒ XG = 5 பச.மீ ஆகும்.
 \ XL இன் நீ்ளம் = XG + GL = 5 + 2.5 = 7.5 பச.மீ.

(ii) YG இன் நீ்ளம் இரண்டு பஙகு எனில், GM இன் நீ்ளம் 1 பஙகு ஆகும் (ஏன்?).
 அதாவது YM இன் நீ்ளம் 3 பஙகு்கள் ஆகும். 
 3 பஙகு்கள் என்பது 9.3 பச.மீ நீ்ளம் ஆகும். ஆ்க்வ, GM இன் நீ்ளம் (1பஙகு) = 9.3 ÷ 3 = 3.1 பச.மீ.

எடுததுககறாட்டு ாட்் 
 ABC ஆனது ஒரு முக்்காணம் மற்றும் G ஆனது அதன் நடுக்்காட்டு 
டமயம் ஆகும். AD=12 பச.மீ, BC=8 பச.மீ மற்றும் BE=9 பச.மீ எனில், BDG∆  இன் 
சுற்ற்ளடவக ்காண்்க.

ப்டம் 5.32

X

ZLY

N M
G

B C

A

G

நடுக்்காட்டு டமயம்

ப்டம் 5.31

்வறு  
ஏதாவது எளிய  முடற

CB D

G

EF

A
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தீர்வு:
ABC ஆனது ஒரு முக்்காணம் மற்றும் G ஆனது  அதன் நடுக்்காட்டு டமயம் ஆகும்.

( )1 1 AD = 12 cm GD =   of AD = 12  = 4 cm
3 3

⇒
 
பச.மீ ( )1 1 AD = 12 cm GD =   of AD = 12  = 4 cm

3 3
⇒

 
( )1 1 AD = 12 cm GD =   of AD = 12  = 4 cm

3 3
⇒

 
இல் ( )

1 1 AD = 12 cm GD =   of AD = 12  = 4 cm
3 3

⇒
 
பஙகு ( )1 1 AD = 12 cm GD =   of AD = 12  = 4 cm

3 3
⇒  பச.மீ மற்றும்

BE = 9 cm BG = 2
3

 of BE = 2
3

(9) = 6cmÞ
 
பச.மீ BE = 9 cm BG = 2

3
 of BE = 2

3
(9) = 6cmÞ

 
BE = 9 cm BG = 2

3
 of BE = 2

3
(9) = 6cmÞ

 
இல் BE = 9 cm BG = 2

3
 of BE = 2

3
(9) = 6cmÞ

 
பஙகு BE = 9 cm BG = 2

3
 of BE = 2

3
(9) = 6cmÞ  பச.மீ

்மலும், D என்பது BC இன் டமயப்புள்ளி  of 1 1BD = BC = (8) = 4cm
2 2

⇒
 

 of 1 1BD = BC = (8) = 4cm
2 2

⇒
 
இல்  of 1 1BD = BC = (8) = 4cm

2 2
⇒

 
பஙகு  of 1 1BD = BC = (8) = 4cm

2 2
⇒

 
பச.மீ. 

\ BDG∆  இன் சுற்ற்ளவு = BD+GD+BG = 4+4+6 = 14 பச.மீ

5.7 முகநகறாணததின வசங்குததுகநகறாடு
 முக்்காணத்தின் உயரம் என்று அறியப்படும் முக்்காணத்தின் 
பசஙகுத்துக்்காடு என்பது முக்்காணத்தின் உச்சியிலிருநது அதன்  
எதிரப்பக்கத்திற்குச் பசஙகுத்தா்க வடரயப்படும் ்்கா்டாகும். பசஙகுத்துக 
்்கா்டானது முக்்காணத்தின் அடிப்பக்கத்தின் மீது பசங்்காணத்டத 
உருவாககுகிறது. இஙகு DABC இல் AD ஆனது பசஙகுத்துக்்காடு்களில் 
ஒன்றாகும். அதாவது, AD ⊥  BC. 

                 

1. ஒரு குறுங்்காண 
முக்்காண வடிவில் 
பவட்்டப்பட்டுள்்ள ்காகிதத்டத 
எடுத்துக ப்காள்்க, அதற்கு  
ABC எனப் பபயரிடு்க.

2. முக்்காணத்தின் ஒரு  
பக்கமானது அதன் மீது 
பபாருநதுமாறும் அப்பக்கத்திற்கு 
எதி்ரயுள்்ள உச்சிடயப் 
பபற்றிருககுமாறும் 
அம்முக்்காணத்டத மடிக்க.

3. நீங்கள் பசஙகுத்துக்்காட்ட்ட 
பதளிவா்கக ்காண 
விரும்பினால் இப்்பாது நீங்கள் 
பசஙகுத்துக்்காடு AM ஐ 
வடரநது ப்காள்்ளலாம்.

 இ்த்பான்று மற்ற இரு பக்கங்களின் பசஙகுத்துக்்காடு்கட்ளயும் ்காண்்க. ்மலும், 
உங்கள் ஆசிரியரின் உதவியு்டன் பசங்்காண மற்றும் விரி்்காண முக்்காணங்களின் 
பசஙகுத்துக்்காடு்கட்ளயும் ்காண்்க. ஒரு முக்்காணத்தின் அடனத்துச் பசஙகுத்துக்்காடு்களும் 
ஒரு புள்ளி வழியா்கச் பசல்கின்றனவா?  

எநதபவாரு முக்்காணத்தின் மூன்று பசஙகுத்துக்்காடு்களும் ஒருபுள்ளி வழிச் பசல்லும் 
்்காடு்கள் ஆகும். 

அவவாறு சநதிககும் புள்ளியானது அதன் பசங்்காட்டுடமயம் ஆகும். இது H என்ற எழுத்தால் 
குறிக்கப்படுகிறது.

வசயல்பறாடு

A

B B

A

C C

A

B C

ெச
�

�
��

�ே
கா

�

A

DB C
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1.  குறுங்நகறாண முகநகறாணததில், மூன்று பசஙகுத்துக 
்்காடு்களும் முக்்காணத்தின் உள்பகுதியி்ல்ய அடமயும்.  
அதன் பசங்்காட்டு டமயம் எஙகு அடமயும்?  
முக்்காணத்தின் உள்பகுதியில் அடமயுமா?  
அல்லது பவளிப்பகுதியில் அடமயுமா? 

2.  வசங்நகறாண முகநகறாணததில், ்கரணத்திற்குச் பசஙகுத்தா்க  
உள்்ள பசஙகுத்துக்்கா்டானது உள்பகுதியிலும், மற்ற இரண்டு  
பசஙகுத்துக்்காடு்கள் பசங்்காணத்டதத் தாஙகும்  
பக்கங்க்ளா்கவும் அடமயும். இவவட்க முக்்காணங்களுககுச்  
பசங்்காட்டுடமயம் எஙகு அடமயும் எனக கூற இயலுமா?

3.  விரிநகறாண முகநகறாணததில், விரி்்காணத்டதத் தாஙகும்  
உச்சியிலிருநது வடரயப்படும் பசஙகுத்துக்்காடு  
முக்்காணத்தின் உள்பகுதியிலும் குறுங்்காணங்கட்ளத்  
தாஙகும் உச்சி்களிலிருநது வடரயப்படும் மற்ற இரு  
பசஙகுத்துக்்காடு்கள் முக்்காணத்தின் பவளிப்பகுதியிலும்  
அடமயும். இவவட்க முக்்காணங்களுககுச் பசங்்காட்டு டமயம்  
எஙகு அடமயும் எனக கூற இயலுமா?

குறுங்்காண முக்்காணத்தில்  
பசஙகுத்துக ்்காடு்கள்

Altitude of an acute triangle

பசங்்காண முக்்காணத்தில்  
பசஙகுத்துக ்்காடு்கள்

Altitude of a right triangle

சிந்திகக

5.8 முகநகறாணததின ளமயககுததுகநகறாடுகள்
 பின்வரும் ்கருத்துக்கட்ள நாம் முதலில் நிடனவு கூர்வாம்.

குததுகநகறாடு ளமயகநகறாடு (இருசமவவட்டி) ளமயககுததுகநகறாடு

A P
90°

B

l

P M Q

l1

X M
90°

Y

l2

 

AB என்பது ஒரு ்்காட்டுத்துண்டு. 
l ஆனது AB இககுச் பசஙகுத்து. 
P என்பது குத்துக் ்காட்டின் 
அடியாகும். இஙகு, AP PB≠  
என்பது குறிப்பி்டத்தக்கது.

PQ  என்பது ஒரு ் ்காட்டுத் துண்டு. 
l1 ஆனது PQ  இன் டமயக்்காடு. 
M என்பது PQ  இன் டமயப்புள்ளி 
ஆகும். l1 ஆனது PQ  இககுச் 
பசஙகுத்தா்க இருக்க ்வண்டிய 
அவசியமில்டல.

�XY  என்பது ஒரு ்்காட்டுத்துண்டு. 
l2 ஆனது �XY இன் டமயக் ்காடு. 

ம்லும், l2 என்பது �XY  இககுச் 
பசஙகுத்து. M ஆனது �XY  இன் 
டமயப்புள்ளி.

 முக்்காணம் ABC ஐக ்கருத்தில் ப்காள்்க. அதற்கு மூன்று பக்கங்கள் உள்்ளன. ஒவபவாரு 
பக்கத்திற்கும் ஒரு டமயககுத்துக்்காட்டிடனப் பின்வருமாறு நீங்கள் பபற இயலும்.

விரி்்காண முக்்காணத்தில்  
பசஙகுத்துக ்்காடு்கள்

Altitude of an obtuse triangle
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A

B CM

A

N

B C
CB

A

P

பக்கம் BC இன் டமயக 
குத்துக்்காடு

பக்கம் AC இன் டமயக 
குத்துக்்காடு

பக்கம் AB இன் 
டமயககுத்துக்்காடு

M என்பது BC  இன் 
டமயப்புள்ளி ஆகும். M இல் 
நாம் பசங்்காணத்டதப் 
பபறுகி்றாம்.

N என்பது AC  இன் 
டமயப்புள்ளி ஆகும். N இல் 
நாம் பசங்்காணத்டதப் 
பபறுகி்றாம்.

P என்பது AB  இன் 
டமயப்புள்ளி ஆகும். P இல் 
நாம் பசங்்காணத்டதப் 
பபறுகி்றாம்.

 ஒரு முக்்காணத்தின் மூன்று டமயககுத்துக ்்காடு்களும் ஒரு புள்ளி வழிச்பசல்லும் 
்்காடு்க்ளா்க அடமவது வியப்பிற்குரியது!

 ்காகித மடிப்பு முடறயில் முக்்காணத்தின் பக்கங்களின் டமயககுத்துக 
்்காடு்கள் ஒ்ர புள்ளி வழிச் பசல்வடத நாம் ்காண இயலும். முயற்சி பசய்க!

எநதபவாரு முக்்காணத்தின் பக்கங்களின் டமயககுத்துக்்காடு்களும் 
ஒருபுள்ளி வழிச் பசல்லும் ்்காடு்க்ளாகும். 

நடுக்்காட்டு டமயம் ்காண்பதற்குச் பசயதடதப் ் பான்்ற, குறுங்்காண, 
விரி்்காண, பசங்்காண, இருசமபக்க மற்றும் சமபக்க முக்்காணம் ்பான்ற பவவ்வறு 
வட்க முக்்காணங்களுககும் இச்பசயல்பாட்டிடன  மீண்டும் பசய்க. இவவட்கயில் 
சமபக்க முக்்காணங்களின் டமயககுத்துக ்்காடு்கள் ஏ்தனும் சிறப்புத் தன்டமடயப் 
பபற்றுள்்ளனவா?

A

P N

MB C

S

வசயல்பறாடு

5.8.1 சுறறுவட்ட ளமயம்
 ஒரு முக்்காணத்தின் மூன்று பக்கங்களின் டமயககுத்துக 
்்காடு்களும் சநதிககும் புள்ளி அதன் சுற்றுவட்்ட டமயம் ஆகும். 
இது S என்ற எழுத்தால் குறிக்கப்படுகிறது.  அது ஏன் அவவாறு 
அடழக்கப்படுகிறது? 
 ஏபனனில், முக்்காணத்தின் பக்கங்களின் 
டமயககுத்துக்்காடு்கள் சநதிககும் புள்ளிடய சுற்றுவட்்ட டமயமா்கக 
ப்காண்டு, அம்முக்்காணத்தின் மூன்று உச்சிப்புள்ளி்கள் வழியா்கச் 
பசல்லுமாறு முக்்காணத்திடனச் சுற்றிலும் ஒருவரால் வட்்டத்திடன 
வடரய இயலும்.  இவவாறு, சுற்றுவட்்ட டமயமானது முக்்காணத்தின் 
உச்சி்களிலிருநது சமதூரத்தில் அடமநதுள்்ளது.

A

P N

M C

S

B
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வடிவியல் 183

 ்காகித மடிப்பு முடறயில் பின்வருவனவற்டறச் சரியானடவயா என ஆராய்க:
1. குறுங்்காண முக்்காணத்தின் சுற்றுவட்்டடமயமானது அம்முக்்காணத்தின் 

உள்பகுதியி்ல்ய அடமயும்.
2. விரி்்காண முக்்காணத்தின் சுற்றுவட்்டடமயானது அம்முக்்காணத்தின் 

பவளிப்பகுதியி்ல்ய அடமயும்.
3. பசங்்காண முக்்காணத்தின் சுற்றுவட்்டடமயானது அம்முக்்காணத்தின் ்கரணத்தின் 

டமயப்புள்ளியில் அடமயும்.

வசயல்பறாடு

எடுததுககறாட்டு ாட்் 
 DABC இல்,  S என்பது சுற்றுவட்்ட டமயம், BC = 72  பச.மீ மற்றும்  
DS = 15 பச.மீ எனில் சுற்றுவட்்டத்தின் ஆரத்டதக ்காண்்க. 
தீர்வு:
 DABC இல் S என்பது சுற்றுவட்்டடமயமாகும் என்பதால்,  
அது A,  B   மற்றும்  C  இலிருநது சமதூரத்தில் இருககும். ஆ்க்வ 
AS  =  BS  =  CS  =  சுற்றுவட்்டத்தின் ஆரம். AD ஆனது BC  இன் 
டமயககுத்துக்்காடு என்பதால்,  BD BC cm= × = × =

1
2

1
2

72 36 பச.மீ 

 பசங்்காண முக்்காணம் BDS இல், பிதா்கரஸ் ்தற்றத்தின்படி,
 BS = BD +SD = 36 + 15 = 1521 = 392 2 2 2 2 2 ÞBS = 39cm. பச.மீ

  D ABC  இன் சுற்றுவட்்டத்தின் ஆரம் = 39 பச.மீ ஆகும்.

5.9 முகநகறாணததின நகறாண இருசமவவட்டிகள் 
 முநடதய வகுப்பில், ்்காண இருசமபவட்டி்கட்ளப் பற்றி நாம் 
்கற்றிருககி்றாம். ்்காண இருசமபவட்டி என்பது ஒரு ்்காணத்டத இரண்டு 
சமஅ்ளவுள்்ள ்்காணங்க்ளா்கப் பிரிககும் ்்காடு அல்லது ்கதிர ஆகும். ப்டத்தில், 
∠ABC ஆனது BD என்ற ் ்காட்டின் மூலம் ∠ABD = ∠CBD என இருககுமாறு 
இருசம ்்காணங்க்ளா்கப் பிரிக்கப்படுகிறது.
 முக்்காணம் ABC ஐக ்கருத்தில் ப்காள்்க. ஒரு முக்்காணம் எத்தடன 
்்காணங்கட்ளப் பபற்றிருககிறது? 3 ் ்காணங்கள். ஒவபவாரு ் ்காணத்திற்கும் 
ஒரு ்்காண இருசமபவட்டிடயப் பின்வருமாறு நீங்கள் பபற இயலும்.

A

B CD

A

B C

E

A

B C

F

AD ஆனது ∠A ஐ  இருசம 
அ்ளவுள்்ள ்்காணங்க்ளா்கப் 
பிரிககிறது. என்வ, அது ∠A இன் 
்்காண இருசமபவட்டி ஆகும்.

BE ஆனது ∠B ஐ இருசம அ்ளவுள்்ள 
்்காணங்க்ளா்கப் பிரிககிறது. 
என்வ அது ∠B இன் ்்காண 
இருசமபவட்டி ஆகும்.

CF ஆனது ∠C ஐ இருசம அ்ளவுள்்ள 
்்காணங்க்ளா்கப் பிரிககிறது. 
என்வ அது ∠C இன் ்்காண 
இருசமபவட்டி ஆகும்.

72 ெச.�

15
 

A

B CD

S

ெச
.�
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40º
40º
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184 8 ஆம் வகுப்பு கணக்கு

1.  முக்்காண வடிவில் 
பவட்்டப்பட்டுள்்ளக ்காகிதத்திடன 
எடுத்துகப்காள்்க.

அதற்கு ABC எனப் பபயரிடு்க.

2. எதிரப்பக்கங்கள் ஒன்றன்மீது 
ஒன்று பபாருநதுமாறும், 
உச்சிப்புள்ளிடயப் பபற்றிருககுமாறும் 
முக்்காணத்திடன மடிக்க. 
இ்த்பான்று மீண்டும் பசயது மற்ற 
இரண்டு ்்காணங்களின் ்்காண 
இருசமபவட்டி்கட்ளக ்காண்்க.

3. அடனத்து மடிப்புக 
்்காடு்கட்ளயும் வடர்க.

அடனத்துக ்்காண இருசம 
பவட்டி்களும் ஒ்ர புள்ளி 
வழிச் பசல்கின்றனவா?

 இ்த பசயல்பாட்டிடன மீண்டும் விரி்்காண மற்றும் பசங்்காண முக்்காணங்களுககும் 
பசயது பாரக்கவும். உங்களின் முடிவு என்ன? அடனத்து வட்க முக்்காணங்களிலும், ்்காண 
இருசமபவட்டி்கள் ஒ்ர புள்ளி வழிச் பசல்கின்றனவா? ஆம்,

எநதபவாரு முக்்காணத்தின் மூன்று ்்காண இருசமபவட்டி்களும்  
ஒரு புள்ளி வழிச் பசல்லும் ்்காடு்கள் ஆகும்.

வசயல்பறாடு

B C

A A

B C

A

B C

5.9.1 உள்வட்ட ளமயம்
 ஒரு முக்்காணத்தின் மூன்று ்்காணங்களின் 
இருசமபவட்டி்களும் சநதிககும் புள்ளி அம்முக்்காணத்தின் 
உள்வட்்டடமயம் எனப்படும். இது I என்ற எழுத்தால் குறிக்கப்படுகிறது.
 ஏன் அவவாறு அடழக்கப்படுகிறது? ஏபனனில், ் ்காணங்களின் 
இருசமபவட்டி்கள் சநதிககும் புள்ளிடய டமயமா்கக ப்காண்டு, 
ஒரு முக்்காணத்தின் மூன்று பக்கங்கட்ளயும் உட்புறமா்கத் 
பதாட்டுச் பசல்லுமாறு அம்முக்்காணத்தினுள் வட்்டம் வடரய இயலும். முக்்காணத்தின் 
உள்வட்்டடமயத்திலிருநது அதன் ஒவபவாரு பக்கத்திற்கும் வடரயப்படும் பசஙகுத்துக ்்காட்டின் 
நீ்ளம் சமமா்க இருககும். இவவாறு உள்வட்்ட டமயமானது முக்்காணத்தின் அடனத்து 
பக்கங்களுககும் சமதூரத்தில் உள்்ளது.

எடுததுககறாட்டு ாட்ட 
 முக்்காணம் PQR  இன் உள்வட்்ட டமயத்திடனக ்கண்்டறி்க.
தீர்வு:
 முக்்காணத்தின் உள்வட்்ட டமயமானது அதன் ்்காணங்களின் 
இருசமபவட்டி்கள் சநதிககும் புள்ளி ஆகும்.
 இஙகு PM  மற்றும் QN ஆகியடவ முடற்ய ∠P மற்றும் ∠Q  இன் 
்்காண இருசமபவட்டி்கள் ஆகும். அடவ B இல் பவட்டிகப்காள்கின்றன.
 என்வ, முக்்காணம் PQR இன் உள்வட்்ட டமயம் B ஆகும்.
 A மற்றும் C ஆகியடவ D ABCPQR இன் உள்வட்்ட டமயங்க்ளாகுமா? ஏன்?

I

CB

A
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      ப்காடுக்கப்பட்டுள்்ள முக்்காணத்தின் வட்கடயப் பபாறுத்து நடுக்்காட்டு டமயம், 
பசங்்காட்டுடமயம், சுற்றுவட்்டடமயம் மற்றும் உள்வட்்டடமயம் ஆகியவற்றின் 
அடமவி்டங்கள் ்வறுபடுகின்றன. அவற்றின் அடமவி்டங்கட்ள எளிதில் நிடனவில் 
ப்காள்்ள பின்வரும் குறிப்பு்கள் நமககு உதவியா்க இருககும்.

(i) அடனத்து வட்க முக்்காணங்களுககும், நடுக்்காட்டுடமயமும் (G)  உள்வட்்ட டமயமும் 
(I) முக்்காணத்தின் உள்பகுதியி்ல்ய அடமயும்.

(ii) பசங்்காட்டுடமயமானது (H) குறுங்்காண முக்்காணத்தின் உள்பகுதியிலும், விரி்்காண 
முக்்காணத்தின் பவளிப்பகுதியிலும்,  பசங்்காண முக்்காணத்தின் பசங்்காணம் (90°) 
அடமயும் உச்சியின் மீதும் அடமயும்.

(iii) சுற்றுவட்்டடமயமானது (S), குறுங்்காண முக்்காணத்தின் உள்பகுதியிலும், விரி்்காண 
முக்்காணத்தின் பவளிப்பகுதியிலும், பசங்்காண முக்்காணத்தின் ்கரணத்தின் மீதும் அடமயும். 

A

A A

A

B
C

D

B CD
CDB

B C

D
3.5 ெச.� 25º

25º

3.5 ெச.�

l1
 ஒவபவாரு முக்்காணத்திலும் ப்காடுக்கப்பட்டுள்்ள 
்்காடு்களின் வட்க்கட்ள அட்டயா்ளம் ்காண்்க.
 (நடுக்்காடு, பசஙகுத்துக்்காடு, டமயககுத்துக்்காடு, 
்்காண இருசமபவட்டி) 

(i) AD =__________             (ii)  l1  =__________

(iii) BD =__________          (iv) CD =__________

இவறள் முயல்க

                    1. ்காகித மடிப்பு முடறயில் சமபக்க முக்்காணத்தின் நடுக்்காட்டுடமயம்,  
பசங்்காட்டு டமயம், சுற்றுவட்்டடமயம் மற்றும் உள்வட்்டடமயம் ஆகியவற்டறக 
்காண்்க. அடவ ஒ்ர புள்ளியில் அடமகிறதா? 

2. ்காகித மடிப்பு முடறயில் ஒரு முக்்காணத்தின் நடுக்்காட்டுடமயம் (G), பசங்்காட்டு 
டமயம் (H), சுற்றுவட்்டடமயம் (S) மற்றும்  உள்வட்்டடமயம் (I) ஆகியவற்டறக ்காண்்க. 
G, H, S மற்றும் I ஐ இடணக்க. அடவ ஒரு ்்கா்டடமப் புள்ளி்க்ளா?

வசயல்பறாடு

பயிறசி 5.2

1. நகறாடிட்ட இடங்களை நிரபபுக:
 (i) ∆PQR இல், ∆PQR PR PQ QR,

2 2 2= +  எனில், ∆PQR இல் பசங்்காணத்டதத் தாஙகும் உச்சி 
__________ ஆகும்.

 (ii)  ‘l’ மற்றும் ‘m’ ஆகியடவ பசங்்காணத்டதத் தாஙகும் பக்கங்கள் மற்றும் n ஆனது 
பசங்்காண முக்்காணத்தின் ்கரணம் எனில், l 2 =  __________.

 (iii) ஒரு முக்்காணத்தின் பக்கங்கள் 5:12:13 என்ற விகிதத்தில்  இருநதால், அது ஒரு 
__________ முக்்காணம் ஆகும்.

(iv) ஒரு முக்்காணத்தின் நடுக்்காடு்கள் பவட்டிகப்காள்ளும் புள்ளி __________ஆகும்.
(v) ஒரு முக்்காணத்தின் நடுக்்காட்டுடமயமானது ஒவபவாரு நடுக்்காட்ட்டயும் ________ 

விகிதத்தில் பிரிககின்றது.
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186 8 ஆம் வகுப்பு கணக்கு

2. சரியறா அல்்லது தவ்றா எைக கூறுக:
 (i) 8, 15, 17 ஆனது ஒரு பிதா்்காரியன் மூன்றன் பதாகுதியாகும்.
 (ii)   பசங்்காண முக்்காணத்தில், மி்க நீ்ளமான பக்கம் ்கரணம் ஆகும்.

(iii) எநதபவாரு முக்்காணத்தின் நடுக்்காட்டுடமயமும் உள்வட்்டடமயமும் 
அம்முக்்காணத்தின் உள்பகுதியில் அடமயும்.

(iv) ஒரு முக்்காணத்தின் நடுக்்காட்டுடமயமும், பசங்்காட்டுடமயமும், உள்வட்்ட டமயமும் 
ஒரு ்்கா்டடமவுப் புள்ளி்கள் ஆகும்.

(v) ஒரு முக்்காணத்தின் உள்வட்்டடமயமானது அதன் அடனத்து உச்சிப்புள்ளி்களிலிருநதும் 
சமதூரத்தில் உள்்ளது. 

3.  பிதா்கரஸ் ்தற்றத்டதப் பயன்படுத்திக ப்காடுக்கப்பட்டுள்்ள பக்கங்கள் ஒரு பசங்்காண 
முக்்காணத்தின் பக்கங்க்ளாகுமா? என்படதச் சரிபாரக்க.
(i) 8,15,17 (ii) 12,13,15 (iii) 30,40,50 (iv) 9,40,41 (v) 24,45,51

4.   பின்வரும் முக்்காணங்களில் பதரியாத பக்கங்கட்ளக ்காண்்க.
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5.   ஓர இருசமபக்க முக்்காணத்தில் சமபக்கங்கள் ஒவபவான்றும் 13 பச.மீ மற்றும் அடிப்பக்கம் 
24 பச.மீ எனில், அதன் உயரத்டதக ்காண்்க.

6.   ப்டத்தில் வானூரதிககும் ்கப்பலுககும் இட்ட்ய உள்்ள தூரத்டதக 
்காண்்க. 

7. முக்்காணம் ABC இல், BC இன் டமயககுத்துக்்காடு 
l1  ஆகும். BC=12 பச.மீ, SM=8 பச.மீ எனில் CS ஐக 
்காண்்க. 

8. DPQR இன் நடுக்்காட்டுடமயத்டதக 
்கண்்டறி்க.

9. DPQR இன் பசங்்காட்டுடமயத்டதக 
்கண்்டறி்க.

10. ப்காடுக்கப்பட்டுள்்ள ப்டத்தில், YZ இன் 
டமயப்புள்ளி A மற்றும் G ஆனது முக்்காணம் 
XYZ இன் நடுக்்காட்டுடமயம் ஆகும். GA இன் 
நீ்ளம் 3 பச.மீ எனில் XA ஐக ்காண்்க. 

11. DXYZ இன் உள்வட்்ட டமயம் I, 
∠ = °IYZ 30  மற்றும் ∠ = °IZY 40  எனில் 
∠YXZ  ஐக ்காண்்க. 
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வகறாள்குறிவளக விைறாககள்
12.   D GUT ஆனது ஓர இருசமபக்க பசங்்காண முக்்காணம் எனில் 

∠TUG  என்பது __________ ஆகும்.
(அ) 30º  (ஆ) 40º (இ) 45º (ஈ) 55º  

13. 12 பச.மீ மற்றும் 16 பச.மீ பக்க அ்ளவு்கட்ளக ப்காண்்ட ஒரு பசங்்காண முக்்காணத்தின் ்கரணம் 
__________ ஆகும்.
(அ) 28 பச.மீ  (ஆ) 20 பச.மீ  (இ) 24 பச.மீ (ஈ) 21 பச.மீ

14.   நீ்ளம் 21 பச.மீ மற்றும் மூடலவிட்்டம் 29 பச.மீ அ்ளவுட்டய ஒரு பசவவ்கத்தின் பரப்ப்ளவு 
__________.
(அ) 609 பச.மீ2  (ஆ) 580 பச.மீ2  (இ) 420 பச.மீ2 (ஈ) 210 பச.மீ2

15.   ஒரு பசங்்காண முக்்காணத்தின் பக்கங்களின் விகிதம் 5:12:13 மற்றும் அதன் சுற்ற்ளவு 120 
அலகு்கள் எனில், அதன் பக்கங்கள்___________ ஆகும்.

 (அ) 25, 36, 59  (ஆ) 10,24,26  (இ) 36, 39, 45 (ஈ) 20,48,52

பயிறசி 5.3

பல்வளகத தி்ைறிப பயிறசிக கணககுகள்
1. ப்டத்தில் ∠ ≡ ∠1 2  மற்றும் ∠ ≡ ∠3 4  ஆகும் 

எனில், D MUG∠ ≡ ∠3 4D TUB என நிரூபி. 
2. ப்டத்திலிருநது, D  SUN D  RAY என 

நிரூபி.

3. ஒரு ் ்காபுரத்தின் உச்சியானது தடரயில் R என்ற 
இ்டத்தில் உள்்ள ஒரு ்கண்ணாடியின் மூலம் 
பிரதிபலித்து பாரக்கப்படுகிறது. DPQR D DSTR  
எனில், ்்காபுரத்தின் உயரத்டதக ்காண்்க.

அ�அ� அ�அ�

அ�அ�

4.   ப்டத்தில், ஒரு ்கம்பத்திடனத் தடரயு்டன் 
நிடலநிறுத்தத் ்தடவயான ்கம்பியின் 
நீ்ளம் என்ன?

15 அ�

x

20
 அ

�

5.   ரித்தி்கா என்பவர 25 அஙகுலம் திடர (screen) ப்காண்்ட ஓர எல்.இ.டி (LED) பதாடலக்காட்சிடய 
வாஙகுகிறார. அதன் உயரம் 7 அஙகுலம் எனில், திடரயின் அ்கலம் என்ன? ்மலும், அவ்ளது 
பதாடலக்காட்சிப் பபட்்ட்கம் 20 அஙகுலம் அ்கலம் ப்காண்்டது எனில், பதாடலக்காட்சிடய அநத 
பபட்்ட்கத்தினுள் டவக்க இயலுமா? ்காரணம் கூறு்க.

G

U T

M

G B

T
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நமறசிந்தளைக கணககுகள்
6. ப்டத்தில், ∠ ≡ ∠TMA IAM  மற்றும் 

∠ ≡ ∠TAM IMA . P ஆனது MI இன் 
டமயப்புள்ளி மற்றும் N ஆனது AI இன் 
டமயப்புள்ளி எனில், D PIN D ATM. 
என நிரூபி.

7. ப்டத்தில் ∠ ≡ ∠FEG 1  எனில்,
DG DE DF2 = .  என நிரூபி.

8.   ஒரு சாயசதுரத்தின் மூடலவிட்்டங்கள் 12 பச.மீ மற்றும் 16 பச.மீ எனில், அதன் சுற்ற்ளடவக ்காண்்க. 
(குறிப்பு: சாயசதுரத்தின் மூடலவிட்்டங்கள் ஒன்றுகப்கான்று பசஙகுத்தா்க இருசமக கூறிடும்).

9.    ப்டத்தில், AR ஐக ்காண்்க.

   

17 அ�

15
 அ

�

25 அ�

10. DDEF இல், DN, EO, FM ஆகியடவ நடுக்்காடு்கள் மற்றும் 
புள்ளி P ஆனது நடுக்்காட்டுடமயம் ஆகும். எனில் 
பின்வருவனற்டறக ்காண்்க.  
(i) DE=44 எனில் DM = ?

(ii) PD=12 எனில் PN = ?

(iii) DO =8 எனில் FD = ?

(iv) OE=36 எனில் EP = ?

E

N

FOD

M

P

5.10 �றாறகரங்கள் வளரதல்
முக்்காணங்கள் வடரயும் முடறடய நாம் ஏற்்கன்வ 

்கற்றிருககி்றாம். மூன்று பக்கங்கள் ப்காண்டு உருவாக்கப்படும் 
பல்்காணம் முக்்காணம் ஆகும். ஒரு முக்்காணம் வடரவதற்கு 
ஒன்றுகப்கான்று பதா்டரபற்ற மூன்று அ்ளவு்கள் ்தடவ. ்மலும், மூன்று 
பக்கங்கள் ப்காண்டு ஒரு முக்்காணம் வடரயும் ்பாது, ஒ்ரபயாரு 
வாயப்பு மட்டும் உள்்ளது. உதாரணமா்க, 3 பச.மீ, 5 பச.மீ. மற்றும் 7 பச.மீ. 
ஆகிய பக்கங்கட்ளக ப்காண்டு ஒரு முக்்காணத்டத வடரவதற்கு 
ஒ்ரபயாரு வாயப்பு மட்டு்ம உள்்ளது.

இப்்பாது, நாற்்கரங்கட்ள எடுத்துகப்காள்்வாம். நாற்்கரமானது நான்கு பக்கங்க்ளால் 
உருவாக்கப்படும் ஒரு பல்்காணம் அல்லவா! ஆனால், நான்கு பக்கங்கட்ளக ப்காண்டு நாற்்கரம் 
வடரநதால் அடவ ஒன்றா்க இல்லாமல், பவவ்வறான வடிவில் இருக்கலாம். உதாரணமா்க 4 பச.மீ, 5 
பச.மீ, 7 பச.மீ. மற்றும் 9 பச.மீ. ஆகிய பக்க அ்ளவு்கட்ளக ப்காண்டு வடரயப்பட்்ட சில நாற்்கரங்கள் கீ்ழ 
ப்காடுக்கப்பட்டுள்்ளன.

ெச. �.

ெச. �.

ெச. �.

ெச
. �

.

ெச. �.

ெச. �. ெச. �.

ெச. �.

ெச. �.

ெச. �.

ெச. �.

ெச. �.

ெச. �.ெச. �.

ெச. �.
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என்வ, ஒரு குறிப்பிட்்ட நாற்்கரம் வடரவதற்கு, 5-ஆவதா்க மற்பறாரு அ்ளவு ்தடவப்படுகிறது. 
அது மூடலவிட்்டமா்க்வா அல்லது ் ்காணமா்க்வா இருக்கலாம். அது மட்டுமின்றி நான்கு பக்கங்களில் 
2 அல்லது 3 பக்கங்கள் ப்காடுக்கப்பட்டிருநதாலும், மூடலவிட்்டங்கள் மற்றும் ்்காணங்கட்ளப் 
பயன்படுத்தி நாற்்கரங்கட்ள வடரய இயலும்.

  ஒரு மூடலவிட்்டத்டத வடரவதன் மூலம் எநதபவாரு நாற்்கரத்டதயும் இரண்டு 
முக்்காணங்க்ளா்க நம்மால் பிரிக்க இயலும்.

ப்டத்தில், ஒரு நாற்்கரமானது 
அதன் மூடலவிட்்டங்க்ளால் இரண்டு 
வழி்களில் பிரிக்கப்பட்டுள்்ளது. 
என்வ, ஒரு மூடலவிட்்டம் 
ப்காடுக்கப்பட்்டால், இரண்டு பக்கங்கள் 
மற்றும் அநத மூடலவிட்்டம் ஆகிய அ்ளவு்கட்ளக ப்காண்டு கீழப்புறத்தில் உள்்ள முக்்காணத்டத 
முதலில் வடரய ் வண்டும். பிறகு, மற்ற இரண்டு அ்ளவு்கட்ளக ப்காண்டு ் மற்புற முக்்காணத்டத 
வடரவதன் மூலம் ்தடவயான நாற்்கரத்டதப் பபறலாம்.

குறிபபு

    (i) • ஒரு பல்்காணத்தின் ஏ்தனும் ஒரு உட்்்காணம் 180°இககு 
அதி்கமா்க இருநதால், அது குழிவுப் பல்்காணம் ஆகும். ப்காடுக்கப்பட்்ட 
பல்்காணத்தில், உட்்்காணம் C ஆனது 180°ஐ வி்ட அதி்கமா்க உள்்ளது.

 •   ஒரு பல்்காணத்தின் அடனத்து உட்்்காணங்களும் 180°ஐ வி்டக குடறவா்க 
இருநதால், அது குவிவுப் பல்்காணம் ஆகும். ப்காடுக்கப்பட்்ட பல்்காணத்தில், 
அடனத்து உட்்்காணங்களும் 180°ஐ வி்டக குடறவா்க உள்்ளன.

(ii) பின்வரும் நாற்்கரங்கட்ள ்கவனிக்க.

ெச. �.

ெச. �. ெச. �.

ெச. �.

குவிவு நாற்்கரம்

ெச. �.

ெச. �.

ெச. �.

ெச
. �

.

குழிவு நாற்்கரம்

ப்டத்தில் உள்்ளவாறு, ஒத்த அ்ளவு்கட்ளக ப்காண்டு 
இரண்டு வட்கயான நாற்்கரங்கட்ள வடரய முடிநதாலும், 
இநத இயலில் குழிவு நாற்்கரங்கள் ்கணககில் எடுத்துக 
ப்காள்்ளப்ப்டவில்டல. என்வ, குவிவு நாற்்கரங்கள் 
மட்டு்ம இஙகு ப்காடுக்கப்பட்டுள்்ளன.

நாற்்கரம் ABCD இல் AC என்பது மூடலவிட்்டம் (d), BE (h1) மற்றும் DF (h2) 
ஆகியடவ முடற்ய முடன்கள் B மற்றும் D இலிருநது மூடலவிட்்டம் AC இககு வடரயப்பட்்ட 
பசஙகுத்துக்்காடு்கள் எனில், 
நாற்்கரம் ABCD இன் பரப்ப்ளவு =  DABC இன் பரப்ப்ளவு + DACD இன் பரப்ப்ளவு

= × × × ×

= × × × × = × ×

1
2

1
2

1
2

1
2

1
21 2 1 2

AC BE + AC FD

+ + d h d h d h h( )  ச.அலகு்கள்
A B

C

D

h1

h2

F

E
d

குறிபபு

A B

C

DE

A B

C

DE
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ப்காடுக்கப்பட்டுள்்ள அ்ளவு்கட்ளப் பயன்படுத்திப் பின்வரும் வழி்களில் நாற்்கரங்கட்ள வடரயும் 
முடற்கட்ள இப்பகுதியில் ்காண்்பாம்.

1. நான்கு பக்கங்கள் மற்றும் ஒரு மூடலவிட்்டம் ப்காடுக்கப்பட்டிருநதால்
2. மூன்று பக்கங்கள் மற்றும் இரு மூடலவிட்்டங்கள் ப்காடுக்கப்பட்டிருநதால்
3. நான்கு பக்கங்கள் மற்றும் ஒரு ்்காணம் ப்காடுக்கப்பட்டிருநதால்
4. மூன்று பக்கங்கள் மற்றும் இரண்டு ்்காணங்கள் ப்காடுக்கப்பட்டிருநதால்
5. இரண்டு பக்கங்கள் மற்றும் மூன்று ்்காணங்கள் ப்காடுக்கப்பட்டிருநதால்

5.10.1  �றானகு பககங்கள் மறறும் ஒரு மூள்லவிட்டம் வகறாடுககபபட்டிருககும் நபறாது �றாறகரம் 
வளரதல்

எடுததுககறாட்டு ாட்் 
DE = 6 பச.மீ, EA = 5 பச.மீ, AR = 5.5 பச.மீ, RD = 5.2 பச.மீ. மற்றும் DA = 10 பச.மீ. ஆகிய அ்ளவு்கட்ளக 

ப்காண்்ட DEAR என்ற நாற்்கரம் வடரநது, அதன் பரப்ப்ளடவக ்காண்்க.
தீர்வு:
தரவு :  
DE = 6 பச.மீ, EA = 5 பச.மீ, AR = 5.5 பச.மீ, 
RD = 5.2 பச.மீ மற்றும் ஒரு மூடலவிட்்டம் 
DA = 10 பச.மீ

வளரமுள்:
1. DE = 6 பச.மீ. அ்ளவுள்்ள ஒரு ்்காட்டுத்துண்டு வடர்க.
2. D மற்றும் E ஐ டமயங்க்ளா்கக ப்காண்டு, முடற்ய 10 பச.மீ. மற்றும் 5 பச.மீ. ஆரமுள்்ள இரண்டு 

விற்்கள் வடர்க. அடவ A இல் பவட்்டட்டும். DA மற்றும் EA ஐ இடணக்க.
3. D மற்றும் A ஐ டமயங்க்ளா்கக ப்காண்டு, முடற்ய 5.2 பச.மீ. மற்றும் 5.5 பச.மீ. ஆரமுள்்ள 

இரண்டு விற்்கள் வடர்க. அடவ R இல் பவட்்டட்டும்.
4. DR மற்றும் AR ஐ இடணக்க.
5. DEAR என்பது ்தடவயான நாற்்கரம் ஆகும்.

பரபபைவு கணககிடுதல் :
DEAR என்ற நாற்்கரத்தின் பரப்ப்ளவு = 1

2
1 2

× × +d h h( )  ச.அலகு்கள் 

   = 
1

2
10 1 9 2 3× × +( . . )  = 5 × 4.2 = 21 பச.மீ2

ெச. �.
ெச. �.

ெச. �.

ெச. 
�.

ெச. �.

உதவிப்ப்டம்

ெச. �.

ெச. �
.

ெச. �.

ெச
. �

.

ெச. �.
ெச. �.

ெச. �.

ப்டம் 5.40
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5.10.2  மூனறு பககங்கள் மறறும் இரு மூள்லவிட்டங்கள் வகறாடுககபபட்டிருககும் நபறாது 
�றாறகரம் வளரதல்

எடுததுககறாட்டு ாட்் 
NI = 4.5 பச.மீ, IC = 4.3 பச.மீ, NE = 3.5 பச.மீ, NC = 5.5 பச.மீ. மற்றும் IE = 5 பச.மீ. ஆகிய அ்ளவு்கட்ளக 

ப்காண்்ட NICE என்ற நாற்்கரம் வடரநது அதன் பரப்ப்ளடவக ்காண்்க.

தீர்வு:

தரவு : NI = 4.5 பச.மீ, IC = 4.3 பச.மீ,
NE = 3.5 பச.மீ. மற்றும் இரண்டு மூடலவிட்்டங்கள், 
NC = 5.5 பச.மீ. மற்றும் IE = 5 பச.மீ.

வளரமுள்:

1. NI = 4.5 பச.மீ. அ்ளவுள்்ள ்்காட்டுத்துண்டு வடர்க.

2. N மற்றும் I ஐ டமயங்க்ளா்கக ப்காண்டு, முடற்ய 5.5 பச.மீ. மற்றும் 4.3 பச.மீ. ஆரமுள்்ள இரண்டு 
விற்்கள் வடர்க. அடவ C இல் பவட்்டட்டும்.

3. NC மற்றும் IC ஐ இடணக்க.

4. N மற்றும் I ஐ டமயங்க்ளா்கக ப்காண்டு, முடற்ய 3.5 பச.மீ. மற்றும் 5 பச.மீ. ஆரமுள்்ள இரண்டு 
விற்்கள் வடர்க. அடவ E இல் பவட்்டட்டும்.

5. NE, IE மற்றும் CE ஐ இடணக்க.

6. NICE என்பது ்தடவயான நாற்்கரம் ஆகும்.

ெச. �

ெச. 
�

ெச. �

ெச. �

ெச. �.

உதவிப்ப்டம்
ெச. 

�.

ெச. �.

ெச. �.

ெச. �.

ெச. �.

ெச
. �

.

ெச
. �

.

ப்டம் 5.41

பரபபைவு கணககிடுதல் :

NICE என்ற நாற்்கரத்தின் பரப்ப்ளவு = 1

2
1 2

× × +d h h( )  ச. அலகு்கள்.

      = 1

2
5 2 4 3 1× × +( . . )

      = 2.5 × 5.5 = 13.75 பச.மீ2
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5.10.3  �றானகு பககங்கள் மறறும் ஒரு நகறாணம் வகறாடுககபபட்டிருககும் நபறாது �றாறகரம் வளரதல்

எடுததுககறாட்டு ாட்் 
MA = 4 பச.மீ, AT = 3.6 பச.மீ, TH = 4.5 பச.மீ, MH = 5 பச.மீ மற்றும் ∠ = °A 85  ஆகிய அ்ளவு்கட்ளக 

ப்காண்்ட MATH என்ற நாற்்கரம் வடரநது, அதன் பரப்ப்ளடவக ்காண்்க.

தீர்வு:
தரவு:
MA = 4 பச.மீ, AT = 3.6 பச.மீ,  
TH = 4.5 பச.மீ, MH = 5 பச.மீ. மற்றும் ∠ = °A 85 .

வளரமுள்:

1. MA= 4 பச.மீ. அ்ளவுள்்ள ்்காட்டுத்துண்டு வடர்க.

2. ∠ = °A 85  ஐ வடர்க.

3. A ஐ டமயமா்கக ப்காண்டு, 3.6 பச.மீ. ஆரமுள்்ள வில் வடர்க. அது ்கதிர AX ஐ T இல் பவட்்டட்டும்.

4. M மற்றும் T ஐ டமயங்க்ளா்கக ப்காண்டு, முடற்ய 5 பச.மீ. மற்றும் 4.5 பச.மீ. ஆரமுள்்ள இரண்டு 
விற்்கள் வடர்க. அடவ H இல் பவட்்டட்டும்.

5. MH மற்றும் TH ஐ இடணக்க.

6. MATH என்பது ்தடவயான நாற்்கரம் ஆகும்.

ெச. �.

ெச. �.

ெச. �.

ெச. �.

உதவிப்ப்டம்

ெச. �.

ெச. �.

ெச. �
.

ெச. �.

ெச. �.

ெச. �.

ெச. �.

X

ப்டம் 5.42

பரபபைவு கணககிடுதல் :

MATH என்ற நாற்்கரத்தின் பரப்ப்ளவு = 1

2
1 2

× × +d h h( )  ச. அலகு்கள்

 = 1

2
5 1 3 9 2 8× × +. ( . . )  

 = 2.55 × 6.7 = 17.09 பச.மீ2
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5.10.4  மூனறு பககங்கள் மறறும் இரண்டு நகறாணங்கள் வகறாடுககபபட்டிருககும் நபறாது 
�றாறகரம் வளரதல்

எடுததுககறாட்டு ாட்் 
AB = 7 பச.மீ, AD = 5 பச.மீ, CD = 5 பச.மீ, ∠ = °BAC 50  மற்றும் ∠ = °ABC 60  ஆகிய அ்ளவு்கட்ளக 

ப்காண்்ட ABCD என்ற நாற்்கரம் வடரநது, அதன் பரப்ப்ளடவக ்காண்்க.

தீர்வு:
தரவு:
AB = 7 பச.மீ, AD = 5 பச.மீ, 
CD = 5 பச.மீ. மற்றும் இரண்டு ்்காணங்கள் 
∠ = °BAC 50  மற்றும் ∠ = °ABC 60

வளரமுள்:
1. AB = 7 பச.மீ. அ்ளவுள்்ள ்்காட்டுத்துண்டு வடர்க.
2. AB ன் ்மல் A ல் ∠ = °BAY 50  ஐயும் மற்றும் B இல் ∠ = °ABX 60  ஐயும் உருவாககு்க. அடவ C இல் 

பவட்்டட்டும்.
3. A மற்றும் C  ஐ டமயங்க்ளா்கக ப்காண்டு, 5 பச.மீ ஆரமுள்்ள விற்்கள் வடர்க. அடவ D இல் பவட்்டட்டும்.
4. AD மற்றும் CD ஐ இடணக்க.
5. ABCD என்பது ்தடவயான நாற்்கரம் ஆகும்.

ெச. �.

ெச. �.

ெச. �.

உதவிப்ப்டம்

ப்டம் 5.43

ெச. �.

ெச. �.

ெச. �.

ெச. 
�.

ெச. �.

ெச. �.

பரபபைவு கணககிடுதல் :

ABCD என்ற நாற்்கரத்தின் பரப்ப்ளவு = 1

2
1 2

× × +d h h( )  ச. அலகு்கள்.

 = 1

2
6 4 3 8 5 3× × +. ( . . )  

 = 3.2 × 9.1 = 29.12 பச.மீ2

05_8th_Maths_Geometry_TM.indd   193 20-02-2020   01:47:27 PM



194 8 ஆம் வகுப்பு கணக்கு

5.10.5  இரண்டு பககங்கள் மறறும் மூனறு நகறாணங்கள் வகறாடுககபபட்டிருககும் நபறாது 
�றாறகரம் வளரதல்

எடுததுககறாட்டு ாட்ா 
PQ=QR= 5 பச.மீ, 50QPR∠ =  , 40PRS∠ =   மற்றும் 80RPS∠ = °  ஆகிய அ்ளவு்கட்ளக 

ப்காண்்ட PQRS என்ற நாற்்கரம் வடரநது, அதன் பரப்ப்ளடவக ்காண்்க.

தீர்வு:
தரவு :
PQ = 5 பச.மீ, QR = 5 பச.மீ. 50QPR∠ = , 

40PRS∠ = 

 மற்றும் 80RPS∠ = °

 

வளரமுள்:
1. PQ = 5 பச.மீ. அ்ளவுள்்ள ்்காட்டுத்துண்டு வடர்க.

2. PQ ன் ்மல் P இல் 50QPX∠ =   ஐ உருவாககு்க. 

3. Q ஐ டமயமா்கக ப்காண்டு, 5 பச.மீ ஆரமுள்்ள வில் வடர்க. அது PX ஐ R இல் பவட்்டட்டும். QR ஐ 
இடணக்க.

4. PR ன் ்மல் R இல் 40PRS∠ =   ஐயும் மற்றும் P இல் 80RPS∠ = ° ஐயும் உருவாககு்க. அடவ 
S இல் பவட்்டட்டும்.

5. PQRS என்பது ்தடவயான நாற்்கரம் ஆகும்.

ெச. �.

ெச. �.

உதவிப்ப்டம்

ெச. �.

ெச. �.

ெச. �.

ெச. �.
ெச. �.

ப்டம் 5.44

பரபபைவு கணககிடுதல் :

PQRS என்ற நாற்்கரத்தின் பரப்ப்ளவு = 1

2
1 2

× × +d h h( )  ச. அலகு்கள்

 = 1
2

6 4 4 7 3 8× × +. ( . . )

 = 3.2 × 8.5 = 27.2 பச.மீ2
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PQ = 5 பச.மீ, QR = 3 பச.மீ, RS = 6 பச.மீ, PS = 7 பச.மீ. மற்றும் PR = 10 பச.மீ. 
ஆகிய அ்ளவு்கட்ளக ப்காண்டு நாற்்கரம் அடமக்க இயலுமா? ஏன்?

சிந்திகக

5.11 சரிவகங்கள் வளரதல்
முதல் பருவத்தில், நாற்்கரங்கள் வடரயும் முடறடயப் பற்றிக ்கற்்றாம். ஒரு நாற்்கரம் வடரய 

எத்தடன அ்ளவு்கள் ்தடவ? 5 அ்ளவு்கள், அல்லவா! ஐநது அ்ளவு்களுககுக குடறவா்க இருப்பினும், 
நம்மால் அடமக்க இயலும் சிறப்பு நாற்்கரங்கட்ளப் பற்றிக ்காண்்பாம். பக்கங்கள் மற்றும் 
்்காணங்களின் பண்பு்கள் அடிப்பட்டயில் ஒரு நாற்்கரமானது, சரிவ்கம், இடண்கரம், சாயசதுரம், 
பசவவ்கம், சதுரம் அல்லது பட்்டம் ்பான்ற சிறப்புப் பபயர்கட்ளப் பபற்றிருககும்.

இப்்பாது, சரிவ்கத்டத எவவாறு அடமப்பது என்படதக ்காண்்பாம்.
ஒரு நசறாடி எதிர்பபககங்களை இளணயறாகக வகறாண்ட ஒரு �றாறகரநம சரிவகமறாகும். சரிவ்கம் 

வடரவதற்கு, இடணப் பக்கங்களில் ஒன்டற அடிப்பக்கமா்க வடரயவும். அடிப்பக்கத்தின் மீது, ் மலும் 
2 அ்ளவு்கள் ப்காண்டு ஒரு முக்்காணத்டத அடமக்க ் வண்டும். இப்்பாது, அம்முக்்காணம் ஆனது 
இடணப் பக்கங்களுககு இட்டயில் அடமயுமாறு, முக்்காணத்தின் உச்சி வழி்ய அடிப்பக்கத்திற்கு 
இடணயா்க ஒரு ்்காடு வடரயவும். நான்்காவது உச்சிப் புள்ளியானது இநத இடண்்காட்டின் மீது 
அடமயுமாறு, மீதமுள்்ள நான்்காவது அ்ளடவக ப்காண்டு அப்புள்ளிடயக குறிக்கவும். என்வ, ஒரு 
சரிவ்கம் வடரவதற்கு ஒன்றுகப்கான்று பதா்டரபில்லாத நான்கு அ்ளவு்கள் ்தடவப்படுகின்றன.  
ப்காடுக்கப்பட்டுள்்ள வடிவங்கள், சரிவ்கங்களுககுச் சிறநத எடுத்துக்காட்டு்கள் ஆகும்.

குறிப்பு: ்ம்லயுள்்ள ப்டத்தில் அம்புககுறி்கள் இடணப் பக்கங்கட்ளக குறிககின்றன.
ஒரு சரிவ்கத்தின் இடணயற்ற பக்கங்கள் சமமா்கவும் 

அடிப்பக்கத்தின் மீது சம அ்ளவுள்்ள ்்காணங்கட்ளயும் உருவாககினால், 
அது ஓர இருசமபககச் சரிவகம் ஆகும்.

1.   சரிவ்கத்தின் பரப்ப்ளவு _________ ஆகும்.
2.   சரிவ்கத்தின் இடணப்பக்கங்களுககு இட்டப்பட்்ட பதாடலவு _________ எனப்படுகிறது.
3.   ஒரு சரிவ்கத்தின் உயரமும் இடணப்பக்கங்களும் முடற்ய 5 பச.மீ, 7 பச.மீ மற்றும் 5 பச.மீ 

எனில், அதன் பரப்ப்ளவு _________ ஆகும்.
4.   இருசமபக்கச் சரிவ்கத்தில், இடணயற்ற பக்கங்கள் _________ ஆ்க இருககும்.
5.   சரிவ்கம் வடரய _________ அ்ளவு்கள் ்பாதுமானது.
6.   சரிவ்கத்தின் பரப்ப்ளவும் இடணப்பக்கங்களின் கூடுதலும் 60 பச.மீ2 மற்றும் 12 பச.மீ எனில், 

அதன் உயரம் _________ ஆகும்.

இவறள் முயல்க
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கீநே வகறாடுககபபட்டுள்ை அைவுகளைப பயனபடுததி சரிவகம் வளரயும் முள்களைக கறாண்நபறாம்ட

5.11.1  மூனறு பககங்களும் ஒரு மூள்லவிட்டமும் வகறாடுககபபட்டிருககும் நபறாது சரிவகம் 
வளரதல்

எடுததுககறாட்டு ாட்் 
BO இடண TA, BO=7 பச.மீ, OA=6 பச.மீ, BA=10 பச.மீ மற்றும் TA=6 பச.மீ அ்ளவு்கட்ளக 

ப்காண்்ட BOAT என்ற சரிவ்கம் வடரநது, அதன் பரப்ப்ளடவக ்காண்்க.
தீர்வு: 

தரவு:
BO=7 பச.மீ, OA=6 பச.மீ, BA=10 பச.மீ, 
TA=6 பச.மீ மற்றும் BO || TA

6 ெச.�

7 ெச.�

6 ெச.�
5.9 ெச.�

10 ெச.�

வளரமுள்:
1. BO = 7 பச.மீ அ்ளவுள்்ள ்்காட்டுத்துண்டு வடர்க.
2. B மற்றும் O ஐ டமயங்க்ளா்கக ப்காண்டு, முடற்ய 10 பச.மீ மற்றும் 6 பச.மீ ஆரமுள்்ள 

வட்்டவிற்்கள் வடர்க. அடவ A இல் பவட்்டட்டும்.
3. BA மற்றும் OA ஐ இடணக்க.
4. BO இககு இடணயா்க AX ஐ வடர்க.
5. A ஐ டமயமா்கக ப்காண்டு, 6 பச.மீ ஆரமுள்்ள வட்்டவில்லானது AX ஐ T இல் பவட்டுமாறு வடர்க.
6. BT ஐ இடணக்க. BOAT என்பது ்தடவயான சரிவ்கம் ஆகும்.

பரபபைளவக கணககிடுதல்:
BOAT என்ற சரிவ்கத்தின் பரப்ப்ளவு = × × +1

2
h a b sq units( ) . சதுர அலகு்கள்.

  = × × + =1

2
5 9 7 6 38 35. ( ) . .sq cm ச.பச.மீ.

1.  மூன்று பக்கங்கள் மற்றும் ஒரு மூடலவிட்்டம்.
3.  இரு பக்கங்கள் மற்றும் இரு ்்காணங்கள்.

2.  மூன்று பக்கங்கள் மற்றும் ஒரு ்்காணம்.
4.  நான்கு பக்கங்கள்.

உதவிப்ப்டம்

6 
ெச

.�

6 ெச.�

10 ெச.�

7 ெச.�

ப்டம் 5.45
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5.11.2  மூனறு பககங்களும் ஒரு நகறாணமும் வகறாடுககபபட்டிருககும் நபறாது சரிவகம் 
வளரதல்

எடுததுககறாட்டு ாட்் 
CA இடண DR, CA=9 பச.மீ, ∠ = °CAR 70 , AR=6 பச.மீ மற்றும் CD=7 பச.மீ அ்ளவு்கட்ளக 

ப்காண்்ட CARD என்ற சரிவ்கம் வடரநது, அதன் பரப்ப்ளடவக ்காண்்க.
தீர்வு:

தரவு:
CA=9 பச.மீ, ∠ = °CAR 70 , AR=6 பச.மீ, 
CD=7 பச.மீ மற்றும் CA || DR

6 ெச.�
5.6 ெச.�

9 ெச.�

7 ெச.�

வளரமுள்:
1. CA= 9 பச.மீ அ்ளவுள்்ள ்்காட்டுத்துண்டு வடர்க.
2. A இல் ∠ = °CAX 70 ஐ அடமக்க.
3. A ஐ டமயமா்கக ப்காண்டு 6 பச.மீ ஆரமுள்்ள வட்்டவில்லானது AX ஐ R இல் பவட்டுமாறு 

வடர்க.
4. CA இககு இடணயா்க RY ஐ வடர்க.
5. C ஐ டமயமா்கக ப்காண்டு 7 பச.மீ ஆரமுள்்ள வட்்டவில்லானது RY ஐ D இல் பவட்டுமாறு 

வடர்க.
6. CD ஐ இடணக்க. CARD என்பது ்தடவயான சரிவ்கம் ஆகும்.

பரபபைளவக கணககிடுதல்:
CARD என்ற சரிவ்கத்தின் பரப்ப்ளவு = × × +1

2
h a b sq units( ) . சதுர அலகு்கள்.

  = × × + =1

2
5 6 9 11 56. ( ) .sq cm ச.பச.மீ.

உதவிப்ப்டம்
9 ெச.�

7 ெச.�

6 ெச.�

ப்டம் 5.46
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5.11.3  இரண்டு பககங்களும் இரண்டு நகறாணங்களும் வகறாடுககபபட்டிருககும் நபறாது 
சரிவகம் வளரதல்

எடுததுககறாட்டு ாட்் 
DE இடண NA, DE=7 பச.மீ, EA=6.5 பச.மீ, ∠ = °EDN 100  மற்றும் ∠ = °DEA 70  அ்ளவு்கட்ளக  

ப்காண்்ட DEAN என்ற சரிவ்கம் வடரநது, அதன் பரப்ப்ளடவக ்காண்்க.
தீர்வு:

தரவு:
DE=7 பச.மீ, EA=6.5 பச.மீ, ∠ = °EDN 100 , 
∠ = °DEA 70  மற்றும் DE || NA

5.8 ெச.�

6.
5 

ெச
.�

6.1 ெச.�

7 ெச.�

வளரமுள்:
1.  DE = 7 பச.மீ அ்ளவுள்்ள ்்காட்டுத்துண்டு வடர்க.
2.  E இல் ∠ = °DEX 70  ஐ வடர்க.
3.   E ஐ டமயமா்கக ப்காண்டு 6.5 பச.மீ ஆரமுள்்ள வட்்டவில்லானது EX ஐ A இல் பவட்டுமாறு 

வடர்க.
4.   DE இககு இடணயா்க AY ஐ வடர்க.
5.   AY ஐ N இல் பவட்டுமாறு D இல் ∠ = °EDZ 100  ஐ அடமக்க.
6.   DEAN என்பது ்தடவயான சரிவ்கம் ஆகும்.

பரபபைளவக கணககிடுதல்:
DEAN என்ற சரிவ்கத்தின் பரப்ப்ளவு = × × +1

2
h a b sq units( ) . சதுர அலகு்கள்.

  = × × + =1

2
6 1 7 5 8 39 04. ( . ) . .sq cm ச.பச.மீ.

உதவிப்ப்டம்

6.5 ெச.�

7 ெச.�

ப்டம் 5.47
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5.11.4  �றானகு பககங்கள் வகறாடுககபபட்டிருககும் நபறாது சரிவகம் வளரதல்
எடுததுககறாட்டு ாட்் 

DE இடண KS, DE = 8 பச.மீ, ES = 5.5 பச.மீ, KS = 5 பச.மீ மற்றும் KD = 6 பச.மீ அ்ளவு்கட்ளக  
ப்காண்்ட DESK என்ற சரிவ்கம் வடரநது, அதன் பரப்ப்ளடவக ்காண்்க.
தீர்வு:

தரவு:
DE=8 பச.மீ, ES=5.5 பச.மீ, KS =5 பச.மீ,
KD=6 பச.மீ, மற்றும்  DE || KS

5 ெச.�

6 ெச.�

5.5 ெச.�

5 ெச.�

8 ெச.�

5.
5 

ெச
.�

6 
ெச

.�

வளரமுள்:
1. DE = 8 பச.மீ அ்ளவுள்்ள ்்காட்டுத்துண்டு வடர்க.
2. DA = 5 பச.மீ என இருககுமாறு, DE இன் ்மல் A என்ற புள்ளிடயக குறிக்க.
3. A மற்றும் E ஐ டமயமா்கக ப்காண்டு, முடற்ய 6 பச.மீ மற்றும் 5.5 பச.மீ ஆரமுள்்ள வட்்டவிற்்கள் 

வடர்க. அடவ S இல் பவட்்டட்டும். AS மற்றும் ES ஐ இடணக்க.
4. D மற்றும் S ஐ டமயமா்கக ப்காண்டு, முடற்ய 6 பச.மீ மற்றும் 5 பச.மீ ஆரமுள்்ள வட்்டவிற்்கள் 

வடர்க. அடவ K இல் பவட்்டட்டும். DK மற்றும் KS ஐ இடணக்க.
5. DESK என்பது ்தடவயான சரிவ்கம் ஆகும்.

பரபபைளவக கணககிடுதல்:
DESK என்ற சரிவ்கத்தின் பரப்ப்ளவு = × × +1

2
h a b sq units( ) . சதுர அலகு்கள்.

  = × × + =1

2
5 5 8 5 35 75. ( ) . .sq cm ச.பச.மீ.

உதவிப்ப்டம்

5 ெச.�

6 
ெச

.�

8 ெச.�

5.
5 

ெச
.�

ப்டம் 5.48
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பயிறசி 5.4

I.  வகறாடுககபபட்டுள்ை அைவுகளைக வகறாண்ட �றாறகரங்கள் வளரந்து, அவறறின பரபபைளவக 
கறாண்கட 
1. நாற்்கரம் ABCD, AB = 5 பச.மீ, BC = 4.5 பச.மீ, CD = 3.8 பச.மீ, DA = 4.4 பச.மீ மற்றும் AC = 6.2 பச.மீ
2. நாற்்கரம் PLAY, PL = 7 பச.மீ, LA = 6 பச.மீ, AY = 6 பச.மீ, PA = 8 பச.மீ மற்றும் LY = 7 பச.மீ
3. நாற்்கரம் PQRS, PQ=QR= 3.5 பச.மீ, RS = 5.2 பச.மீ, SP = 5.3 பச.மீ மற்றும் ∠Q =120 .
4. நாற்்கரம் MIND, MI = 3.6 பச.மீ, ND = 4 பச.மீ, MD= 4 பச.மீ, ∠M = 50° மற்றும் ∠D = 100°.
5. நாற்்கரம் AGRI, AG = 4.5 பச.மீ, GR = 3.8 பச.மீ, ∠A = 60°, ∠G = 110° மற்றும் ∠R = 90°.

II.  வகறாடுககபபட்டுள்ை அைவுகளைக வகறாண்டு, பினவரும் சரிவகங்கள் வளரந்து அவறறின 
பரபபைவுகளைக கறாண்கட
1.   AIMS, AI || SM,  AI=6 பச.மீ, IM=5 பச.மீ, AM=9 பச.மீ மற்றும் MS=6.5 பச.மீ.
2.   CUTE, CU || ET, CU=7 பச.மீ, ∠ = °UCE 80 , CE=6 பச.மீ மற்றும் TE=5 பச.மீ.
3.   ARMY, AR || YM, AR=7 பச.மீ, RM=6.5 பச.மீ, ∠ = °RAY 100  மற்றும் ∠ = °ARM 60
4.   CITY, CI || YT, CI=7 பச.மீ, IT=5.5 பச.மீ, TY=4 பச.மீ மற்றும் YC=6 பச.மீ.

5.12 சி்பபு �றாறகரங்களை வளரதல்
 சிறப்பு நாற்்கரங்கட்ள வடரயத் பதா்டஙகும் முன், அவற்டற வடரவதற்கு உதவியா்க இருககும் 
சில அடிப்பட்டப் பண்பு்கட்ள நாம் நிடனவு கூரவது அவசியமாகும்.  சில பசயல்பாடு்கட்ளச் பசயது 
பாரப்பதன் மூலம் அப்பண்பு்கட்ளத் பதாகுத்து அவற்டற நிடனவு கூர்வாம்.

1. ஒரு ்சாடி சமமற்ற நீ்ளமுள்்ள குச்சி்கட்ள 
(பதன்னஙகுச்சியின் துண்டு்கள் என்்க) 
அவற்றின் ஒரு முடனயில் இடணத்தவாறு 
டவக்கவும்.

2. இப்்பாது, அத்பான்று மற்பறாரு 
்சாடிடயச் பசயது முதலில் டவத்துள்்ள 
பதன்னஙகுச்சி்களின் இடணக்கப்ப்டாத 
முடன்களு்டன் சநதிககுமாறு டவக்கவும்.

கிட்டக்கப்பபறும்  மூடிய வடிவத்தின் பபயர என்ன? அது ஒரு நாற்்கரமாகும்.  அதற்கு ABCD 
எனப் பபயரிடு்க.  அதில் எத்தடன பக்கங்கள் உள்்ளன? அதன் மூடலவிட்்டங்கள் என்பனன்ன? 

மூடலவிட்்டங்கள் சமமா்க உள்்ளனவா?  அதன் ்்காணங்கள்  சமமா்க உள்்ளனவா?
 ்மற்கூறிய பசயல்பாட்டில், பின்வருமாறு உள்்ள நாற்்கரங்கட்ளப் பபற இயலுமா?
(i) அடனத்துக ்்காணங்களும் குறுங்்காணங்கள். (iv) ஏ்தனும் ஒரு ்்காணம் பசங்்காணம்.
(ii) அடனத்துக ்்காணங்களும் விரி்்காணங்கள். (v) ஏ்தனும் இரு ்்காணங்கள் பசங்்காணங்கள்.
(iii) இரண்டு ்்காணங்கள் விரி்்காணங்கள். (vi)  மூடலவிட்்டங்கள் ஒன்றுகப்கான்று பசஙகுத்து. 

வசயல்பறாடு
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   1.  ஒரு ்சாடி 30o–60o–90o மூடலமட்்டங்கட்ளப் ப்டத்தில்  
்காட்டியுள்்ளவாறு டவக்கவும்.

(i) என்ன வடிவத்டத நாம் பபறுகி்றாம்?  
அது ஓர இடண்கரம் ஆகும்.

(ii) அதன் எதிரப்பக்கங்கள் இடணயா்க உள்்ளதா?
(iii) அதன் எதிரப்பக்கங்கள் சமமா்க உள்்ளனவா? 
(iv) அதன் மூடலவிட்்டங்கள் சமமா்க உள்்ளனவா?
(v) மற்பறாரு ்சாடி மூடலமட்்டங்கட்ளப்  

பயன்படுத்தியும் இ்த வடிவத்டதப் பபற  
இயலுமா?

2.  இச்பசயல்பாட்டிற்கும்,  ஒரு ்சாடி 30o–60o–90o மூடலமட்்டங்கள் நமககுத் ்தடவ. 
அவற்டறப் ப்டத்தில் ்காட்டியுள்்ளவாறு டவக்க.
(i) என்ன வடிவத்டத நாம்  

பபறுகி்றாம்? 
(ii) அது ஓர இடண்கரமா?  

அது ஒரு நாற்்கரம் ஆகும். 
உண்டமயில் அது ஒரு  
பசவவ்கம் ஆகும். (எப்படி?)

(iii) அவற்றின் பக்கங்களின் நீ்ளம்,  
்்காணங்கள் மற்றும்  
மூடலவிட்்டங்கட்ளப் பற்றி என்ன கூற இயலும். 

அவற்டற விவாதித்துப் பட்டியலிடு்க.

3.  ் மற்்கண்்ட பசயல்பாட்டிடன, ஒரு ்சாடி 45o–45o–90o மூடலமட்்டங்கட்ளப் பயன்படுத்தி 
மீண்டும் பசய்க. 

(i) இப்்பாது என்ன வடிவமா்க மாறுகிறது? 
அது ஓர இடண்கரமா? அது ஒரு சதுரமா்க 
மாறியுள்்ளது. (எப்படி நி்கழநதது?)

(ii) அதன் பக்கங்களின் நீ்ளங்கள், ்்காணங்கள் 
மற்றும் மூடலவிட்்டங்கட்ளப் பற்றி என்ன 
கூற இயலும்? 
அவற்டற விவாதித்துப் பட்டியலிடு்க.

(iii) பசவவ்கத்டதப் பற்றி நாம் பதாகுத்த 
பட்டியலிலிருநது இது எவவாறு 
்வறுபடுகிறது?

வசயல்பறாடு
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வசயல்பறாடு
          4.  30o–60o–90o ்்காண அ்ளவுள்்ள நான்கு ஒத்த ்்காணமானி்கட்ள்ய மீண்டும்  

இச்பசயல்பாட்டிற்குப் பயன்படுத்து்வாம். அடவ எவவாறு ஒன்டறபயான்று 
ப த ா ட் டு க ப ்க ா ள் ளு ம ா று 
டவக்கப்பட்டுள்்ளன எனக 
்கவனமா்கக குறித்துக ப்காள்்க. 

(i) இப்்பாது, நமககு இடண்கரம் 
கிட்டககிறதா?

(ii) அவற்றின் பக்கங்கள், 
்்காணங்கள் மற்றும் 
மூடலவிட்்டங்கள் 
ஆகியவற்டறப் பற்றி நாம் என்ன 
கூற இயலும்?

(iii) அவற்றின் மூடலவிட்்டங்களின் சிறப்பு என்ன?

 ்மற்்கண்்ட பசயல்பாடு்களிலிருநது கிட்டக்கப்பபற்ற விட்ளவு்களின் அடிப்பட்டயில், 
இடண்கரங்க்ளா்க அடமயும் சில சிறப்பு நாற்்கரங்களின் பல்்வறு பண்பு்கட்ளயும் நாம் 
அட்்டவடணப்படுத்து்வாம்.

சி்பபு 
�றாறகரங்கள்

அளைததுப 
பககங்கள்

அளைததுக 
நகறாணங்கள் எதிர்ப பககங்கள் அளைததுக 

நகறாணங்கள்
எதிர்க 

நகறாணங்கள் மூள்லவிட்டங்கள்

சமம் சமம் சமம் இளண 90o 

வசங்நகறாணம்
மிளக 

நிரபபிகள்
இரு 

சமககூறிடும்

வசங்  
நகறாணததில் 

வவட்டிக 
வகறாள்ளும்

(i) இளணகரம் சில 
சமயங்களில்

சில 
சமயங்கள் எப்்பாதும் எப்்பாதும் சில 

சமயங்களில்
சில 

சமயங்களில் எப்்பாதும் சில 
சமயங்களில்

(ii) சறாயசதுரம் எப்்பாதும் சில 
சமயங்களில் எப்்பாதும் எப்்பாதும் சில 

சமயங்களில்
சில 

சமயங்களில் எப்்பாதும் எப்்பாதும்

(iii) வசவவகம் சில 
சமயங்களில் எப்்பாதும் எப்்பாதும் எப்்பாதும் எப்்பாதும் எப்்பாதும் எப்்பாதும் சில 

சமயங்களில்

(iv) சதுரம் எப்்பாதும் எப்்பாதும் எப்்பாதும் எப்்பாதும் எப்்பாதும் எப்்பாதும் எப்்பாதும் எப்்பாதும்
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1. சரியறா தவ்றா எைக கூறுக:
(அ) சதுரமானது ஒரு  சிறப்புச் பசவவ்கம் ஆகும்.

(ஆ) சதுரமானது ஓர இடண்கரம் ஆகும்.

(இ) சதுரமானது ஒரு சிறப்புச் சாயசதுரம் ஆகும்.

(ஈ) பசவவ்கமானது ஓர இடண்கரம் ஆகும்.

2. பினவரும் �றாறகரங்களின வபயர்களை எழுதுகட 

(அ) மூடலவிட்்டங்கள் ஒன்றுகப்கான்று இருசமக கூறிடும்.

(ஆ) மூடலவிட்்டங்கள் ஒன்றுகப்கான்று பசஙகுத்தா்க இருசமககூறிடும்.

(இ) பவவ்வறு நீ்ளமுள்்ள மூடலவிட்்டங்கட்ளப் பபற்றிருககும்.

(ஈ) சமநீ்ளமுள்்ள மூடலவிட்்டங்கட்ளப் பபற்றிருககும்.

(உ) எதிரப்பக்கங்கள் இடணயா்க இருககும்.

(ஊ) எதிரக்்காணங்கள் சமமா்க இருககும்.

3. ப்டத்தில் ்காட்டியுள்்ளவாறு, ஒரு ்்காடிட்்ட தாளில் இரண்டு குச்சி்கள் டவக்கப்பட்டுள்்ளன.  
நான்கு முடன்கட்ளயும் இடணப்பதால் கிட்டககும் வடிவத்தின் பபயர என்ன?

(அ)

இரு பவவ்வறு நீ்ளமுள்்ள 
குச்சி்கள் டமயப்புள்ளியில் 
சநதிககுமாறு டவக்கப்பட்டுள்்ளன.

(ஆ)

இரு சமநீ்ளமுள்்ள குச்சி்கள் டமயப்புள்ளியில் 
சநதிககுமாறு டவக்கப்பட்டுள்்ளன.

இவறள் முயல்க

05_8th_Maths_Geometry_TM.indd   203 20-02-2020   01:47:39 PM



204 8 ஆம் வகுப்பு கணக்கு

5.13 இளணகரம் வளரதல்
வகறாடுககபபட்டுள்ை அைவுகளைப பயனபடுததி இளணகரதளத வளரயும்  முள்களைக கறாண்நபறாம்ட

1.   இரண்டு அடுத்துள்்ள பக்கங்கள் மற்றும் ஒரு ்்காணம்.
2.   இரண்டு அடுத்துள்்ள பக்கங்கள் மற்றும் ஒரு மூடலவிட்்டம்.
3.   இரண்டு மூடலவிட்்டங்கள் மற்றும் அவற்றிற்கிட்டப்பட்்ட ஒரு ்்காணம்.
4.   ஒரு பக்கம், ஒரு மூடலவிட்்டம் மற்றும் ஒரு ்்காணம்.

(இ)

இரு பவவ்வறு நீ்ளமுள்்ள குச்சி்கள் 
பசஙகுத்தா்க இரு சமககூறிடுமாறு 
டவக்கப்பட்டுள்்ளன.

(ஈ)

இரு சம அ்ளவு நீ்ளமுள்்ள குச்சி்கள் 
டமயப்புள்ளியில் பசஙகுத்தா்க 
பவட்டிக ப்காள்ளுமாறு 
டவக்கப்பட்டுள்்ளன.

(உ)

இரு பவவ்வறு நீ்ளமுள்்ள குச்சி்கள், 
கீழ முடன்கள் ஒ்ர ்்காட்டிலும் 
்மல் முடன்கள் ஒ்ர ்்காட்டில்  
அடமயாதவாறும் டமயப்புள்ளியில் 
பவட்டிக ப்காள்்ளாதவாறும் 
டவக்கப்பட்டுள்்ளன.

(ஊ)

இரு பவவ்வறு நீ்ளமுள்்ள 
குச்சி்கள், கீழ முடன்களும் ்மல் 
முடன்களும் ஒ்ர ்்காட்டில் 
அடமயுமாறும் டமயப்புள்ளியில் 
பவட்டிக ப்காள்்ளாதவாறும் 
டவக்கப்பட்டுள்்ளன.

இவறள் முயல்க
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5.13.1  இரு அடுததுள்ை பககங்களும் ஒரு நகறாணமும் வகறாடுககபபட்டிருககும் நபறாது இளணகரம் வளரதல்

எடுததுககறாட்டு ாட்ட 
BI=6.5 பச.மீ, IR=5 பச.மீ மற்றும் ∠ = °BIR 70  அ்ளவு்கட்ளக ப்காண்்ட BIRD என்ற இடண்கரம் 

வடரநது அதன் பரப்ப்ளடவக ்காண்்க.
தீர்வு:

தரவு:
BI=6.5 பச.மீ, IR=5 பச.மீ மற்றும் ∠ = °BIR 70

4.7 ெச.�

6.5 ெச.�

5 ெச.�

வளரமுள்:
1.   BI=6.5 பச.மீ அ்ளவுள்்ள ்்காட்டுத்துண்டு வடர்க.
2.   BI  இன் மீது I இல் ∠ = °BIX 70  ஐ அடமக்க.
3.   I ஐ டமயமா்கக ப்காண்டு, 5 பச.மீ ஆரமுள்்ள வட்்டவில்லானது IX ஐ R இல் பவட்டுமாறு வடர்க. 
4.   B மற்றும் R ஐ டமயங்க்ளா்கக ப்காண்டு, முடற்ய 5 பச.மீ மற்றும் 6.5 பச.மீ ஆரமுள்்ள 

வட்்டவிற்்கள் வடர்க. அடவ D இல் பவட்்டட்டும்.
5.   BD மற்றும் RD ஐ இடணக்க.
6.   BIRD என்பது ்தடவயான இடண்கரம் ஆகும்.

பரபபைளவக கணககிடுதல்:
BIRD என்ற இடண்கரத்தின் பரப்ப்ளவு bh=  சதுர அலகு்கள். = × =6 5 4 7 30 55. . . .sq cm ச.பச.மீ.

குறிபபு

 
ஒத்த அம்புககுறி்கள் 

இடணப்பக்கங்கட்ளக 
குறிககின்றன.

 
ஒத்தக ்்காடு்கள் 
சமபக்கங்கட்ளக 

குறிககின்றன.

 
மூடலவிட்்டங்கள் 

ஒன்றுகப்கான்று இருசமக 
கூறிடும் என்படதக ்காட்டுகிறது.

 
எதிபரதிரக ்்காணங்கள் 
சமமா்க இருப்படதப் ப்டம் 

்காட்டுகிறது.

உதவிப்ப்டம்

5 ெச.�

6.5 ெச.�

ப்டம் 5.49
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5.13.2  இரண்டு அடுததுள்ை பககங்களும் ஒரு மூள்லவிட்டமும் வகறாடுககபபட்டிருககும் நபறாது 
இளணகரம் வளரதல்

எடுததுககறாட்டு ாட்் 
CA=7 பச.மீ, CF=6 பச.மீ மற்றும் AF=10 பச.மீ அ்ளவு்கட்ளக ப்காண்்ட CALF என்ற இடண்கரம் 

வடரநது அதன் பரப்ப்ளடவக ்காண்்க.
தீர்வு:

தரவு:
CA=7 பச.மீ, CF=6 பச.மீ மற்றும் AF=10 பச.மீ

10 ெச.�

5.9 ெச.�

6 ெச.�

7 ெச.�

வளரமுள்:
1.   CA=7 பச.மீ அ்ளவுள்்ள ்்காட்டுத்துண்டு வடர்க.
2.   C மற்றும் A ஐ டமயங்க்ளா்கக ப்காண்டு, முடற்ய 6 பச.மீ மற்றும் 10 பச.மீ ஆரமுள்்ள 

வட்்டவிற்்கள் வடர்க. அடவ F இல் பவட்்டட்டும்.
3.   CF மற்றும் AF ஐ இடணக்க.
4.   A மற்றும் F ஐ டமயங்க்ளா்கக ப்காண்டு, முடற்ய 6 பச.மீ மற்றும் 7 பச.மீ ஆரமுள்்ள 

வட்்டவிற்்கள் வடர்க. அடவ L இல் பவட்்டட்டும்.
5.   AL  மற்றும் FL ஐ இடணக்க.
6.   CALF என்பது ்தடவயான இடண்கரம் ஆகும்.

பரபபைளவக கணககிடுதல்:
CALF என்ற இடண்கரத்தின் பரப்ப்ளவு = bh  சதுர அலகு்கள்.
                                                                 = × =7 5 9 41 3. . .sq cm ச.பச.மீ.

உதவிப்ப்டம்

10 ெச.�

6 ெச.�

7 ெச.�

ப்டம் 5.50
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5.13.3  இரண்டு மூள்லவிட்டங்களும் அவறறிறகு இளடபபட்ட ஒரு நகறாணமும் 
வகறாடுககபபட்டிருககும் நபறாது இளணகரம் வளரதல்

எடுததுககறாட்டு ாட்் 
DC=8 பச.மீ, UK=6 பச.மீ மற்றும் ∠ = °DOU 110  அ்ளவு்கட்ளக ப்காண்்ட DUCK என்ற 

இடண்கரம் வடரநது அதன் பரப்ப்ளடவக ்காண்்க.
தீர்வு: 

தரவு:
DC=8 பச.மீ, UK=6 பச.மீ மற்றும் ∠ = °DOU 110

3 ெச.�

3.9
 ெ

ச.�

3 ெச.�

4 ெச.�4 ெச.�

வளரமுள்:
1.   DC=8 பச.மீ அ்ளவுள்்ள ்்காட்டுத்துண்டு வடர்க.
2.   DC  இன் டமயப்புள்ளி O ஐக குறிக்க.
3.   O வழியா்க ∠ = °DOY 110  என இருககுமாறு  XY

� ���
  என்ற ்்காடு வடர்க.

4.   O ஐ டமயமா்கக ப்காண்டு DC  இன் இரு புறங்களிலும், XY
� ���

 இன் மீது 3 பச.மீ ஆரமுள்்ள 
இரண்டு வட்்ட விற்்கட்ள வடர்க. அடவ OX

� ���
 ஐ K இலும், OY

� ���
 ஐ U இலும் பவட்்டட்டும்.

5.   DU UC CK, ,  மற்றும் KD  ஐ இடணக்க.
6.   DUCK என்பது ்தடவயான இடண்கரம் ஆகும்.

பரபபைளவக கணககிடுதல்:
DUCK என்ற இடண்கரத்தின் பரப்ப்ளவு = bh  சதுர அலகு்கள்.
              = × =5 8 3 9 22 62. . . .sq cm  ச.பச.மீ.

உதவிப்ப்டம்

6 ெச.�

8 ெச.�

ப்டம் 5.51
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5.13.4  ஒரு பககம், ஒரு மூள்லவிட்டம் மறறும் ஒரு நகறாணம் வகறாடுககபபட்டிருககும் நபறாது 
இளணகரம் வளரதல்

எடுததுககறாட்டு ாட்் 
BE=7 பச.மீ, BA=7.5 பச.மீ மற்றும் ∠ = °BEA 80  அ்ளவு்கட்ளக ப்காண்்ட BEAR என்ற 

இடண்கரம் வடரநது அதன் பரப்ப்ளடவக ்காண்்க.
தீர்வு: 

தரவு:
BE=7பச.மீ, BA=7.5பச.மீ மற்றும் 80BEA∠ = °

D

X

7.5 ெச.�4.1 ெச.�

7 ெச.�

வளரமுள்:
1.   BE=7 பச.மீ அ்ளவுள்்ள ்்காட்டுத்துண்டு வடர்க.
2.   BE  இன் மீது E இல் ∠ = °BEX 80  ஐ அடமக்க.
3.   B ஐ டமயமா்கக ப்காண்டு 7.5 பச.மீ ஆரமுள்்ள வட்்டவில்லானது EX ஐ A இல் பவட்டுமாறு 

வடரநது, BA ஐ இடணக்க.
4.   B ஐ டமயமா்கக ப்காண்டு, AE  ன் நீ்ளத்திற்குச் சமமான ஆரமுள்்ள ஒரு வட்்டவில் வடர்க.
5.   A ஐ டமயமா்கக ப்காண்டு, 7 பச.மீ ஆரமுள்்ள ஒரு வட்்டவில் வடர்க. அடவ R இல் பவட்்டட்டும்.
6.   BR  மற்றும் AR ஐ இடணக்க.
7.   BEAR என்பது ்தடவயான இடண்கரம் ஆகும்.

பரபபைளவக கணககிடுதல்:
BEAR  என்ற இடண்கரத்தின் பரப்ப்ளவு = bh  சதுர அலகு்கள்.
                                                                  = × =7 4 1 28 7. . .sq cm ச.பச.மீ.

உதவிப்ப்டம்

7.5 ெச.�

7 ெச.�

ப்டம் 5.52
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5.14 சறாயசதுரம் வளரதல்
கீநே வகறாடுககபபட்ட அைவுகளைப பயனபடுததிச் சறாயசதுரம் வளரயும் முள்களைக கறாண்நபறாம்ட

(i) ஒரு பக்கம் மற்றும் ஒரு மூடலவிட்்டம்
(ii) ஒரு பக்கம் மற்றும்  ஒரு ்்காணம்

(iii) இரண்டு மூடலவிட்்டங்கள் 
(iv) ஒரு மூடலவிட்்டம் மற்றும் ஒரு ்்காணம்

5.14.1  ஒரு பககம் மறறும் ஒரு மூள்லவிட்டம் வகறாடுககபபட்டிருககும் நபறாது சறாயசதுரம் வளரதல்
எடுததுககறாட்டு ாட்் 

  RO = 5 பச.மீ மற்றும் RS = 8 பச.மீ அ்ளவு்கள் ப்காண்்ட ROSE என்ற 
சாயசதுரம் வடரநது அதன் பரப்ப்ளடவக ்காண்்க.

தீர்வு:
தரவு: RO = 5 பச.மீ மற்றும் RS = 8 பச.மீ

E S

R O

6 ெச.�

8 ெச.�

5 ெச.�

வளரமுள்:
1. RO = 5 பச.மீ அ்ளவுள்்ள ்்காட்டுத்துண்டு வடர்க.
2. R மற்றும் O ஐ டமயங்க்ளா்கக ப்காண்டு, முடற்ய 8 பச.மீ மற்றும் 5 பச.மீ ஆரமுள்்ள 

வட்்டவிற்்கள் வடர்க. அடவ S இல் பவட்்டட்டும்.
3. RS மற்றும் OS ஐ இடணக்க.
4. R மற்றும் S ஐ டமயங்க்ளா்கக ப்காண்டு, ஒவபவான்றும் 5 பச.மீ ஆரமுள்்ள இரு வட்்டவிற்்கள் 

வடர்க. அடவ E இல் பவட்்டட்டும்.
5. RE  மற்றும் SE ஐ இடணக்க. 
6. ROSE என்பது ்தடவயான சாயசதுரம் ஆகும்.

பரபபைளவக கணககிடுதல்:
ROSE என்ற சாயசதுரத்தின் பரப்ப்ளவு = × ×1

2 1 2d d sq units. சதுர அலகு்கள் = × × =1
2

8 6 24sq cm. ச.பச.மீ.

SE

R O

8 ெச.�

5 ெச.�

உதவிப்ப்டம்
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5.14.2  ஒரு பககம் மறறும் ஒரு நகறாணம் வகறாடுககபபட்டிருககும் நபறாது சறாயசதுரம் வளரதல்
எடுததுககறாட்டு ாட்ா 

 LE = 6 பச.மீ மற்றும் ∠ = °L 65  அ்ளவு்கள் ப்காண்்ட LEAF என்ற  
சாயசதுரம் வடரநது அதன் பரப்ப்ளடவக ்காண்்க.
தீர்வு:

தரவு: LE = 6 பச.மீ மற்றும் ∠ = °L 65

 

EL

F

X

A

65º

6 ெச.�

10.2 ெச.�
6.4 ெச.�

J

K

வளரமுள்:
1. LE = 6 பச.மீ அ்ளவுள்்ள ்்காட்டுத்துண்டு வடர்க.
2. LE ்்காட்டுத்துண்டின் மீது L இல் ∠ = °ELX 65  ஐ வடர்க.
3. L ஐ டமயமா்கக ப்காண்டு 6 பச.மீ ஆரமுள்்ள வட்்டவில் வடர்க. அது LX ஐ F இல் பவட்்டட்டும்.
4. E மற்றும் F ஐ டமயங்க்ளா்கக ப்காண்டு, ஒவபவான்றும் 6 பச.மீ ஆரமுள்்ள இரு வட்்டவிற்்கள் 

வடர்க. அடவ A இல் பவட்்டட்டும்.
5. EA  மற்றும் AF ஐ இடணக்க. 
6. LEAF என்பது ்தடவயான சாயசதுரம் ஆகும்.

பரபபைளவக கணககிடுதல்:

LEAF என்ற சாயசதுரத்தின் பரப்ப்ளவு
 
= × ×1

2 1 2d d sq units. சதுர அலகு்கள்.

 = × × =1
2

6 4 10 2 32 64. . . .sq cm ச.பச.மீ.

உதவிப்ப்டம்

AF

L E6 ெச.�

65º

ப்டம் 5.54
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5.14.3  இரு மூள்லவிட்டங்கள் வகறாடுககபபட்டிருககும் நபறாது சறாயசதுரம் வளரதல் 
எடுததுககறாட்டு ாட்் 

 NS = 9 பச.மீ மற்றும் ET= 8 பச.மீ அ்ளவு்கள் ப்காண்்ட NEST 
என்ற சாயசதுரம் வடரநது அதன் பரப்ப்ளடவக ்காண்்க.
தீர்வு: 

தரவு: NS = 9 பச.மீ மற்றும் ET= 8 பச.மீ

வளரமுள்:
1. NS = 9 பச.மீ அ்ளவுள்்ள ்்காட்டுத்துண்டு வடர்க.
2. NS இககு டமயககுத்துக்்காடு XY ஐ வடர்க. அது NS ஐ O இல் பவட்்டட்டும். 
3. O ஐ டமயமா்கக ப்காண்டு, O இன் இருபுறமும் 4 பச.மீ ஆரமுள்்ள வட்்டவிற்்கள் OX ஐ  

T இலும் மற்றும் OY ஐ E இலும் பவட்டுமாறு வடர்க. 
4. NE, ES, ST மற்றும் TN ஐ இடணக்க.
5. NEST என்பது ்தடவயான சாயசதுரம் ஆகும்.

பரபபைளவக கணககிடுதல்:

NEST என்ற சாயசதுரத்தின் பரப்ப்ளவு = × ×1
2 1 2d d sq units. சதுர அலகு்கள். = × × =1

2
9 8 36 sq cm. ச.பச.மீ.

E

S

T

N
8 ெச.�

9 ெச.�

உதவிப்ப்டம்

X

T

N

E

O

Y

S

4 ெச.�

9 ெச.�

4 ெச.�
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5.14.4  ஒரு மூள்லவிட்டமும் ஒரு நகறாணமும் வகறாடுககபபட்டிருககும் நபறாது சறாயசதுரம் வளரதல்
எடுததுககறாட்டு ாட்் 

 FR = 7 பச.மீ மற்றும் ∠ = °F 80  அ்ளவு்கள் ப்காண்்ட FARM 
என்ற சாயசதுரம் வடரநது அதன் பரப்ப்ளடவக ்காண்்க.

தீர்வு:

தரவு: FR = 7 பச.மீ மற்றும் ∠ = °F 80

F RO

Q Y

A

M

XP

7 ெச.�

5.9 ெச.�

40º
40º

40º
40º

 

வளரமுள்:
1. FR = 7 பச.மீ அ்ளவுள்்ள ்்காட்டுத்துண்டு வடர்க.

2. F இல் FR இன் இருபுறமும், ∠ = ∠ = °RFX RFY 40  ஐ வடர்க.

3. R இல் FR இன் இருபுறமும், ∠ = ∠ = °FRP FRQ 40  ஐ வடர்க.

4. FX  மற்றும் RP ஆனது M இலும்,  FY மற்றும் RQ ஆனது A இலும் பவட்்டட்டும்.

5. FARM என்பது ்தடவயான சாயசதுரம் ஆகும்.

பரபபைளவக கணககிடுதல்:

FARM என்ற சாயசதுரத்தின் பரப்ப்ளவு = × ×1
2 1 2d d sq units. சதுர அலகு்கள்.

 = × × =1
2

7 5 9 20 65. . .sq cm ச.பச.மீ.

M

R

A

F
80º

7 ெச.�

உதவிப்ப்டம்
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5.15 வசவவகம் வளரதல்
கீ்ழ ப்காடுக்கப்பட்்ட அ்ளவு்கட்ளப் பயன்படுத்திச் பசவவ்கம் வடரயும் முடற்கட்ளக ்காண்்பாம்.

(i) நீ்ளம் மற்றும் அ்கலம்
(ii) ஒரு பக்கம் மற்றும் ஒரு மூடலவிட்்டம்

5.15.1  நீைமும் அக்லமும் வகறாடுககபபட்டிருககும் நபறாது வசவவகம் வளரதல்
எடுததுககறாட்டு ாட்் 

 BE = 5 பச.மீ மற்றும் BN = 3 பச.மீ அ்ளவு்கள் ப்காண்்ட BEAN என்ற பசவவ்கம் வடரநது 
அதன் பரப்ப்ளடவக ்காண்்க.

தீர்வு:
தரவு: BE = 5 பச.மீ மற்றும் BN = 3 பச.மீ

X

N

B E

A

3 
ெச

.�

5 ெச.�

வளரமுள்:
1. BE = 5 பச.மீ அ்ளவுள்்ள ்்காட்டுத்துண்டு வடர்க.

2. B இல், BX BE⊥  ஐ வடர்க.

3. B ஐ டமயமா்கக ப்காண்டு 3 பச.மீ ஆரமுள்்ள வட்்டவில் வடர்க. அது BX ஐ N இல் பவட்்டட்டும்.

4. E மற்றும் N ஐ டமயங்க்ளா்கக ப்காண்டு, முடற்ய 3 பச.மீ மற்றும் 5 பச.மீ ஆரமுள்்ள 
வட்்டவிற்்கள் வடர்க. அடவ A இல் பவட்்டட்டும்.

5. EA மற்றும் NA ஐ இடணக்க. 

6. BEAN என்பது ்தடவயான பசவவ்கம் ஆகும்.

பரபபைளவக கணககிடுதல்: 

BEAN என்ற பசவவ்கத்தின் பரப்ப்ளவு
 
= ×l b sq units. சதுர அலகு்கள்.

 = × =5 3 15sq cm. ச.பச.மீ.

N A

EB

3 
ெச

.�

5 ெச.�

உதவிப்ப்டம்
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5.15.2  ஒரு பககமும் ஒரு மூள்லவிட்டமும் வகறாடுககபபட்டிருககும் நபறாது வசவவகம் வளரதல்
எடுததுககறாட்டு ாட்் 

 LI = 6 பச.மீ மற்றும் IE = 7 பச.மீ அ்ளவு்கள் ப்காண்்ட LIME என்ற பசவவ்கம் வடரநது அதன் 
பரப்ப்ளடவக ்காண்்க.
தீர்வு:
தரவு: LI = 6 பச.மீ மற்றும் IE = 7 பச.மீ

L

E

X

M

I6 ெச.�

7 ெச.�

3.
6 

ெச
.�

வளரமுள்:
1. LI = 6 பச.மீ அ்ளவுள்்ள ்்காட்டுத்துண்டு வடர்க.

2. L இல், LX LI⊥  ஐ வடர்க.

3. I ஐ டமயமா்கக ப்காண்டு, 7 பச.மீ ஆரமுள்்ள வட்்டவில் வடர்க. அது LX ஐ E இல் பவட்்டட்டும்.

4. I மற்றும் E ஐ டமயங்க்ளா்கவும், முடற்ய LE மற்றும் LI இன் நீ்ளங்கட்ள ஆரங்க்ளா்கவும் 
ப்காண்டு வட்்டவிற்்கள் வடர்க. அடவ M இல் பவட்்டட்டும்.

5. IM மற்றும் EM ஐ இடணக்க. 

6. LIME என்பது ்தடவயான பசவவ்கம் ஆகும்.

பரபபைளவக கணககிடுதல்:

LIME என்ற பசவவ்கத்தின் பரப்ப்ளவு
 
= ×l b sq units. சதுர அலகு்கள்.

 = × =6 3 6 21 6. . .sq cm ச.பச.மீ.

L I

ME

6 ெச.�

7 ெச.�

உதவிப்ப்டம்

ப்டம் 5.58

05_8th_Maths_Geometry_TM.indd   214 20-02-2020   01:47:58 PM



வடிவியல் 215

5.16 சதுரம் வளரதல்
(i) ஒரு பக்கம் மற்றும் (ii) ஒரு மூடலவிட்்டம் ப்காடுக்கப்பட்டிருககும்்பாது சதுரம் வடரயும் 
முடற்கட்ளக ்காண்்பாம்.
5.16.1  ஒரு பககம் வகறாடுககபபட்டிருககும் நபறாது சதுரம் வளரதல்
எடுததுககறாட்டு ாட்ட 

 4 பச.மீ பக்க அ்ளவு ப்காண்்ட LAMP என்ற சதுரம் வடரநது அதன் பரப்ப்ளடவக ்காண்்க.
தீர்வு: 

தரவு: பக்கம் = 4 பச.மீ

 

M
X
P

L A4 ெச.�

வளரமுள்:
1. LA = 4 பச.மீ அ்ளவுள்்ள ்்காட்டுத்துண்டு வடர்க.
2. L இல், LX LA⊥  ஐ வடர்க.
3. L ஐ டமயமா்கக ப்காண்டு, 4 பச.மீ ஆரமுள்்ள வட்்டவில் வடர்க. அது LX ஐ P இல் 

பவட்்டட்டும்.
4. A மற்றும் P ஐ டமயங்க்ளா்கவும், ஒவபவான்றும் 4 பச.மீ ஆரமுள்்ள இரு வட்்டவிற்்கள் 

வடர்க. அடவ M இல் பவட்்டட்டும்.
5. AM மற்றும் PM ஐ இடணக்க. LAMP என்பது ்தடவயான சதுரம் ஆகும்.

பரபபைளவக கணககிடுதல்:

LAMP என்ற சதுரத்தின் பரப்ப்ளவு
 
= a sq units2 . சதுர அலகு்கள்.

 = × =4 4 16 sq cm. ச.பச.மீ.

L A

MP

4 ெச.�

உதவிப்ப்டம்
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5.16.2  ஒரு மூள்லவிட்டம் வகறாடுககபபட்டிருககும் நபறாது சதுரம் வளரதல்
எடுததுககறாட்டு ாட்் 

 8 பச.மீ அ்ளவுள்்ள மூடலவிட்்டம் ப்காண்்ட RAMP என்ற சதுரம் வடரநது அதன் பரப்ப்ளடவக 
்காண்்க.
தீர்வு: 
தரவு: மூடலவிட்்டம் = 8 பச.மீ

5.7
 ெச.�

4 ெச.�

8 ெச.�

4 ெச.�

A

Y

X

P

MOR

வளரமுள்:
1. RM = 8 பச.மீ அ்ளவுள்்ள ்்காட்டுத்துண்டு வடர்க.
2. RM இககு டமயககுத்துக்்காடு XY ஐ வடர்க. அது RM ஐ O இல் இருசமககூறிடும். 
3. O ஐ டமயமா்கக ப்காண்டு, O இன் இருபுறமும் 4 பச.மீ ஆரமுள்்ள வட்்டவிற்்கள் OX ஐ P 

இலும் மற்றும் OY ஐ A இலும் பவட்டுமாறு வடர்க. 
4. RA, AM, MP மற்றும் PR ஐ இடணக்க.
5. RAMP என்பது ்தடவயான சதுரம் ஆகும்.

பரபபைளவக கணககிடுதல்:

RAMP என்ற சதுரத்தின் பரப்ப்ளவு = a sq units2 . சதுர அலகு்கள் = × =5 7 5 7 32 49. . . .sq cm ச.பச.மீ.

R A

MP

8 ெச.�

உதவிப்ப்டம்
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பயிறசி 5.5

I.  ப்காடுக்கப்பட்டுள்்ள அ்ளவு்கட்ளக ப்காண்டு பின்வரும் இடண்கரங்கட்ள வடரநது, அவற்றின் 
பரப்ப்ளவு்கட்ளக ்காண்்க.

(i)  ARTS, AR=6 பச.மீ, RT=5 பச.மீ மற்றும் ∠ = °ART 70  
(ii)  CAMP, CA=6 பச.மீ, AP=8 பச.மீ மற்றும் CP=5.5 பச.மீ.
(iii)  EARN, ER=10 பச.மீ, AN=7 பச.மீ மற்றும்∠ = °EOA 110  . ERமற்றும் AN   ஆகியடவ O இல் 

பவட்டுகின்றன.
(iV)  GAIN, GA=7.5 பச.மீ, GI=9 பச.மீ மற்றும் ∠ = °GAI 100 .
II. ப்காடுக்கப்பட்டுள்்ள அ்ளவு்கட்ளக ப்காண்டு, பின்வரும் சாயசதுரங்கள் வடரநது அவற்றின் 

பரப்ப்ளவு்கட்ளக ்காண்்க.
(i) FACE, FA= 6 பச.மீ மற்றும் FC = 8 பச.மீ
(ii) CAKE, CA=5 பச.மீ மற்றும் ∠A = 65°

(iii) LUCK, LC = 7.8 பச.மீ மற்றும் UK = 6 பச.மீ
(iv) PARK, PR = 9 பச.மீ மற்றும் ∠P =70°

III.  ப்காடுக்கப்பட்டுள்்ள அ்ளவு்கட்ளக ப்காண்டு, பின்வரும் பசவவ்கங்கட்ள வடரநது அவற்றின் 
பரப்ப்ளவு்கட்ளக ்காண்்க.

(i) HAND, HA = 7 பச.மீ மற்றும் AN = 4 பச.மீ (ii) LAND, LA = 8 பச.மீ மற்றும் AD = 10 பச.மீ
IV.  ப்காடுக்கப்பட்டுள்்ள அ்ளவு்கட்ளக ப்காண்டு, பின்வரும் சதுரங்கள் வடரநது அவற்றின் 

பரப்ப்ளவு்கட்ளக ்காண்்க.
(i) EAST,  EA = 6.5 பச.மீ (ii) WEST, WS = 7.5 பச.மீ

பறாடச்சுருககம்
� சரவசம உருவங்கள் வடிவத்திலும் அ்ளவிலும் சமமா்க இருககும். 
� வடிபவாத்த உருவங்கள் ஒத்த வடிவங்கட்ளயும், ஆனால் மாறுபட்்ட அ்ளவு்கட்ளயும் பபற்றிருககும்.
� ஒரு பசங்்காண முக்்காணத்தில், ்கரணத்தின் மீதடமநத சதுரத்தின் பரப்ப்ளவானது, மற்ற 

இரண்டு பக்கங்களின் மீதடமநத சதுரங்களின் பரப்ப்ளவு்களின் கூடுதலுககுச் சமமாகும். இது்வ 
பிதா்கரஸ் ்தற்றமாகும்.

� ஒரு முக்்காணத்தின் மூன்று நடுக்்காடு்களும் ஒரு புள்ளி வழிச்பசல்லும் ்்காடு்கள் ஆகும். 
முக்்காணத்தின் மூன்று நடுக்்காடு்களும் சநதிககும் புள்ளி அதன் நடுக்்காட்டு டமயம் ஆகும். 
இது G என்ற எழுத்தால் குறிக்கப்படுகிறது.  

� ஒரு முக்்காணத்தின் மூன்று பசஙகுத்துக்்காடு்களும் ஒரு புள்ளி வழிச்பசல்லும் ்்காடு்கள் 
ஆகும். முக்்காணத்தின் மூன்று பசஙகுத்துக்்காடு்களும் சநதிககும் புள்ளி அதன் பசங்்காட்டு 
டமயம் ஆகும். இது H என்ற எழுத்தால் குறிக்கப்படுகிறது.  

� ஒரு முக்்காணத்தின் மூன்று பக்கங்களின் டமயககுத்துக்்காடு்களும் ஒரு புள்ளி வழிச்பசல்லும் 
்்காடு்கள் ஆகும். முக்்காணத்தின் மூன்று பக்கங்களின் டமயககுத்துக்்காடு்களும் சநதிககும் 
புள்ளி அதன் சுற்றுவட்்ட டமயம் ஆகும். இது S என்ற எழுத்தால் குறிக்கப்படுகிறது. 

� ஒரு முக்்காணத்தின் மூன்று ்்காணங்களின் இருசமபவட்டி்களும் ஒரு புள்ளி வழிச்பசல்லும் 
்்காடு்கள் ஆகும். முக்்காணத்தின் மூன்று ்்காணங்களின் இருசமபவட்டி்களும் சநதிககும் 
புள்ளி அதன் உள்வட்்ட டமயம் ஆகும். இது I என்ற எழுத்தால் குறிக்கப்படுகிறது.  

� ஒரு ்சாடி எதிரப்பக்கங்கட்ள இடணயா்கக ப்காண்்ட ஒரு நாற்்கர்ம சரிவ்கமாகும்.
� எதிபரதிரப்பக்கங்கள் இடணயா்க உள்்ள நாற்்கர்ம இடண்கரமாகும்.
� அடனத்துப் பக்கங்களும் சமமா்கக ப்காண்்ட இடண்கர்ம சாயசதுரம் ஆகும்.
� அடனத்துக ்்காணங்களும் பசங்்காணங்க்ளா்கக ப்காண்்ட இடண்கர்ம பசவவ்கம் ஆகும்.
� அடனத்துப் பக்கங்களும் அடனத்துக ்்காணங்களும் சமமா்கக ப்காண்்ட இடண்கர்ம சதுரம் 

ஆகும்.
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218 8 ஆம் வகுப்பு கணக்கு

இளணயச் வசயல்பறாடு
படி 1 உலாவிடயத் திறநது பின்வரும் உரலித் பதா்டரடப தட்்டச்சு 

பசயயவும் (அல்லது) விடரவுக குறியீட்ட்ட ஸ்்்கன் பசயயவும். 
’வடிவியல்’ என்ற பணிப்புத்த்கம் ஜி்யாஜீப்ராவில் திறககும். அதில் 
‘இடண்கரம்’ என்ற பணித்தாள் மீது பசாடுக்கவும்.

படி 2 ப்காடுக்கப்பட்்ட பணித்தாளில் நீங்கள் ஸ்டல்டர்கட்ள அடிப்பட்ட, 
உயரம் மற்றும் ்்காணத்டத ந்கரத்தலாம். இடணயான வடரப்டம், 
பசவவ்கம் மற்றும் சதுரமா்க மாறுகிறது என்படத சரிபாரக்கவும். 
பண்பு்கட்ள ஆயவு பசயயவும்.

இநத பதா்டரபில் உலாவவும் 

வடிவியல்: 
https://www.geogebra.org/m/fqxbd7rz#chapter/409576 மற்றும் விடரவுத் த்கவல் குறியீட்ட்ட நுட்பமாய ்சாதிக்கவும்.

படி 1

இளணயச் வசயல்பறாடு
படி 1 உலாவிடயத் திறநது பின்வரும் உரலித் பதா்டரடப தட்்டச்சு 

பசயயவும் (அல்லது) விடரவுக குறியீட்ட்ட ஸ்்்கன் பசயயவும். 8 ஆம் 
வகுப்பு பருவம் III என்ற பணிப்புத்த்கம் ஜி்யாஜீப்ராவில் திறககும். 
அதில் ‘Rectangle Constraction’ என்ற பணித்தாள் மீது பசாடுக்கவும்.

படி 2 பசவவ்கத்தின் நீ்ளம் மற்றும் அ்கலத்டத மாற்ற ஸ்டல்டர்கட்ள 
இ்டது பக்கத்தில் ந்கரத்தவும். ஸ்டல்டடர படிப்படியா்க வலதுபுறமா்க 
இழுக்கவும். ்கட்டுமானத்திற்்கான படி்கட்ளப் பாரக்கவும்.

இநத பதா்டரபில் உலாவவும் 

வடிவியல்: 
https://www.geogebra.org/m/xmm5kj9r மற்றும் விடரவுத் த்கவல் குறியீட்ட்ட நுட்பமாய ்சாதிக்கவும்.

எதிரபாரக்கப்படும் விட்ளவு்கள்

எதிரபாரக்கப்படும் விட்ளவு்கள்

இந்த அ்லகிறகறாை மீதமுள்ை பணிததறாள்களை முயறசி வசயயவும்ட
படி 2

படி 1 படி 2
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